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dandtejjent, occumt , ^ iurepxrite, tuinemi* 
nis magmtudo, Polc llluftriflime , Enimucr* \ 
ecquifnamexterus Mettnates huic opert qu*- 
rendus crat y dum Ttt Adbiacas ilttt&r* ger* 
men nobilitatts, hacin arena Fcljinc&penkie* 
rpMatMfees flndijj , alijfy artibustnfudans , 
oftindis ,<vn*m e*ndem<jue f&dem tut in fintt 
'■&■)$*%*- nobditatis maicflatcm, &*, 
mcftmfyh&i+fmikil^-mJciervi'* poa* 

quam patrocinio fouerc j 
jfimist, AC eafdem. tn c&ens promouere * 

# c libcnterfacio innnmcnt^^at perennit» 1 
ritaj monutmntis digna tnatgemis decora , c «- I 
iw Pmcipcs inter glortas nohek certe ccnfcn* 
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rim& nrumdckln fie adfiiia, tfuosiMe dixeris 
ferenfsimHHius Caeli tndefe^sAilantes , ac 
motrtces Imeiligenttas . Hcc etenim te ijpfo in- 
firhra^umytu^minordemomijs ,'fuis laul 
dtbus ex te ipfo dignam m* eriem fumpfcrd % 

uatmr <v:x adimplctiSyca in Adar^ 
tem y stfc^ P t allademprJ>cs amoris fpccimina. 
wtKtatnoflrafvm» Hermkm Mufagmm 
smfcfrimtids^mporibks 'ittwfura^ Macio 
sumO) liiu(tnfsime tngenua amieft* 

tum votailUftrthus faftisproba , Siluero ipfi? 
4»mim*imMcdKcs mtpiCU»*^»*** 
runt^ui depUment nomims tui cekbrirafcm* 
ttetnuattcommend aturi, dum ipfo hac humiU 
bma t «bfquij tejfena l , filum -pofteris *teftaatm\ 
Wd, quanmm^tibi debeam% &> ftati firar 
deftderto intui anplifsimi decoris augmentum. 
FaUxgisurtcftimij ac in cuermtw Parentum ,V 
0* tyam^xteaus t/iue. r r. i\*t\uM ~\,;'A 
> c Scmbniaa^dibus Martij* itfflvp iaiv% 

- ' lUuftrifsimx Dominaiionts XtU* \*i\ 

•v- ' -Aw *i ■ Addiclifi, &f*Hfitpifatifk(m& 

■ € * H. R, 
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- Lcdoris idm6nitidV;" :> ' 

#**•*■* 

Athematicorum 1 ibroru m defectus, 
,'AmiceLodor , fcpefepius vnacum 
tal 1 1 i m difciplina rum obfcur icate prxcipua 
^xiftitcattfa car non^mtdiocrisjngeni j ado* 
Jcfcentes , hanc ihter caeteras vtililTimam 
fcicntiam ncgligant. Qua dere,vthan« 
«Jifficiiltatem pro viribus demerem paueis 
jfo hinc„menfibus Ce% priorcs Eucltdisli* 
l&ps dennoan Jucemedere decreui , vc ly* 
rones de facili ad manus habere potfcnt. 
Quantum poffea ad obfcuritatem horutr* 
librorum, neminemlatet ad ipfam tolleo. 
dam ccleberima defatigalfe ingenia,quo- 
rum meo videri nullus magis fuit voti com. 
pos , quam DcctiiTimus Chriftophorus 
CIauius,qui hanc matteriam,aliafque ctiam 
quamplurimas maxima cum claritate,& 
dodrina pertractauit : quare opere pre- 
tium dlixi demonfirationes quamplurimas, 
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Corrolaria , & Scholia ex ipfo dcfumere. . 
multaque iuxta illius mentem demonftra- 
tionibusfirmarc. Inhis librisquamuis nil I 
noui paenicusrepcriatur, adhuc tamcn la- 
borem meum canquam omrrino fupcr flu- 
um nc diiudiccs; fiquidcm hoc folu m m odo 
in mcntc habui, vt raagis aliorum vtilitati, 
quam propr iae laudi con fulerem , dum fcri- 
bendi occafio dumtaxat fuerunt i)Ii, qui vix 
Mathcmacicas fcicntias falutarunt. Fateor 
«quidem , mc fatis, fupcrque recepiffe, 
quOrum cotnoda curaui , meos hofce labo* 
rcsbeniene intueancur. Va/e. 
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Quid ia 6x priofifcus Ele- 

mentis ab Euciide 
proponatur. , 

ln Primo Elemcnto. 

quamplurima drca 
•J^, r ^W'^.fig«ras,tria»guiarciliccti&pa- 
«! dogramma, demonftrat . Et primum trian- 
yilorum ortus, & proprietates oftcndit, ip/ 
tum iuxta angnlos , tiim i U3tt a latcra iwer 
comparando. Poftmodum vcro paralidogram- 
morHm propnetatesintcriiciens tranfitum facic 
adparaUdogramma, quorum ortura declarav* 
nec noj«tea />mptomata ipforum demon-l 
«™,m tnangulorum, acparalldogram- f 
morumcommun,cationem manifeftat, &quj' 
mmpac^o parallelogrammum *quale triaueu- 

* lattri b«s defcribuntuf, 
quadrans; viddicct quam habeat prcpordoll 

angulum fubtcndente, dcfcribitur, ad caoua-! 
drata, ttnqu» lateribus «C^maSulu^i 1 
•omprehcndcntibui , fiunt. *** ,ua ** wlum 



•> w . f ~. i 

* . 1 



J • 



Digitized by Google 




j , ■ fo-Secundo EUment** : : 



i| \ VcW m fecuucfo libro proponlt defin!-» 
■ /\ tiones reftarijguli griofiionis . Deinde 
re&angutorum parallelogrammorum , & qua- 



, ous fiunf, proportiones declarat; Poftea vero 
f adducit proportioncm illam, quam habent qujr 
[drataa lateribusobtufum, veliicutum angulutn 
I comprehendpntibus fafta, adilla quadrataji la- 
J tereobtufum, velacutum angulum fubtendente 
| defcripta . Et demum exponit modum, quo me- 
diante re&ilineodato xquale conftituatur qua- 

drawm . • " 
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ln Terti» Elementa, 



i 



} N hoc Elemento 
circulisaccidunt, 



neis ineirculo, vd ad circulum du&is. Itemque 
de angulis , qui ad circulorum centra , vel cir- 
cumferentiasconfiftunt. , ' 



ifa Quarto Elemente i 



{£" Vclides in hoc quaitolibro verba facit de 
figurarum planarum infcriptionibus , Sc 
circumfcriptionibus . 

I v < InQum- 



Digitized by Google 



In tuinto Elemento 



N quinto Euclidis librp analogiar , feu pro- . 

portkJnes examinantur incommuni quiacm, J 
llatcnus dcfcendendo ad vllam detcrmina- 
ri quantitatem . , T ■ . , 

InScm JEUmnte, 1 

pl Andem in hoc fcxto Elemcnto habcmus 
| 1 expofitas figurarum proportiones inter 
"e ; nempc intcr figuras fimiles , Sc reciprocas, 
er rcftas lineas proportion#es, intcr paralklo- 
amma ad redtas linc^s applicata , qus, cxcfe- 
nt, vel deficiant paralielogrammis fimilibus. ^ 
jomodo linca extr«ma, ac mediaratione fe- 
uir . Tandcmquc dc proportiortibns circum- 
entiarum, & angulorum, (edorumqr^ : " 
rcuiis xqualibus • Quibus omaibus 
emcntiujiabfoluit. < / 

•• •. ••.• : v .•" 
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I 

j NoomMx propo£ m primo 
uclidis Elementorum li- 
bro contentce faciJius 
cfemonrtratitur. 

ExViuUno. 
Prirm$p*rs PropyM. x.Eucl. 

triangulo Ifofcdi, anguli fnpra bafin, &nt 
;' intcr fe xquales; T 

OhtrhnrMumVokek» ABC, in quo.arera B!L 
vj B C, fint inter fe «quada . Di co engulosfuDta 

A « , <« «unt anguli 
«AC .BC-a,) efleinterfe 
*quales. Piobatur. Mente 
enim eoncipiamuj ,.Q\.tum 
tnangulum A*C , circa pro- 
priam bafiu AC,reualui quo- 
uique in alteraai partemca. 
datverfu» A DC, taliter vt 
fatus BA , cadat in AD , & 
patlia B C , in C D } nec non 
etiam anoulutB, in D,& 
.an^ulus BAC, inDAC}& 
V gC*- . Quibu, fic 
Jiancibus flt manifcilu , qnod 

duolateraDA,DC,funtin. 
rer fe sequalia, cum ponantur 
a «o . *1 UaU * '«eribus acqualibue 

* B£: quare omnia quacuor latcra BA , BC , D A, 
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I 

i * iftcer fe «qualia ertfnt ! Quapropeer qulcunqut I 
lcipere potcnc latut BA , in triaogulo ABC,*o,ua* ! 
Iaceri I> C f in triangulo AEjC , vti pariter latut 
in triangulo ABC , arquafe TateHBA , in trian 
lo ADC; & demum angulum ABC , arqualera eflc 
gm\o AE>C, (cumhicfuerit tib illo defignatu* .) 
uare (a >r*Iiquianguli, quibut zqualia latcra fub- 1 
nduutur , crunt intcr fe atquale? 5 nempc angulus 
AC, intriangulo ABC , atqualis angulo ACD, in 
ianguto ADC : Sed ctiam angulut BCA , in trian- 
ulo ABC , cidcro angulo ACD , in trianguio ADC, J 
ftxquali*f cum Tntuah aliodcfignetur/) (b) Ergo bi. 
luo anguli BAC, BCA , cum fint aqualci cidcm tcrtio i 
KCD y cx de monftratis f erunt atqttalca imer fc. Qu 1- [ 
re in triangulo Ifgfccli anguli Quod crat deinou- 



»4. t»' 



ftrandum 



Secunda Pars Propof.VM. U 

Elem.Eucl.j>oft i^.Pro- 

fof. demortftrar^ 
da. 1 



k ttlangulo flbfcdi produ Ais «qualibus late- 
ribnsp anguli, qui fiunc iufra kafu*, func 
iutcr fe a^uaics 



O It triaitgulutn Ifofcelcf ABC , cuiui equalia late- 
O ra BA, BC, infra fcafin in D , & E , producantur. 
Dico angulot DAC , ECA, infra bafin AC, coriftitu- 
«••cffciBtcrfcxquaici. Probatur, Cumcnim rcdia 



1 t '. 



Digitized by Google 



! 



cj, fr*. j 



CA , confiftat fuper re£hm BD , (a) facit duoi angu- 
losCAP> 3 CAD, duobus redtis arquales ; fed etiamea- 
dem de caufa reJte AC,conr.itens fuper retfam BE^ 
efficit duos anguloi ACB x ACE,duobus retfis asqua- 

lesjquare, cuin 
omncs anguli 
redli(b) fint in- 
ter fe arqualeij 
cruntdno anguli 
CAB.CAD, fl- 
nml arquales 
duobus an«ulf9 
ACB ACE,fi- 
mul(umptis:Vn- 
de quia angiili 
BAC, BCA f "(c> 
func ~a?quales > fi 
auferantur , ro 
magebunc duo 

ECA , .lnfra bn- 
iim (d) interfe 




aeqiiales . Quod erat demonftradum 

SClPOHVMr 



luxtaordinem Eucl.fuccederet c. &r 7.propof.<;f- 
moftrandajverficum 8. propof. vt refcrc Procius,lkt> 
ficienter probari poflit fine auxiiiotf. & 7, propofitia* 
nis, ideo 6. immecfiate poft 18. propof/lib. primide* 
monlrranda erir, fcpt iinaro penirus . , vt ommno inu:i- 
lemrelinquendo, Vnde placctcum Prqclg poft. j« 
oeiauam demonftiare . 
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Atio rr langpla duo latera duobus later ibus 
i f cuuqiie vtrique squalia habuerint , habeant j 
vcro £c bafin bafi xqualem : Angttlum quo- J 
que fub «qiialibus re&is Iineis contentum I 
angulo arqualem habebuqt. , , ..... 

« lnt diio rrianjriifrAne , DEF , qu*'fcabeanf duo 
\ latera tftrbbut fiteribus xqualia alcerum alteri, f 

tmpeWus A B',-{fcquile.ipii DE , & A C , ipii DF; 5 

oir « 'jj< '•' ))3i-'> 4 * & rurfus | 

,*#»* • '-3. :«?»ncou'' •«•;•- • •. <* : / * bafii^C, ) 

it: »:, : . m:tu.c . ■ •ib* Q .^jj, 1 
-.; i-»\.:r.iLJ-.;,bA.. . • r^. fi t \ a f,' 





> .'.H-.'^ T^L ' A,?qua- 



Ajfqua- 
Jem eiTe 



I 




tam parcem , non verofiipe^riangijlum BAC , quale 
trian$ulum EDF . Hoc poEto au t duo latera 1 AC, 
HXcoqft.c^unxy^nam.iineam rcd^ni (quod fanecon- 
tmtt cjdSndormw, £n£$?rC , & F , eruncAefti , vc 
in WrtfiWgiirl";' J atit/non ( vt euenicc /tauando 
«fipnguliC, & F, UinciriSci , Yel obcufi /vt\n pri- 
•tii \&fecunda^iira cerhiSnr, } Si enijn prinNo lo- 
wduolafera.AC;, ^^«ituanc yajpJ.n^Pl^ . 
ctjm AD, tabcer prhpofitafn ctemonltrabitur . Qu^- t 
nllimin tnah^AEi> l ,*»l#Wtera AB, ED ,ponim- . 



I 



« f.Jrl. tur acquaHaper hypothcfln ,fa^ erunt anguli A,&B f 
fu pC r bafin arquales . Quod erat ntfendendum . 

Si vcro, vt in prima S^ura, nulla latcra componant 
lineam reehm ; ex A , ad D , redia riuxatur AD , qu;e 
poteft cadcre intra , vc! extra niangula . Cadit enim 
intra quando anguli C, & F, fuat acuti, & extra quan- 
do func obtufi, vt tn fi«.niris apparec . Qudniarn igitur 
in trianpulo AED,d(io iatera AE, ED , funtarqualia, 
9 1*f*L j (h) crunt duo an«uli E AD, EDA , ad bafinarquales. 

Eademq; rattone , quia duo latera AF , FD , in trian> 
culo ADF, fimt mter featqualia , enuit anguJi ADF, 
PAFjatquale^ Vndc fi hi xquales illi arqualibus ad- 
CS.frt». dantur , (c; refulmbunt duo anguli EDF,E AF,arqua- 
les . Quod erat ofrendendum • Si vcro, vt in fecunda 
fisura , rcdra DA, cadatextra triangulum DEA , ab 
arquahbus anoufis EDA. EAD,auferendo arqualesan- 
gulos FDA,FAD,remanebunr duoanguli EDF,EAF t 
arquales. Qiod fuit propofitum . Quare fiduotrian- 
gula duo bt^ra duobus laceribus&c. Quodcracdc- 
monftrandum • 



f! 



I 



Propof VL Uk I . Elem. Euclid. 
poji I 8. demonftranda. 



i 



i; 



Si trianguli duo anguli aequales iriter fe fherint; 
etiam f b zqualibu? angulis fubtenfa latera 
arqualia inter fe erunt. 



N triangulo ABC , fintduo an- 
guli ABC, ACB, fupcr latus BC, 
imcr fe arquiles. Dico etiam duo 
latera xqualibus angulis oppofi- 
ta , nempe AB , AC , e/Te aqiu- 
lia. Probatur. Si enitri non func 
arquaJia latera AB, AC , eric al- 

terum 
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Pro clariori intelljgentia hu- 
ius definitionis dico, quod fi re- 
<£h E8,rea*CD>infiftens effi- 
ciat duos an°u!os prope pun- 

Aum B, nempe EBC , & EBD 

j> (qui fane a Mathematicis vocan- 
f 4 Cur anmifi deinceps ) inrer fc 

2 ffquales, vocabitur vterque angulus re&us, & re&a 
? EB, iniiftens perpcndicularjs erit tc&x CD , cui in- 

hl fiftit - 

DF, XI. 

S ad. Obtufusangulus,re&omaiorcft, 

qiil* 

mda In fuperiori enim /igura dufta refta AB , angulus 
, ib ABC ,eft obtufus , quia maior eft redto EBC. 

J Acutusveroanguluseft, quimfooreftredo. J 

Vt v.g. angulu $ ABD , qui cft roinor angulo refto 
. EBD. 

d, xin. 

Terminus eft , quod alicuius extremum eft . 

Iuxtahanc d?finitionemtres Iblummodo funt ter- 
^ inini ideft Pundum , Linea , & Superficies. Pun- 
^ fturri enun terminus eft lineac . Linea cft tcrminus fii-r 
pcrficiei , & (uperficies ter minus eft cor por is. # , 

- " • t ~\' 

Xrv. 

g Figura cft illa , qus fub aliquo , vel aliquibus 
d j ttnniniscornprehenditur. ' ?v v - v 

ll2 . Quantumad hanc definitionem eft aduertendum, 
luo! Qmnis quantitasterminos poffidens , fignra dici 
ical- A z X 



m 



i 



i 
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| 4 EVCL. ELEM. 

non poteft,fiquidem linea finita licet habeat terminosi 
nempe extrema punch,adhuc tamen figura hon ap- 
pellatur, quia linea finica non proprie dicitur pun£Hs 

Iextremiscomprehendi, cum pundta lineam non ambi- 
ant. fed pdtius punflis terminari dtcitur : Vndecol- 
1 ligitur term-nosdebeiequaniitatem , qua: figuravo* 
ca^tur^ambire, & non tantum terminare. 

XV- 

Circulns, eft %ura plana fub vna lmeacom- 
.prehenfa, qux peripheria appellatur, ad quam 
lab vnopanttocorum, qua: intra figuram funt 
| pofita, caclentes omnes re&as lixieje inter feftfnt 
| xqualcs • 

j In hac definltione Euclidesdefinlt circulum , do- 
Jcens figuramillam planam, qu* vnica l?nea circunv 
{ fcribxtiir , & ad quam lineam omnes reclar line* du- 

&x ab vno pundto, quodincra 
figuram exiftir , funt arquales, 
'cnculum vocari . Vt fi fuper- 
ficiesaliqua concludatur vnic* 
linea BCDE,& mfuper habne- 
rit hanc conditionera,vt ab ali. 
quo punfto incra dichm li- 
neam fufcepto,nempe A,omnes 
redae lineae cadentes ad termi- 
num BCDE , fint aqtiales inter fe , huiulmodi figura 
| plana circulus appellabitur . 

I X VL 

| Hoc vero pundtum , ccntrum circuli appel- 

I In hac definitione Eudider. doctt , punflum illud 
• intra circuhmi ,a ouQomncs lincx rcflac ad circumfe- 
j ren* 




Google 



rentiam Ji.aa? , funt aequales , appelfari centrum cir- f 
culi; quale eft punclum A,pofItum in pracedenti fi- ' 
gura:qua.ftanteline*recte AC 3 l% « ^ t 
terfcxqualcs. 

- * ... * X V II» m 
Dtamctcr autem circuli , eft leilajquse Jam li- ( 
nea pcr centrum du&a , & ex vtraque parte in " 
circuiiperiphcriam terminata,gua: circulum bi- 
fariamfecat. 



Hniiis definitionisexemplum habcmu$/fn fiiperiori 5 
fi°ura , in qua linea retfa BDjper ceotiimi ducla , & f 
ex vtraque parte in circuli peripheriifh teminata,nec [ 
nonetiam diuidens circulum in duas partcs arquales, { 
diameter yocatur . J 

r mP , XVIII. / ( 

Semicircufus Vero eft figura , quae coutinetur ( 
fub-diamcttb, & fub illa linea , qua: de circuli [ 
peripheria a diimetro aufertur. 

f m Exerapligratia infupcrioricirculofiguraBCD,con- 

j tenta fub diametro BD , & peripheria BCD , dicitur 

j fcmicirculus, quia vt fupra viljim eft, huiufmodi figu* 

t ra eft d imidiaca pars ciraili , Si veso aliqua refta in 

i cifculo non per centriim d^ricatur conftituit duas figu- 

jf ra ?».9 uit circuli fegmenta vocantiir, quorum vnum fc- [ 
micirculo maius eft , alrtrum vcro minu« i ' ' 

" XIX. 
)4 Rcftilinca: figurz fwit, quse fub re&isiine» 
tominentut. 

, , • - XX. - 

4 xVilaterac quidcm , qns fub tribus l" • m 
t . A 5 XXI. [ 



I 



EVCL. ELEAi. 

XXI. 

Quadrilaterx vero , quat fub quatuor 

XXII, 

Mulrilaterx autem , quac fub pluribus, quaih 
| quatuor redlis lineis comprehenduntur . 

XXIIL 
' Trilateraru autem figurarum,' 
aequilaterum triangulum eft 
illud, quod tria latera habec 
asqualia 




Vt in triangulo ABC. 

XXIV. 

Triangulum Ifofceles eft, 
quod duo tantum habet U- 
tera xqualia . 

Vt in triangule ABC% 



XXV. 

Triangulum fcalcnumeft, quoj 
tria inxqualiahabetlatera. 

Vt in triangul* GHI. 



|t t \^ - XXVI. / 

Trilateraru fignrarum rettangulutn quidem 
triangulum eft , quod re&um angulum habet,vt 
cftangulustiajnfopetiorifiguw. . > • 
■• 



XXVIT. 
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xxvii. 

A mbl ygoiiium autem , quod obtufum angtt* 
lumhabet. 

XXVIII. . 
Oxygonium vero,quod trcs habctacutos angulos. 

Vtin trianguloatquilatcroclarum cft^ 



i 







XXIX. , 
Quadrilatcraram autcm.fi- 1 
guraram, Quadratum 
quidetfrdt, ~quod & 
sequilaterum , & redtan • 
gulum eft . 



X*X\. 
3) AIi;era vero parte longior figura 
eft r quae re£fcangula quidem, 
at a:quilatera non eft . 



XXXL 
Rhombus autem figura eft, qu* 

aquilatera,fedre«angula non 
eft. 

XXXIL 

Rhomboides vero figufa d\ f 

' qusc oppofita latera, Sc angu- 

Ios habet ifiter fe xqtiales, 

cum nec arquilatcra , nec 

*quiangula CiU ' . 

A XXXIII- f 
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XXI. 

Quadrilatene vero , quas fub quatuor • 
f XXII, 
I Multilaterx autem , qux fub pluribus , quam 
j quatuor re&islineis comprehenduntur . 

xxiil ; 

Xr ' Trilateraru autem figurarum,' 
squilaterum triangulum eft 
illud, quod tria latera habet 
acqual ia 




* . 




Vt in triangulo ABC. 
XXIV. 

Triangulum Ifofceles eft, 
quod duo tantum habet tar 
tera aequalia . 

Vt in triangule ABGI 



XXV. 

Triangulum fcalcnum eft , quo<| 
tria injequalia habetlatera. 

Vt in triangul* GHI, 

xxvi. 

Trilaterarii figurarum re&angulum quicfern 
triangulum eft , quod re&um angulum habet,vt: 
j cft angulus Qyjn fupeuori figuw . « 



f 



xxvit. 
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XXVII. 



7 



A mblygouium autem , quod obtufum angui j - 
lumhabet. ■■ I; 

XXVIII. j j 

Oxygonium vero,quod tres habetacutos angulos. 

Vt in triangidosquilateroclarum cft i 

XXIX. . 
Quadrilatcrarum autem fi- 1 

!gurafiim, Quadratum| 
quideffr cft , iquod & I 
aequilaterum , & redian - ' 
gulumeft. 




X*X.. 

3$ P Ali;era vero parte longior figura 

. eft ,quae re&angula quidem, 

A at sequilatera non eft . 



i 

i. 





XXXL 
Rhombus autem figura eft, qu* 

3equilatera,fedre£fengula non 
eft. 

XXXIL 
Rhomboidcs vero figura ef^ 
qux oppofita latera, Sc angu- 
Ios habet inter fe xquales, 
cum nec arquilatera , nec 
aequianguta Cit f 

A 4. XXXIII. 
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XXXIII. 
Prater has autcni figuras, reliquae 
qnadrilaterx figura, trapezia ap- : 
pellentur. 

w . 

XXXIV. « • 7 
arallelx reftae lines funt , qua? cum in eodem 

fintplano,fi exvtra- 
- : que parte . in infini- 

A ^ tumprodncantur, in 

C ■ J) neutram fibi mutuo 

| • • \' incidunt. 

I XXXV. 
{ Paralletogrammum eft figura qaadrilatera , 
lcuius bina oppofita latcra funt parallela, fcu 
| xquidiftantia . Vt patet in romboide fupra pofi- 

Ito. " 
XXXVI. 

Cum vero in paralldogrammo diameter du» 

clafuerit, duarque linca: lateiibus parallela: fc- 

cantes diametrum in vno , eodemqae pun&o, ita 

vt parallelogramum ab hifceparallelis in quatuor 

diftribuaturparallelogramma ; appeHantur duo 

illa , per qua: diameter non tranfit , complemen- 

ta,duoveroreliqua, per quoe diameter incidi^ 

circa diametrum confiftcre dicun*ur ... 

.... i . 1 

Hoctottim patet in parallelosrrammo ABCD , in 
quo diameccr AC * & linea GH fecans diametrum iri 

pun- 
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pun&o F exiftcnfq; parallela lateribus AB , & DC. 
Iceni l inea lEfecans diatnetrum in eodem punftoF, 

parallelaq; exiftens 

I -B lateribus AD,?cB 

r C. Quibus ira ttan- 
tibus perfpicuii elt 
paiaHe/roiamfi to- l 
tum ABCD,diiJ!- 1 
fum cfle in quatuor 
parallelogr.-mma , 
cjuoriim duo,nempe 
GFID , EBHF, perquac diametei non ttanfit, vocan j 
tur complemenra , fiuc hipplemcnta relicjuorum duo- J 
jum AEFG , FHCI exilrentium circa diamenum . 

PETITIONES, SIVE 

Poftulata. 

I- • 

POftuIetur,vt a quouis pun&o 111 quoduispu- 1 
dlum , re&am lineam ducerc coacedatur . [ 
ii. I 

• Et rediam lineam terminatam in continuum 
re&a producere . 

III. 

Item quouis ccntro, & intcruallo cirednm dc- 
fcribere . i 

IV. 

Item quacumque magnitudine data,fiimi pof- [ 
fe aliam raagnitudiaem vel mcyorem , vel mino- J 
tem. i 

i 

AXIO- 
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j AXIOMATA, STVE 
communes notiones , qua: etiam Pronunciata, 
vel Dignitates dici folent . 

L 

OVar eidem nequalia, & inter fe funt aequa- 
lia . Et quod vno :equaliunt maius eft, 
aut minus, maius quoque eft, aut niinus alte- 
ro sequalium . Et fi vnum asqualium maius 
eft, aut minus magnitudine quapiam, alterum 
quoque arqualium eadem magoitudine ma- 
ius eft , aut minus 

II. 

» 

Et fi squalibus sequalia adic&a fint , tota funt 
| aequalia. 

I III. 

I Et fi ab sequalibus aequalia ablata fint, qux reliu- 

I quuntur,funta:qualia. 

IV. 

I Et fi inaequalibus aequalia adiedla fint , tota funt 
inxqualia. Et fi inxqualibus inxqualia adie- 
£ta fint , maiori maius , & minori minus , tota 
funt inaequalia , illud nimirum maius , & hoc 
minus. 

V. , 

Et fi ab ina? qualibus aequalia ablata fint , relioua 
j fiint inxqualra . Etfi ab itequalibus inaequa- 
J lia ablata lint a maiori minusj & a minori ma- 
I ius , reliqua funt iircqualia , illud nimirattt 
j raaius hoc minus . 
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VI. 

Qu* eiufdem duplicia funt,inter fe funt srqualiaj 
Et quod vnius arqualium duplum eft , & al- 
tcrius xquaiiumduplumerit. 

VII- 

£tqua^eiufHemfuntdimidia,iiiterfe funt sequa- 
lia. Ete coiura, quxsqualiafunt, eiufdem 
funtdimidia, 

VIII. . 

Etqusfibi mutuo congruunt , ca intet fe funt 
sequalia • 

Senfus huiu* Axiomatis efTqund fi defitur du* 
quanticatcs , quarum vna altcri fuperpofita, neutra al- 
teram excedat,(ed ambae intcr (c congf uant,illx qaad* 
ticatcs «qualei erunt « 

. 

IX. 

Et totum fua parte maius eft ♦ 

X. 

Buslinesredajnon hab&it Vrtum f & i&erA 
fegmentum commu ne . 

Iftud Axioma ,fi bene fntelligatur natura re#a? H* I 
neac , non eft difficile . Proclus vcro Vt tollat omnetxi 1 
dubitationem , ipfum demonftrac, Vt videre eft apud 
P. Clauium in fuis commentarijs . 



XI 



Dua? re&e in vno pun&o concurrentes, ( 
producantur ambx , neceffario fe mutuo ifl eo 
pun&o flitcrfecabunt. 

Xtt 
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XIT. 

Itemomuesangulire&i funtintcrfe squalcfc 

Prsefens Axioma iperciffimtim eft ex decima defini- 
tione, qua an° ulus rcfius defcribitur j proprerea quod 
inclinatio linearum an^ulum re*5himconfticuentiuin 
augeri , vel minui nequic , fed prorfus eft immutabi- 
Ii,cum angufus re&us efficiatur a perpendicularf, 
qux alteri redse infifht . Qua? perpendicularis eft 
omnino immobilis , nec ad vnam , nec ad altcram par- 
tem defleftcre poccft , fecus non eric amolius perpen> 
dicularis. 

Xllt 

Et fi in duas re&aslineas altera redia incidens, 
internos , &acl eafdem partes angalos duobus rc« 
dfcis minores faciat, duae ilfce ve£lx linese in infi* 
nitumprodudte fibi mutuo incidcnr ad easpar* 
tes , vbi l iint angah duobus re&is minores . 

Exempligratia fi in duas reftas lineas AB, CD, ir> 
cidens alia redra EF , faciat dudtahgulos incernos *,& 
ex eadem parcevid. BEFjDFEminoresduobusre&is, 

vnlt Eucltdes iHas tandem in 
vnum pundlum concurrere ,ver- 
E fusearn (>arrem in qua func an- 
O guliminoresduobus *cdi ; s.Quia 
ve?o ( vt notat Clauius) huiuf* 
moui Axioma maximam dubie- 
J tatem fecum trahir,ipfius probationem ommittere noa 

Jdebemus, ac folumniodo ipfam ad P.op. 19. remitci- 
mti^cum ibifolum incipiac apparere vius huius Axio* 
I ftiatii ; & hoc nc y 1 Iu« dubitatioqi locas rdioquacur. 

I 

I Jt|v; 

• * 
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XIV. 

Duac re&se Iinex fpatium non comprehen- 
dunt. • 



! 



Humfhiodi principium nullam poteft haberc diffi- 1 
cultatem ; nam fi duae lineae re&ae verfus vnam pa rtem I 
coeant in punftum , an^ulumqtie efferment , nccefla- 1 
rioex alteraparte femper maiiis, ac ma<>isdifiungen- * 
tur,vt perfpicuum ett.QuaroobrejVt fpatu! aliquod re- | 
&ilineu ex omni parte claudatur <, duabus re&is lineit f 
tertiaquxdam adiun^enda eft . Siquis vcro cuperet! 
demonftracionem hulus Axiomacis Ciauium confulat, | 

XV. 

Si xqualibiisinxqtuliaadijciantur, crittotorum 
cxcefsus, adiun&oruin excefsuixqualis. 

xvr. 

Si inaequalibus aequalia adiungantur, crit toto^ 
. ; rum excefsus, excefsui corum , quse a princi- 1 
pio erant , xqualis . 

XVII. 

St ab xqualibus inarqualia demantur , erit refi- 
duorum excefsus , cxcefsui ablatorum aequa- 
lis. | 

XV IIL . r j 
Si ab inxqualibus ccqualia demantur , erit refi-j 
• duorum excefsus cxcefsui totorum aequalis. I 

XIX. 1 
Omnetotum «quale cft omnibus fuispartibus 
fimul fumptis • . " « 

XX. j 
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| xx. 

i Si totum totius eft dupfum , &ablatum ablati} 
erit& reliquum reliqui duplum , 

Vt verbigratiaquiatotus numerus *o. duplus elt 
totiusnumeri 10. Et ablatus ex illo e. ablatiex hoc 
propterea relrqufts illitis 14. duplus eciatn eft reliqut 
huius 7. Aduertant tamen quod hoc Axiomainvni- 
yerfiim demonftrabitur Prop # 5 # lib.y. 

XXI, 

Si fuerinttresquantitates, quarum primafuperet 
fecundam,&fecundafbpcrettertiam, etiam 
prima tertiam fuperabit • 



/ 



1 



1 



PROPOS. r. PROBL. U 

Super data rcdte linea terminata, triangulum 
aequilaterum conftitucre. 

Ante demonftrationem huais propofitioms eft ad« 
uertendum inomni problemate duo potiflimum efle 
confideranda , nempe con ftructio illius , qnod propo- 
nitur , & dcmonftratio , qpa oftenditur , con ftrjidt 10- 
pem re&e efle inftitutara . Quae duo etiam reperhm- 

tu r fere in omni Theoremate. Sae- 
penumero enim vt demonftretur 
id , quod prpponirur , conftruen- 
dum eft aliqaid • vt ex fequentk 
bus fiet manifeftum, qim pauca 
admodtjm fint rhcoremata , qu» 

nullam requirant conftruftio- 
nem # 

Sic 
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Sit igfcur propofita reSa linea terminata AB,<uper I 
quam conftit.iere mbemur trian ? ul.im a-quiliterum. « 

r£T ™ ¥ 1 " terHa,, ° l^* "AB, ( a ) defcribatur a $.f«r. 
arculuc CB : Item centro B, & interua llo eiufdem re- 
tf* B A , alius circulus defctibatur CA , fecans prio. I 
ZTr? m Ji 0 C * Ex q i° ( b ) d ««nturdu» retfae H- k . „, 

ctatn AB , conftmitum trianqulum ABC.hoceft , fi- 
gura reftilmea contentatribus reftis lineis. Dico hoc 
ttiangulum ita conftruftum effe a-quilaterum . Pro- 
batur.Quoniam redtat AB, AC, ducuntur ex centro A. 

& rC A« Phere r t,am ci , rcU,i CB ><" d ) erit AC, \A„J t f 
recla: AB.a-qual.s: Kurfusquiareaa-BC^BA.ducun- I '* 

^^^""oB» ad circumpherfntiaincircuJiCA.erit j 



jefta BC, refts B A sq.ul.s . Tamigitur AC, quam 
BC,*q„al.s cft tetlx AB. ( c ) Quare AC, & BC in- 
ter ie a-quales erunt ; atqueid circo tiiangulum ABC 
Crit ajquihterum . Supradata ergo re£ta linea termi' 
nata&c. Quod erat faciendum . 



• • • « • * • 



PROPOS. z. PROBL. 2. 

A<J datum punftum dat* re&e linea xqualcm j' 

re&amlineam nonere. 



C Tt punihim datum A, & data re<fh linea BC, cuf 
^ aham re#am arqualem pouere oportet ad pun- 
«umA. Fatto alterucro extremo Iine* BC, nempe 

( u a) r de I cr,faacllr circulus CE, interuaHoja 
rln i Ho Cfecloexpun<aoA. ad centrumB (b) b i.m. 
£fta duwtur ABi(nif7 pundbirt A, fu.rinc intra re- 
TOm BC,veI in aliqua extremitate Jineae BCTuno 
cnimproIjnea v duftafu netur porffolinexBC.) Super 

ln r B / c ) conftitu 3rurcrianguIumarquilate. 

rum ABD,(urfum,aut deorfum verfus, vt libuerit;cu- 
wsduolateramodo confticuca DA , DB/ verfus re- 

ftam 
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d i.fett J flam AB (d) extendantur; DB, quidem oppofituht 
- ] punftr dato A.vfquead circum«' 

ferenriam in Ej DA, vero oppo- 
fitiim centroB, quintumlibet in' 
k F. Deindecentro D, interualW 
'pp^y^^v 1 linex DE per cehtrum B tranfe* 1 

f untis (e) alrercircdlus defcriba- 
, tur FE, fecans reftam DF, inF^ 
Dico redam A F , pofitam ad 
pundumdatum A.aequalem effc 
J datse rc&x BC. Prcbatur. Quo- 

| niam DE,DF,dudbe funtexcentro D, ad circumfe* 
f itJtfJ rentiamFE, (f) ipfar intcr fe arquales erunt : Ab!a* 
I tis i£»irur DA, DB, arqualibus ,cum fint lateratrian- 
f*.$%pf; guh aequilateri ADB, (g) remanebit AF, xqualif 
jb i^def. , reft* BE . Sedeidem BE, (h) arqualis eft rcfta BC, 
I (cum ambat cadant ex centro B, ad circumferentiani 
| EC. ) Igirur reflar AF , BC , quandoquidem vtraquc 
ki #rf |aequal'sefto(tenfareft9cPE,interfefk)fquaIescrunt. 
- Addatumigiturpun<Sum&c.Quoderatfaciendum. 




s 



PROPOS. 5. PRQBL 1, 
Datis duabus redtis lineis inxqualibus> dfcmaiore 
lincam minori a^qualem dctrahcre • 

Int cfuat reftat Iinear inarquales C t minor , & AB 
maior,oporteatqj ex maiore AB detrahere lineam 
I atqualem minon C. Ad alrerutrum extrerrtorttm linex 
j |. p r f^ { maioris ABj nempe ad piwttum A , ( a ) ponatur ali- 
# | qua Iinea,quatfit AD,*qua- 

Iis minoriC . Deinde cen- 
tro A , interuallo AD ( b y 
circulus defcribatur fecans 
AB, in E 5 Dico AE detra- 
dlam effe aequalem ipfi C # 
Probatur 4 Quoniam AE, 
(c)atqualis cit ipfi AD,& 

eidem 



- * 
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eidem At> per conftruaionem xqu > Fis efHinea C; (d) j d i pun i 
ernnr AD, & C, fnrer fe arquales. Duabus igitur datis • 
&c. Quod erat facieodum . | * ' 

* PROPOS. 4 . THEOR. 1. 

Si duo triangula duo latera duobus lateribi t 
«qualia habeaot, vcrumque vtrique ; habeant [ 
vero, & angulum augulo a.qua!em fub a, qua- 
libus re&islineis coatentum : Et bafim bafi I 
«qualem habebunt : eritque triangulum { 
triangulo aquale ; ac reliqui anguli reliquis an- 1 

' gulus ajquales erunt, vterque vtrique,fub qui- ! 
bus «qualia Iatera fubtenduntur. 

Slnt duo triagula ABC,DEF,& vnfcis vtrumqjlatus 
AB, AC,;rquale fit alterms vtrique lacen DE,t>F, , 
hoc eft AB ipfi DE , & AC , ipG DF j angulufqtie A, f 
contentus lateribus AB, AC, srqualis an^ufo D , con- 1 

~ > tento lateubus DE , DF. 



\ » 





Dicd bafim BC, *qua 
lem quoque efle bafi EFj 
& totum tfiarhgulum AB 
C, fpangulo D E F j& 
vtrumquean^ulum B, & 
C , vtriqueangul© E , & 
F, ideft , angulos B,& E, 
quiopponuntur lateribus 
squalibtis AC , DF inter fe 5 & angulos C f & F , qui^ 
opponuntur arqualibus lateribus AB , DE , inter fe' 
quoque efte xqualts . Probarur : Quoniam cnim re : 
fta AB, redtat DE, pomtur arqualis , fit , vr 11 altera 
alteri fuperponi inteJIigattir 3 collocato pundlo A, in 
pundio D, (a) ipfa? fibimutuocongruanr,pundhimqtte I 
BjinpuddtoEacadat , Neque eriim dicere quis po- j 

B terir, J 



S.prS, 
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d t*feti jdam AB (d) extendantnrj DB, quidem oppofituht 
1 pun&< dato A vfquead circum* 

ferenriam in EjDA, verooppo. 
fitum centr^B, quantumlibet in* 
\ F. Deindecentro D, imeruallo; 
linea? DE percehtrum B tranfe^ 
untis (e) alrercirculus defcriba*/ 
tur FE, fecans redam DF, in F, 
Drco redam A F , poficam ad 
pundum datum A, sequalem e(Te 
data? re&xBC. Prcbatur. Quo* 
niam DE,DF, dudbe fiintexcentro D, ad circumfey 
f ijjef. I rentiam FE, (f) ipfar inter fe arquales erunt : Abla« 
I tis igirur DA, DB, arqualibus ,cum fint lateratrian- 
S h t^* guli aequilateri ADB, (g) remanebit AF, xquali* 
hij.^/. , reda- BE . Sedeidem BE, (h) arqualis eft rcfta BC, 
J (cUm ambat cadant ex cfntro B, ad circumferentiara 
I EC. ) lgitur redbc AF , BC , quandoquidem vtraque 

k i pro I * c l na,,s eft ofte nfa rcft* BE,inter fe flc)j quales crunt. 
- f ^ • Ad datum igitur pundhim &c. Quod erat faciendum, 

PROPOS. 3. PROBL. 1, 

Datis duabus re<ftis lineisinxqualibus, dfcmaiore 
lincam minori#qualemdctrahere. 

Slnt duar reftae Ifnear insequaJes C f minor, & AB 
maior,oporteatqj cxmaiore AB detrahere lineam 
j arqualemminori C. Ad alcerutrtim extrentorum line* 
* t**> ! ma * or * s nempe ad punttum A , ( a ) ponatur ali- 
* | qua Iinea,quae fit AD,sequa- 

lisminoriC. Deinde cen- 
tro A , interuallo AD ( b ¥ 
circulus deftribatur fecans 
AB, in E 5 Dico AE detra- 
ftam effe aequalero ipfi C. 
Probatur^ Quoniam AE, 
<c)*<]ualis eit ipfi AD, & 

eidem 
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eidem AT> perconftru&ionem xquiFiseftlmea C5 (d) 1 d l.pWK 
ernnr AD, & C, Inrer fe arquales. Duabus igitur datis ' 
&c. Quod erat faci endum . " j * 

PROPOS. 4. THEOR. 1. 

. . . 

Si duo triangula duo latera duobus lateribus 
ajqualia habeaut, vtrumquc vtrique ; habeant 
vero, & angulum angulo «equalem fub xqua- 
libus re&is lineis coatentum s Et bafim bafi 
squalem habebunt : eritque triangulum | 
triangulo ajquale ; ac reliqui anguli reliquis an- 1 
gulus aequales erunt, vterque vtrique,fub qui- 
bus «qualia Iatera fubtenduntur. 

Slnt duo triagula ABC f DEF,& vnfcisvtrumqjlatus 
AB, AC,arqtiaIe fit aiterius vtrique Iaterr DE,£>F, 
boc eft AB ipfi DE , & AC , ipfi DF j angulufque A, f 
cnntencus iaieribijc AB, AC, arqualis angufo D , con- 

tento laterjbus DE , DF. 
Dico bafim BC, «qtia 
lem quoque efife bafi EFj 
& totum tnangulum AB 
C, friangulo D E F5& 
vtrumqueangulum B, & 
C , vtriqueangule E ,& 
F,ideft , angulos B,& E, 
quiopponuntur iateribus 
Squalibus AC , DF inter fe ; & angulos C , & F , qui N 
©pponuntur arqualibus latenbus AB, DE , inter fe 
quoque efTe aequalts . Probatur : Quoniam enim re : 
fta AB, redt* DE, ponicur arqualis , fit , vt fi alcera 
aIt eri fuperponi incelligatur 3 coIlocato pundo A, in I 
punfto D, (a) ipfa? fibimtituocongruant,punftumque ' 
B jinpundloE t cadac t Neque eriim dicere quis po- 

B • terir. 
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terit , partem reflar AB, reSar DE, congruewj&r par- 
tem non ,quia tuncdua? redte tiaberent idenj fegtncn- 
tum commune, (b) qaod eft irnpoflib!le. Quod fi qui* 
dicat pofiro punfto A in D, caderequidem pundumi 
B, in E, fed re^arp AB ., cadere vel ad «kftram , vel 
adfinifttim,claudentdux re<3* linea^ fiiperficieni, 
. (c) quod fieri non poteft . Quare re#a AB , rcdte D 
1 £ /;on^cilec?yt didhim eft . Cucqergo angtilip A,a$* 
d S.fro. gulo D ponatur aequalis , (d ) congruet quoqiie alter 
I alteri , hoceft reda AC , redte DF ,congruet ,pun- 
ttumquc C , in pun£him F A cadet, ob xqualitatem re- 
ttarum AC, DF ;Bafis igitnr RC , bafi EF , congruet 
quoquer alias fi rc#a BC,caderet fupra. vcl infra f F, 
j cum puivftum B,cadat in punttoE, & pun&ujn C,ca- 
C 14 .prS. , rf at in punjfto F , duar redte clauderent fpatium(e) 
" I quod eft abfendum . Quo circa bafis BC, cum bafi 
f $.pro- 1 congruit , ac proinde *qualis( f) eri». Ettrtan» 
gulum ABC , triangulo DEF j & anjjulus B , anjjulo 
E ? &angu!usC , angulo F, obearuLrn caufamexi- 
ftetarqualis . Quam fi duo tnangula &c, Quoderac 
dcmonftrandum . - 

PROP. j- THEOR. %. 

n M 

* • »• • 

Ifofcelium triangulorum,qui ad bafim ftmtangu- 
li, inter fe funt aequales : Et produdtis aeqtia- 
Ubus re&is lineis , qui fub bafi funt, anguli, 
inter fe aequ^ies erunt . * , . ? . 



Ls 



s 



Ie trianguhim ifofceles ABC , inquo latera AB, 
AC,inter fe fintatquaiia. Dico angulosABC* 
. ACB, fupra bafim BC , «quales inter fe elTe • Item ii 
1 latera arqualia AR, AC, producantur quantum libue- 
I rit vfque ad punfta D; & E , drco angulosquoque D 
j PC, ECBJntraeandenibafimBC , efie aequales. Pro- 
a $. fr$* l batur . fcx linea enim AE , in£oirc produfla (a) ab* 
mi. icin- 

a 



/ 
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fcindatur AF, araiulij ipfi Al>, (b) &dueantur re- 
&z BF , CD . Confiderentur deinde duo triangula 

i ABF, ACD. Quia 

ergoduo lateraA 

B, AF, rrianquli 
ABF,*quaIia funt 
duobuslateribus A 

C, AD, tnanguli 
ACD, vtrumque 
vtrique, nempc A f 
B , ipfi AC, ex hy- [ 
pothefi, & AF,ipfi i * 
A D , ex conftru- I 
ftione- angiilufque | 
A ,contencus late- J 

fibm AB , AF ; «qtialis eft anijulo A , contento late J 

ribus AC , AD ; immoangulus A , commuiiis eft vtri j 

que triangulo : (c) erir bafis PF, «qualis bafi CD i & \ c 4, * r |; 

angulus F, angulo D, &angultis ABF, angulo ACD, »/ # 1 * 

fum & priores duo,&pofterioresopponantur gquali-i 

»us iateribus in di&is trianjjulis^v* patec. Burfus con- 1 

«derentur duotriangtila BDC ^CFB \ Quoniarti vcro I 

reftar At>, AF,a?quaIes fum perconftrufHonem,fTt vt 1 , 

J anferantur ex ipfis arquafes AB, AC, Cd) & reliqox | A 

& CF, fint fcquales . Quarc duo latera BD , DC, i G *• 
trianauU BDC, arqualia funt duobus lateribus CF,FB, | 
^janguli CFB , vtrunque vtrique , videlicet BD , ipfi j 
& DC , ipfi FB, vt probatum ca : Sunt attcem, & | 
anguli D , & F , di&i$ lateribus arqualibus contenti 
«quales , vt oftenfum cciam fuit j igititr erit an^ulus 



vj.iu.iLni» w F p riuncur lareripus , exnruniquc m- « 
pra communcm bafim B C . Quod fi ex totis angrtlis I 
^quahbus ABF, ACD, fquos xquales efle iam demon- 1 
«rauinidsinprioribus triangulis ) detrahantur anguli J 
*quales CBF, BC D, (quos ittdem in pofierionbus j 
wiangulisprobauimus efle srquaics ) ( f ) rcmancbtinc ' f 3 p,m. 

B 1 , anjju. | 
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anguli ABC, ACB, fupra bafim BC , «quafes : OftenS* 
fumcftautcm in po(teriottbus triangulfe, &ahguio* 
DBC , FCB , qui quidem funt infra eindem bafim BC\ 
efle a?quales. Igitur &an*uli fupra bafim iuter fe, Uc 
anguli iofra eandem inter fefunt arquales j ac propte-. 
rea^Ifofcelium tria-ngulorum , qui ad bafim funt angu- 
li &c. Qiiod erat demonftrandum . / \ 

COROLLAHIVM. A 

Ex hac propof.^ . Ifquet^omne triansulum arquila- 
terumeflequoquefequiaiujuhim: hoceft, tfcs an^u- 
tostrianguti arquilateri efle inter fe acqttales, ni«i-fcm- 
per duolatera (fjomodocumque fumpta func aeqittlia, 
ficque antxHii ad bafuuTunt xqualcs . 

propos. 6. theor; V 

Si trianguli duo .anguli squales inter fe foerintt 
& fub atqualibus angulis fubtenfa lateraa?qua- 
Iia inter fe erunt. 



I T Ntriangulo ABC , fint duo anguli ABC , AdB, fu« 

• 1 per Utus BC, arquales . Dico duo latera ilhs oppo- 

• fita AB, AC, cflequoqi xquilia. Probatur . Si enim 
| non credantur aequahaftante fup- 
I pciitione, ent alterum maiusal- 
1 M tero « fit igjtur AB, maius quam 

AC , fi fieri potefl : Et ex Att ,(a) 
abfcindattir jn D, reda BD, 
«qualisreftae AC , (qusminor 
dicitureilequam AB,) ducatur 
qua? refta C D . Confiderentur 
mododuo triangula ACB a DBC, 
| in quibus cum duo latera AC, 

1 CP>1 trianguli ACB,*q'ia!ia finc duobu* Iateribiis DBj 

J ... 
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BC, tmngtili DBC , vtrumque vtrique , nempe AC, 
ipfi DB % ( abfcidimus enim ex AB , ipfi AC, arqtialem 
DB ; & CB , ipfi BC , cum fit vnum, & idem i fint au- 
tem & anguli ACB ,DBC , dift is Iaceribtis contenti 
«qualesper hypothefim : ( b) erunt triangula ACB, 
DBC , irqualia ,totum , & pars , quod fieri nequ t. 
Non igitur erunt latera AB, AC, tnzqualia , fi angu* 
li B, & C, fuper latus BC,scquaIes f funt, ne totum par- 
tiarqualeefleconcedamus : fedxqualuexiftent. Qua- 
re fi trianguliduoanguli&c, Quod demonitrandiun 
erat, ■ - , 



COROILARIVM; 



Sequitur ex hac propofitionei omne triangulum 
zquiangulum , ideft , cuius omnesanguli fiint aeqi 
Je ,efle xquilaterum • Quod quidem conuerfum 
Corollarij $ . Propof, vt patet ; & fuadetur , quia i 
triangulo arquiangulo duo anguii quomodocumque 
furaptiinter fefuntaequales, ynde & latera fubtenfa 
fcqualia erunt . r ' 

PROPOS. 7. THEOR* * 




Super cadem rc&a linea ad vaum punfhim du~ 
<ftis duabus re&is lineis, duse alix redae linea: 
vtraque vtrique iam du&is asquales, noncon- 
fiituenttir ad aliud pun&um, ad eafdem par- 

1 tcs, eofdemque terminos cum duabus initio 
du&is habentes • 



s 



Vper refia AB, ad quoduis punftum neropeC, du- 
cantur duae rc<2* AC, BC # Dio» fupejr candeui 

B 3 W 
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re&am AB, verfu» eandem parcem C f non pofle ad 

alnid punlfrim , vt ad D,con- 
ftitui duas alias reftas , li- 
nas, qusfinr xquales lineis 
AC, BC, vtraque vrrique, 
nempe AC, ipfi AD , quae 
eundem habent terminum \, 
& BC, ipfi BO, quar eun» 
drm eeiam poffident termi- , 
num B. Prob. Sint enim , 
fifieri poteft, reftae AC, AD, inter fe,& reflx 
BC, BD, inter fe etiam aequales, quo ftante a pundto 
. C, ad pun&um D.di^a refta CD^triangulum C A D, 
2 14 def. 1 ,a; erit ifofceles, ac proindeanguli ACD, ADC/upra 
b f.frl. M>afim (b) inter fe asqtiales erunt : Ac proinde 
c 9.pro. i (c) cum angulus ADC.minor fit an*ulo BDC, pars 
toto,erit & angulus ACD,minor eodem angulo BDC. 
QHaremultominorerit Angufus BCD, pars anguii 
ACD , angulo eodem BDC^ Rurfus , cum in triangu- 
lo BDC,latera BC,*D,ponantur arqualja, (d) erunc 
an^uliBCD, BDC, fuper bafim CD, acquales ; Eft 
autem iam oftenfum, angulum BCD, multoeffc mi- 
norem anguloBDC. Mem igitur angulus BCD, & 
minor eftan^ulo BDC, &eidem acqualis, quoit eft 
abfiirdum. Nonergoaequales fiint interfeAC, AD, 
ficutinecctiamBD^&BC. Quare fiiper eadem re« 
dh linea duabus, &c # Quod cratdemonftrandum • 

V pROPOS. S. THEOR. j. 

Si duo tr Iangula duo latera habuerint duobm la* 
; teribus, vtramquevtrique, requalia,habuerintt 
vero & bafim bafi arqualem ; Angulam quo 
quefub asqualibus redis lineis contentum aa* 
gulo *qualem habebunt . 



i 
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Slni: duo latera; AB,AC, trian<*u!i ABC ,duobus la 
ccribu^DE^DF^triah^ali DEF.arquaJia vtrum 
que vtrique . nempe AB, ip/i DE, & AC, ipfi DF, fit 
autem&bafisBC,bafiEF, arqualis. Dicb an^ulum 

A,x»|iialem efTeangufo 
D, qHorum vterque di- 
&is lateribus arqualibus 
continetur. Prcbatur. Si 
enim mente mtellisatur 




/ 




bafis BC, fuperponf Bafi 
EF, (a) neutra excedet | * 8. />i# 
alteram, fed pundhim B, i 
congrUet cum pundlo E, l 1 
~ - , ■ & pundrum C,cum pun- 1 

Cro F,<juandoquir?em ift* bafes ponuntur inter fe ! 
«quales^ Demde fi triangulum ABC , cooj ce curca- 



-triinguioram | 

Jatera , cum ponantur arqualia. Ac propcerea cb) an- \bB.frS m 
ftufus A , arquaJis erit angttlo D , cum neuter alterum I 
excedat. Quod fi pundiim A,a!io dicatur cadere, f , 
(quomodocumque ppftea id contin^at , hoc eft fiue in 
Jatus ED, fiue intra triangulum EDF , fiue extra , vt | 

r°r? * P aublt i ) cr,t Perpetuo B A, xqualis ipfi j 
ED, & CA i eric3equa!is ipfi FD, propterea quod la*| 
tera vciuscriangulixqualia ponantur lateribus alte-1 
nus . Hpc autem fuccedere non poteft , cum in ante- 
cedentiluerjtdemonftratum verfuseandem partem ad 
diuerfa punfta non poflc duci duas lineas (c) iamdu- 
e isxqtiales^eundemcum primis initium habcntes. 
Nonigicurptmftum A,cadet alioquim in punftum 
D: acpropterea angulus A,anguIo D, arqualis erit. ■ 
Quarcfi duo triangula duolatera habueriat duobusl 
Utcnbus arqualia, &c, Quod erac demooftrandunn t 

I 
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COROILARI VM 1 , 

Porro ex antecedence hmus ofitaux pjropoficionfs 
non (blumcolligipoteft, angulosab aequafibus lareri- 
bus coiuentos arqualesefle ; verumet.atn reHquos an- 
gulos,quiadbafesconftituuncmr , vrru^quc vcrique, 
vt angulum B,anguIo E.& an^ulum C, an^ulo F; 
immototum trianisulum toti rrianoulo r vx conftatex 
eadem (uperpoficione vnius crianguli fuper alterum. 
Nam fibimutuo congruenc ,&d : fti anguii, &rot«| 
triangula, vc perfpicuum eft . Quodetiam ex quarta 
propoficione colligi poceric . 



PROPOS. ?,PROBL 4- 
| Datumangulu m rc&iliucum bifariam fecare; 

|CTc diuidendusangulus redilinens ABC, bifariarrij 
| J hoctftinduos angulos arquales. A redla BC t 
a j.fr/. • (a)maiori abfcindacur BD, acqualisipfi BA, ducacur* 
o itfti. J querefta AD. Deinde fuper AD, (bj confticuacur 
' triangulum xquilaterum \ED y &t 

ducatur re<5h BE , diuidens angu- 
lurn reciilineum ABC, in anoulos 
ABE, EBC. Dicohosan^ulosincer 
£c effe xquales. Probacur.Cum enirn 
lacera AB,BE,crianguIi ABE,xqua- 
lia finc lateribus DB, BE, crian^uli 
DBE, vcrumque vcrique f nam DB, 
perconftru&ionem ipfi AB, f-ftum 
Fuitxqualej & BE » eft commune; 
& bafis AE, fir arqualis bafi E D* ex 
t eo quod fim latera crianguli xquila- 
ceri ; fequicur^ quodduo criangula ABB , BDE, ha« 
J beanccQnditigncsoftauac Propoficionis , vndeerican- 
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guhis ABE, aogtilo DBF, arqual is ; quapropter an- 
guIusABC, cnc bifaria diuiiusj quod eraciacicn- 
dum , 

■ ■ . . 

PROPOS. io, PROBL. y. 



Datam re&am lineam finitam bifariam 

fecare „ 



SIc redla fimtaAB, diuidenda bifanam idefHn 
duaspartes a?quales, (a) Defcnbatur fuper AB, . 
Crianguluin x^uilateruin ABC, cuius angulus C, pcr J 

rethm CD, (b) diuidatur bifariam, |b 9*t r '< 
re&aque CD, retfam AB, fecet in D, j 
Dicoredam AB , bifariam effediu?-' 
fam in D. Probacur. Quoniam duo 
latera AC, CD, triariguli ACD, 
«qualia funt dtrobus lateribusBC,CD, 
triangulf BCl), vtrumque vtrique, 
nempe AC, ipfi BC, cum fint ambo la- 
teratrian^uiicequilateri, & CD, eft communejEft 
aurem &angulus ACD, an<;ulo BCD , aiqualis per 
confrmdtionem : (c; erit bafis A!Vbafi Dtt , «qualis. 
Data igitur redra A3, fuitbifariam fecia m D. Quod 
crat faciendum . 




C 4. t*i 



PROPOS. 11. PROBL. 6. 

Data refta linea, a punftoia ea dato , re&am 
h 



twott 



ad angulos redlos excitare . 



s 



Itdataretta linea AB, &in ipfa fic dacum pun- j 



„ drumC, a quo iubemur erigere (uper A3,Iineam 
adanouln' reftos, feu perpfndicularenv. A punfto | 
'C^fiimacurfajretfa CD, srqualis ipfi CA. Ddnde a s . f r>, 

ftiper 1 
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b x, ftiA fuperAD^fbj conftituatur trianaulum arquilaterum 

AED, atque ex punfro E,ad 
ptinttum C, ducatur HneiEC, 
quam d»co efle perj^endidularem 
adAR % Probatur. Quoniam la- 
teraAC, CE, crianguli ACE, 
ar<jualia fimt IateribusDC,CE, 
tnanguli DCE, vtrumque vtri- 
que,nempe AC, ipfi CD, per 
( conftrudionems &CE, commune ; Eft vero , & ba- 
' Jfis AE,bafi ED, arqualis , cum fint latera triam»utt 
c *.prt. arquilateri: fc) Erunt angUli ad C,dtctfs Iaceribus 
di0.pri.\ comprehenfi arquales: i'd; quaredicecur vterque re* 
I ftus; atque adeo EC, refla ad AB, perpendicularis 
1 erit . Daca i^itur refta /inea a punfio in ea dato, &c % 
Quod faciendum erat # . 

PROPOS. 12. PROBL 7. 

Suj>er datam rc&am lineam etiam infinitam; 
a dato punfto , quod in ea non eft, per* 
pendicularem rediam ducere. * ' 

j C It refta AB, etiam interminarx quantitatis, & ex- 
J i3 tra ipfam pundium C , a quo oporteat Iineam per- 

3" pendicularem ducere ad reciam AB. Ccntro C, inter- 
uailo vero quolibetcir- 
- — culus defcribatur fecans 

AB, in A , & E , ( quo- 
niam intetuallum afsii- 
ptum tantiim efle debet, 
vttranfcendat redtam A 
Bj alias eamnonfecaret) 
fa)diuifa autem refta A 
E, bifariam in F , duca* 
tur redh CF , quam di- 
co perpendicularem efle 

ad 
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adAB. Probatur. S« emm ducantur CA, CE ,crunt f 
duolarera AF , & FC, rriann;uli AFC ,*qua!ia cluo- ! 
bus laceribus EF, FC , criangtili EFC , vtrumque vtri- 
qtie, per conftruftionem 5 eft aucem &bafis CA, bafi 
CE arqttalis, cum fint excentro e,adcircumferenriam , 
ADE Qtnre ( b ) erit aogulus AFC , angulo EFC, J b S. pi. 
xqualrs,&propterea vterque redius. Ducta eft \o[. • 
tur CF, perpendicularis ad AB. Quod erac facien-J 
dum « 

PROPOS. ij. THEOR. 6. 

Cum refh linea fuper re&am conflftens lineam 
angulos facit, aut cluos re&os, aut duobus, 
' redis aequales eificit. [ 

I 

<^ Tt refta Imea AB, confiftens fiiper re&am CD,qu* } 
O faciatduos angttlos ABC, ABD. Si igicur AB,,'- . ~ 
iuenc perpeodicularis ad CD , ( a ) duo anguli erunc | * IC '** • 
recti . Si vero AB, non fueric perpendicuiaris , facietj 
qmdem vnumangulum obtufum , alcerum veroacu-J 

ttim . Dico igitur ipfos duobusj 
efle redtis xquales . Probacur, j , 
( b) A piin&o B,ducacur BE,per- 1 b 1 lt t"* 
pendicularis ad CD , & fint duo j 
anguli E *C , EBD, re&i • Quo- ! 
B J> niam veroanuulus re&us EBD, f 

( c ) xqualis cft duobus an^ulis . c i^.fto. 
I>B A, ABE ; ( f ) erunc appofito communi angulo re- I f i. />r# % 
fto EBC, duo recli EBD , EBC, tribus angulis DBA, J 
ABE,FBC, xquales.' Kurfus quia( gjanijultis ABC, Jg i?.f*t, 
duobus angulis ABE , EBC , xqualis eft ; ( h) erunt | 
appoftto communi angulo ABD, duo anguli ABC, i 
ABD, cribus sttgitlfi OBA , ABb, EBC ,*quaWte t Sed l 
eMem h«s tribus oftcndimus, xquales ctiatn cfle duos | 
tt#Qs EBD, EBC : quar aucein cukm xquaiia (i % in- ; j.trf 

ter ! 
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terfearqualia. Duo i^itur anguh ABC, ABD, aequa* *' 
les funt duobus reft s EBD ,- EKC , Cum ergo re&a 
linea fuper redtam confiitens &c. Quod oftenderc 
oportcbat • 

PROPOS. 14. THEOR. 7- 

s 

» » « 

Si ad aliquam redlam lineam , atque ad eiusi 
pun&um , dux redfoe linece non ad eafdem 
partes dudise eos , qui funt deinceps , angu- 
los duobus redtis cequales fecerint - 0 in ditt£ 
/ dfcum erunt inter fe ipfe re&ae linex . 

J Qlt data reita AB, in qua pundtum B, adquod exdi- 
j uerfis partibus dudx /inc tiuat? lectx linex BC,BDj 
I facientes cum AB , duos angulos ABC , ABi), vel re- 
£to$ vel duotms rc&issquaies • Dico ipfas BD, BE, 

taliter eife interfe conftitu- 
tas vt CBD, fit vna linea re- 
da . Probatur. Si enim C 
BD , non eft reda produdta 
DB , in directum , & con- 
v tinuum cadet aut fupra BD, 
aut infra ; Si cadft fitpra 
verbi gratia in E,cum fuper 
J re<2am CBE , infiftat retfa AB , f a ; fient duo anguir 
3 l%.frU AB c, ABE , duobus reclis squales j Ponuntur autem 
Wl " • I & duo arTguii ABC , ABD , duobus redtis sequales (b) 
bis.fro.l&omnesrefti funr incer fearquale* : Quareduoan- 
j guli ABC , ABE .dtiobus angulis ABC , ABD ,ernnt 
? Jquales : Ablato igttur communi ftlgulo ARC , C c ) 
remanebunt anguliABE, ABD,inter"fc asquales,pars,* 
& totum, quod eft abfurdum . Non igicur redta BE, 
cadit fupra redam BD . Quoquo modo oftendetur lp- 
j fam nec cadere infra ipfam BD y igitur CB , in dire» ' 
j flura prgdufta eadem efficiccur , quae BD * idcoque fi 



1 
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ad aliqtiam re£hm lineam,atque ad eius pundlum &c. 

Quod demonftrandum erat . 

- 

PROPOS. ly. THEOR. 8. 

Si dus re&r Hn» fe fe mutuo fecuerint , an- 
gulos ad verticem squate iater fe efficfent . 

SEcenc fe duac rette AB, CD, m punOo E, vtcum- 
que . Dico angulos , quos facfttot ad verticem E, 
efTe interfeaequales, anguhim videlicet AEC, angulo 
DEBj fcangulum AED,anguloCEB.Probarur.6uo- 
- ' niam enim refta AE , confiftit 

fuper re&am CD , f aj crtini 
duo anotili AEC, AED, duo- 
bus retlis aequates . Rurfus 
quia refta DE, confiftir fuper 
reftam AB , (b ) erunr duo an 
guii DEA , DEB,a?quales duo* 
bus re&is. Cum igftuc om- 
nesangulireflf (d) fmtinrer fearquaTes; ertint duo 
angud AFCAED^duobusanguIis DEA, DEB>xqua- 
les , Dempro igitur communi aneulo AED ; ( c ) re- 
manebicangulus AEC,angu!q DEB,a?quaIis. Eadem 
ratione demonftrabirur , angulos AED, CEB, inter f c 
arquaies effe : Si igicur diix tcdx iineae fefe mutuo fc- 
cuerint &c. Quod ottendere oportebat . 

COROILARIVM. i. 

• • . . ^ 

Euclidescolligit ex demonftrationc huius Theore- 
Jnatis f,ex fentencia Procli , quoniam alia exemplaria 
h<st Corollarium non habent ) duas lineas redhs fefe 
mutuo fecantes , efficere ad punctum fectiones quatuor 
angulos qUatuor redlis angtilisaequaies . Nanfr in de- 
monftratione oftenfum fuit , tam duos angulas AEC, 
AED, quam duos AED, DEB,duobus efle reftisxqiia- 
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11csperPropof.i$ Qiiareormesanguli d EjConftituti 
acquipollent bis duobus re& s angulit < 

C O R O X I A R I V M. *. 

| Eadera rattone colligemus . omnes angulos circ* 
vnum ,& idem pundtum conftitucos quofcumque fue- 
rin* ,i|uatuor dumtaxat rediis angulis xquales effe: Si 
enim exF. ,aIiacquotIibet linear educanctir , diuiden- 
turfolummodoilli quatuor anguli ad E, conftituti iti 
axy.fr?. j plures pa rtes , ( a ) quac omnes fimul fumptae totis ftt!» 

adarquantur. Ex quo perfpicuum eft omne fpacium 
pundum aliquod in plano circumftans, sqtitualere 
quatuor retfis an^wlis, vt multi authores aflerunc ; quia 
omnes anguli ,qui crrca illud pundtum confticui pot 
ltint,quatuor funtredis angul*s aequales . Simrli rrio- 
do conftat , quotlibet lineas re&as fe inuicemfecanres, 
facere ad puncturn fe&ionis angulos aequales ^.re&is. 

I 

j PROPOS. 16. THEOR. 9. 

I Cuiufcumque trianguli vno latere produ&o, 1 
{ cxternus angulus vtrolibet interno , & op- 

pofito raaior cft . . 

1 

J •T» Rianguli ABC , Iatus BC, producatur ad D ; Di- 

I I JL co angulum extcrnum ACD, maiorem efle tnter- 

no,& oppo/ito BAC, 
itemque maiorem in- 
terno , & oppolito A 
BC . Diuidatur ( a ) 
enim AC * bifariam 
in E ;& exB, perE, 
exrendatur rcfta BE 
F,ira vcEF,(b)ab- 
icifla fit arqualis re* 

ctx 



a ie.f ri. 
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&x EB ,ducaturque redta FC. Quoniam igitttr late- 
ra AE, EB^crian^uIi AEB,*qualiafunt lateribfis CE, 
EF , trianguli CEF , vtritmque vtrique per conftru- 
drionem ; funt autem , & an^uli ad E, di<Sis latenbm 
aequalibus comprehenfi (c ) inter fe aequales , cum fint I c 15.fr?. 
circa verticem , & oppofiti : Erit per (ecundam par- ' 
temquartar propofitionis angtilus EAB,a?qualis angu- 
loECF ; eft autem an^ulus ACD , externus maioran- 
gulo ECF , cum ille fit totus , & hic pars : igitur , & 
cxternus angulus ACD , ( d ) trjaior erit mterno , & 
oppofitoEAB i Denuo fi latus AC, producatur ad G, 
&Iatus BC diuidatur bifariam, &a pun<3oA,per 
piindhim fedionis, eo prorfus modo, quo fupra fa&um 
fuit , ducatur lineafacile erit demonftrare atiguliim I 
BCG , maiorem effe angulo interno , & oppofito A f 
BC,quo ftantecumangulus BCG, (< ) fit aequalis an- ( * 
gulo ACD , etism ansiilus ACD ( 1 ) maior erit an- i 1 *• 
gulo \BC : cujufcumque ergo crianguli &c # Quod 
erat demonftrandurh . L . 



PROPOS- 17. THEOR. 10. 



1 



CuiufcunquetriancnilicIuoangLiIi duobus reftisf 
- tominorcs.o^&rk.nrumpd. 1 



s 



Tt triangulum ABC; d»co duos angulos ABC, 
ACBj minorts effe duobus rcril is quomodocumque 

fumamur . P oducatur enim 
qUGduis latus ,r?empe BC . in J 





addatur comrnunis angufus j 



ACB, {b) erunt duo anguli 
ACl , ACB, maiores duobus 
angulis ABC, ArB, fed duo 
ACI, ACB , (c) rquales funr 

duo- 



! 



j 
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dtiobus re£tis. I^itnr duo AB£, ACB, erunt mino- 
res duobus rceVs , Eadcm ratione erunt an^uli CBA, 
BAC, minoresdtiobus re&is , dummodo latus BA, 
prodiicatur ita , vt ansnilus extcrnus efformetiir. 
Cuiufcunque ig^tur trianguli duoangtili, &c t Quod 
decnonftrandum erat. 

COROLLARIVM t. 



Ex diiflis conftat in omni triangulo, ctiius vnus an- 
gtilus fueric reftut, vel obctifus ,re!iquos effe acutos* 
Ctim enim per hanc pcopofirionemduoqtiilibec angu» 
Ii fincduobus re&ts minores, necefleeft,vt fi vnus fue- 
rit reclus, vel obtufus quaemcunque reliquorum e(Tc 
acutum, ne in triangulo duos angulos reftos ,aut rc-» 
(tis ma.iores effe fateamur . 



CORO 1 1 A R I V M t, 



Secmitur etiam ex hac Propoficione : fi linea reflS 
cum alia refta angulos inarquales faciat, vnum fcilkrec 
acutum,& alterum obtufumjineam perpendicularem 
ex qtiouis eius puncfioad afiam lineam re&amdemhS 
famcadere verfus partemacuti anguli. Faoac enim 
recla AB, cum recb CD, angulos inatqtnles , nempe 
— * - i - ABD, acucum, & AKC, obtufum; demittaturque ex 
i ri.pri. I punfto A,quoctmque (ajad CD,perpendicuIan$ AD # 
Pito AD,cadereadparrsanguliacuti ABD.Nam 
fi non cadit ad parces anguli acut», fi fieri poteft cadac 
ad partes angtili obctifi ABC, & fit verbi gratia AC$ 
igiturduo anguli ABC, ACB, funt maiores duobus 
re&is, cum vnus fit rcdhis > & aicer obtufus fb) quod 
jeftabfiirdtim :quare perpendicularis cadet adpartes 
I anguh acuci , quod erat oftendendum . 

COROIURIVM j, 

Pari xatione fit manifeftum omnes augulos trianguli 



I 



ioogk 





d i7* r K 



jint inter fe arquales 5 < b (intque fimul tam illi duo, 
quamhiduobus re&is minorcs , cric quihbcc illoruta 
redlo minor ; hoc eit acutus # 

PROPOS. 18. THEOR. tu 

Omnis trianguli maius fatus maiorem 
angulorum fubtendit. 

* * 

1N trlangulo ABC, fit tatus AC f maius larere AB. 
Dico angulum ABC, maiorem efle angulo ACB. 
Prob. E maiori latere AC,fajauferatur AD, acqua- 

lis ipfi AB, ducaturque ro 
fta BD. Quoniam igitur 
duo latera AD.AB, per con- 
ftnjftionem funt inter fe 
acqualia (b) erunt anguli 
ABD, ADB, inter fe *qua- J 
les : Eft autem angulus (c) i c i6.fvK 
ADB, maior angiilo ACB; | 
igitur & angulus ABD, ma 
ior erit angulo ACB. Quamobrem cum fd)angulus d i.ftt* 
totus ABC, fit etiam maiorangulo ABD,erit angulus 
ABC,mulcomaioranguIoACB. Eadem rationefila- 
tus AC, ponatur maius latere BC, facile eritoften* 
dere , angulum ABC, matorem efle angulo A. Quare j 
omnis rnangul i maius latus maiorem angulum fubte- 
dit. Quod demonftrandum erat. 

.coroii arivm; 

Exhoc fequuur omnes tres angulos trianguli fca- \ 
leni efle i n squales, cum latera in huiufmodi triangulis | 
fint imer fe inaquaiia , * 

C Pro- 5 
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PROPOS. ip. THEOR. i 2 . 

Omnis trianguli maior angulus maiori lateri 

fubtenditur. 



I 



N triatigulo ABC, angutasB f maior fit angfllo C. 
Dico latus AC, fubtendcos maiorem angulunv3, 
maius efTe laterc AB, quod angtilum minorcm C f fub. 
f tendfc . Probatur . Sienim latus AC, maius norxeft 
9 j latcre AB,eritvel arquafe illi , ve! minus : Si dicatur 
« 1 AC, arqualeefTe ipfi AB, (a) eric angulus B , *qua!is 
attguloCicft autem,&m3ior per hypothefiri, qiiotf 

efl abftirdum. Si vero AC, minus cU 
(e dicatur lacere AB, erit angulus B, 
fubtenfiisiminori latereAC, minor 
angulo C, fubcenfo a maiori lacerj* 
AB; ponitur autem maior , quod ma- 
ius eft abfurdum . Cum igitur AC, 
latus nequc xquale fu latcri AB,nc- 
queminus f fequitur, quod fitrmius. 
Quaetiam racione probabitur latus 
AC, maiuseffc latereBC, fi ani»uIus*B, concedatur 
maior angufoA. Omnisergo trianguli maior angu- 
Ifismaiori latcri fubccnditur f qilod dcmonftranduni 




crac 



COROIIARIVM, 



Sequitur cx hac Prop. ommum rettarum exquoui* 
punclo ad reftam quamcunque du&arum, eam , quac 
perpendicularis eft , efie minimam. Nam perpendi- 
cularts linca facicangulum re&um cum alia linea, vn- 
| defiducatur alia Iinea,qua? non fit perpendiculari* f & 
J conftrtuattnangulam ,angulus a tali linea conftitu- 
| tuscrit acutus, ne in trian«uloduo anguli fint xqua- 

Iles duobus re£fo , Quo ftance maior erk linea, quae 
non 
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noneft perpendiculans ,cum ipfa fubtendac angulum f 
maiorem, nemperedhim , perpendicularis tero fub- ■ 
tendat angulum minorem, nempe acucum. 

PROPOS. 20. THEOR. tj. 

Omiiis trianguli duo latera rcliquO funt maiora, 
quomodoci 




SIc triangufum ABC,dicoquxIiber eius duc lacera, 
nempc AB, AC, fimul maiora e(Te reliquo lacere 
BC. Producacur vnum tn illis laceribus, nempe AB, 

vjque ad D,calicer vc fit refta AD, 
(a) apqualis alcen lateri non produ* 
Qo AC & ducacur refia DC.Quo- 
niam igiciir duo lacera AD, AC, 
per cohftru#ionem func inter fe * 
xqualia,(bj erunc anguli ADC, { b t* f r, « 
ACD, incer fc arquales : Eft autem f 
angulo ACD, maior angulus (c) j c 9* f 
BCDj Icicur & angulus BCD, ma- 1 
iorerit angulo ADC. In criangu- 1 
Jo ergo BCD, Iatus BD, oppofitum maiori angulo I 
BCD,(d)maius cric lacerc BC, oppofitd nrmort an- ' 
gulo BDC. Cum igitur duo lateraAB, A< , fimul 
aequalia finc ipfi BD, (fi cnim arqualibus AD, AC, 
commune addacur AB,(c) crunc coca atquatia , nimi- 1 
ruin linca compofica exBA, & AC, & linca compofi- 1 
taexBA, & AD,) cruntquoque Jatera j* B, AC,firaul 
maiora latere BC. Eodcm mododemonftrabicurqux- 
iibccaha duo latcra reliquo efie maiora . Quare om- 

nistnanguli duo Iatera,&c, Quod erat «ftenden. 
cum t 



c*./rf« 
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PROPOS. 21. THEOR. i 4 : 



| Si fuper trianguli vno latcre, ab extremitatibus 
du# ix£tx linea? interius conftituta: fuerintj 
hx conftitutx reliquis trianguli cluobus late- 
ribus minores quidem erunt, maiorem vcro 



i 



angulum continebunt. 

N eriangulo ABC , fuper extremicates B, & C,Iate- 
tis BC.intracriangiilumconftitu^nttir dax reftx 
linea? BD, & CD, in pun&o D , concurrentes . Dico 
BDj CD 3 fimul minores effe dtiobtts lateribus BA,C A , 

fimtftl ; Ac veroangulum BD 
C,maioremanguIoBAC. Pro- 
batur. Producattir emm altc- 
ra linearum interibrum ,nem- 
pe BD , ad pundlum E , laer is 
C A. Quoniam igitur in trian- 
guloBAE,duolatera.BA,AE, 
(a) maiora func latere,BE, 
fi addatur commune EC , ( b) 
j erum BA , & AC , maiora quam BE , & EC. Rurfus 
. . •quiaintriangu!oCED,duolateraCE,&ED(d)ma- 
■ T'* h» fiin * r * |ic l uo ^D > fi commune apponatur DB (cj 
9 4 F # i crunc CE, EB, maiora quam CD , & DB. Citm vero 
I ofrenfum fuerit etiam BA , & AC , maiora effe quam 
}CE, &EB , rurfiis CE , & EB , demonfrrata funt ma- 
C »K. «*. j iora quam CD, & DB, &qn\ti\T (e) quod BA , & AC, 

f 16. 



b 4. fr%. I 



d z#, 





j &an»tilus DFC,ob candem cat;(am maioreft angu- 
%%L**A toBACifg) EritannulusBDCjmaioranguIoBACj 
I qiiod fecundum propofitum fuit. Si igitur ftipertrian- 



quod fecundum propofitum hm. Si ignur Itipertnan- 
1 ^uli vno latere cVc. Quod eiat oltendendum . 
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PROPOS. 2 z. PROBL. S. 

■ » 

Ex tribus rcdlls linels, quae fint tribus datisre- 
&is lineis acquales , triangulum conftituere . 
Oportet autem duas reliqua efle maiores om- 
nifariam fumptas : quoniam vniufcuiufque 
trianguli duo latera omnifariam fumpta re- 
liquQ funt maiora . /, : • 

Slnt datae tres linex rcfta? AB , BC , CD , quaruta 
quarlibet dux reliqua /?nt maiorcs ( aliasex ipfis 
non polTet conftituitriangulum , vt conftat ex Prop, 
2 e. ) oporteatque conftruere triangulum habens tria 
latera tnbus datis lineis arqualia, S'i datar rcft* Iineae 
fuerint feparatz afTumatur aliqua linea indefinite pro 
dufta 3 dqua abfdndantur (a) tfes lincae arquales tri 
btjs iam dat», quopofito iuxta regulasmox tradendas 
trianguiunreonftituattir. Si verodatae lineac vt in no- 
ftra figura componanr vnam lineam retlam AD, fafto 
centro in B, interuallo linez B A ( b ) defcribatur cir* 
ctilus AE . Item centro C , interuallo lineat CD , de* 
fcribatur circulus alius DE , qui neceflario fecabit 
priorcm circul um io punfto E , ( cum enim duae AB, 

CD , maiores po- 
nantUr rcfl a BC ; 
&circulus AE,ex 
JineaBCabfcindat 
Jineam «qualem 
ipiiBA jnon 
ritcirculu*Dlt,eK 
CB abfcindere li- 
neamarqualem ip- 
£ CD , nifi cadat* 
& fecet circulum 

fecw fi fctangcrcne ipfa BC, cfict apqualif duabuc 




a 3«^ 
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AB , & CD i quod eft contra fuppofieum . Ex punAo. 
igitur feftionis E t ad pundta B,&C , ducantur red* 
EB, EC , fadhimque crit triangulum REC , cuiusla- 
. r tera dico xqualia efledatis lineis AB,BC, & CD. Pro* 
de f » batur . Retfa BE f c > soualis eft reft* B A , & recU 
CE atqualis eft rcda? CD : Igitur omnia tria lattera 
funt tribus datis lincis xqualia , quo ftanre conftitai- 
mus triangulum cx tribus redi s lincis, tribijsdatis re- 
&is lincis xqualibus : Quod eratfacicndum . 

PROPOS. aj. PROBL. 9. 

Ad datam re&am lineam , datumque in ea pun- 
&um , dato angulo re&iliueo asqualem angu- 
lum re&ilineum conftituere . 

DAta re&a fit AB, datumque in ea pundrum C , & 
datusangulusDEF: Oporcei igkur adreaam 
AB, inp«n£oC,angulumconftituerearqualem an- 
guloE.Sumautur inredis ED, EF , vtrunqne duo 
pun#aG,& H,& conettantur refta GH : Deinde 
prij conftituaturtriangukim CIK, (a) habens tria latera 
^qualia tribus rctf is EG, GH, HE , ka vt C I *qua- 

IefitipfiFG,& 
A CK f ipfi EH , & 

IK, ipfi GH.(qtiod 
facile fietfiCI,fu- 
roatur sequalis ipfi 

EG, & CL, ipfi 

EH, & IM, ipfi 
GA . Deittde cx 
eentrisC,&I* in- 
teruallis vero CI, 
&IM,ciralli dc- 

fcribancur fccanrcs fe in K, &c.) Dico angulum ICK, 
«qualem cffc angulo E, Probatur • Quonum emm 
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duo latera Cl, & CK, «qualia fiint duobtis lateribm I 
EG,& EH, vtruinque vtrique, & bafis IJC, bafi GH, J 
perConftruttfonemj(b) erir angulus C, angulo E, b ****** 
arqualis. Adpun&um igitur C, efficimus abgulum | 
«qualem angulo E. Quod f icere oportcbat. I 

PROPOS. 24. THEOR. ij. 



duo triangula duo latera duobus lateribus 
arqualia habtierint, vtrumquc vtrique , angu- 
Inm vero angnlo maiorem fub arqualibus re- 
£lis lineis contentum : & bafim baii maiorem 
habebunt. 



DVo latera AB, AC, triangufi ABC , squalia fint 
<lm>btjs lateribus, DE, DF, trianeuli DEF, 
vtrunque vtrique,nempe AB, ipfi DE ,& AC, ipfi 
An* ulus vcroBAC, maior fit angulo D . Dico 1 

bafin BC, maiorem I 
elTc bafe EF. Ad li- 1 
neam enim BA, at- \ 
que ad eius pun&um f 
A, (a) conftituatur* 
angulusBAG,arqua- 
li*anguioD,(cadet- 
que redfa AG , ihtra 
triangtilum B A C, 




cum angulus BAC, ponatur maior angulo D,) (b) 

ponaturque AG, xqualis ipfi DF, hoceft ipfi AC;du- 

denique refta BG, cadet vel ftipra rc&am BC, vcl 

jnipfaBC, autinfra. Cadat in primis fupraredhm 

BC, vc eft BG. Tntra trian°uUim ACB , ab ijfdem 

cxtrcmitatibus AB, ad pun<3u:n G,du#* fuerunt duar 

feCtap linear AG.BG, minores(c) ipfis AC,CB: rur- 

jus qnia AG, per conftru&ionem fafla tuic arqttalis 

tyfi AC, fi auicraatur (d) rcmancbit BC, maior quam 

C 4 BO; 

v 



b j. tr*. 



1 



c'ai./r/. 

d 4 f>rt. 
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J BG; Rurfus pcr conftruftfonem BA, AG , arqtialS 
1 funtlateribusED,DF,&angtiIus BAG, squalis an- 
pulo EDF, (e) quare etiam bafis BG, xqtialis erit bafi 
EF: fi igitur BC demonftrata fuic maior quam BG, 
maior etiam erit ipfa EF.Quod erac demonih-andum. 
SiveroBG,cadacinfraBC-,fiatpariter AG , xqualis 
ipfiDF, vel AC, dticaturque GC . Quoniam enim 
duolatera AC, AG, in triangulo ACG , func «qua- 
Iia;(f)erunc an*uli fupra bzfm inter fe «qttajes, 
nempe ACG, AGQ Eft autem angulus BGC,(g) ma- 
ior angulo AGC; quarc etiam maior erit angulo- 
ACGjTed an$ullis ACG, <h) mator eftanguIoGCBi 
quaremulto^maior eric totusangulus BGC, angub 
GCB. Incriansuloigitur BGC, C ) maitis erit latus 
BC, latereBG. Pcrquartam aucem primi oftendttuc 
BG,arquaIisipfiEF; vnde maiorquoque erit BC, 
quamEFjquodpariccrdemonftfandumerat. Si igi- 
tur duo latera duobus lateribus &c. Quod erat 
oftetidendutn • " 



1 



PROPOS. ij. THEOR. i& 

Si duo triangpla duo latcra duobus latcrlbus 
sequalia hibuerint vtrunquc vtrique , bafim 
vero bajl maiorem 5 & angulum fub «quali- 
busrettislitieis contcncum angulo maiorern 
habebunu 





D Vo IateraAB,AC; 
trianguli ABC, 
«rqtialia fint dtiebus la- 
teribtjs DE, DFjcriangtt- 
ii DEF. vtrunque vtri- 
que, hoc eft AB,ipfi DE, 
& AC , ipfi DF j bafis 
auccm BC, maior fit bafe 

EF. 
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EF. Dfcoangulum A,maioremefle:y)£uIo D. Pro« ~ 
b*cur , Si enim non eft angulus A, maior angulo D, 
eric vel atqualis, vel minor. Sidicarur quod ficaequa* 
Jis , cumeciamduolatera circa angulum A, aequalia 
lincduobui lateribuscirca angulam D, vcrunque vtri- 
queperhypochefin^ajeric&Wfis BC, arquaffe bafi 
£F : quod eft abfurdum , cum bafis BC, ponacur 
maior bafe EF. Si vero angulus A, dicacur efle | 
mtnor atigulo D> eric propcer xqualiracem laterum 
circa iftos angulos, bafis F.F, (b) maior bafe BC, quod 
magiseftab(urduui,cum EF, ponacur minor quam 
BC. Quare an^ultis A, cum neque poflic arqualis efle • 
anguIoD, neqtieminor , erit maior. Si igicur duo | 
trianguladuolatcraduobus laceribus «qualia habue^ " 
rintj&c. Quoderatoftendendum* 



a 4« 

mi 9 



b z 4*f rf » 



PR.OPOS. THEOR. 17: 

Si duo trlangula duos angulos duobus angulis 
sequales habuerint vtrunque vtrique, vnam- 
que latus vni lateri sequale , fiue quod acqua- 
libus adiacet angutis , fiue quod vni squa- 
lium angulorum fubtenditur , & reliqua la- 
tera rdiquislateribus aequalia, vtrumque vtri- 
que , & reliquum angulum reliquo angulo 
arqualem habebunt. j 

l 

STntduoanguIi B , & C ,trianguli ABC ,*qua!e*| 
duobus angtilisE , & EFD, cnangul DEF, vcer- 1 
que vcrique , hoc eft B , ipfi E , & C, ipfi LFD ; fitquc j 
primolatus BC, qucd angulis B, & C , adiacec, laceri . 
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EFjquod angulis E, & EFD, adiacet , aequale * Dfco 

reiiqua quoquelatera 
A <pv AB , & AC , reliquis 

n lateribus DE,DF, 

sequalia efle vtrum- 
que vtriqfte , hoc eft 
AB , ipfi DE , & AC, 
ipfi DF;ea nimirum, 
| ' quae aequalibtis angti- 

{ lis fubrencfuntur s retrquumque angulum A , arqualem 
| efle reliquoangulo D. Probatur. Si enim latus AB, 
noneft arquale lateri DE ,fit DE, maius,ra;i qtioab- 
fcindatur reda linea EG, aequalis rediae Irneae AB , da* 
caturque re&a GF . Quoniam ioitnr latera AB , BC, 
sequalia funt larerihus GE , & EF ,vtrunque vtrique, 
& anguh B , & E , aequales per hypochefin : ( b ) eric 
| angulus Caecjualis angulo EFG. Ponitur autem angti* 
" lus C, aequalts angulo EFD, Quare, & angulus EFG f 
eidem an^ulo EFD , aequalis ei ir , pars toti : quod eft 
abfurduq^r\oiieft igitur latus AB, irwrqtfale latrri DE, 
fed aequale. Quamobrem cum latera AB, BC, aequalia 
fint lateribusDE, EF , vtrumque vtriq; &an»ulicoa- 
tenti B,& E, ffqua les $ (c) erunt , & bafes AC, E>F, 8c 
J ansuli reliqui A,& D,arquales. Quod fiiit propofitum. 

ISint deinde latera AB,DE» lubtendentia arquales 
# an^u!osC,& EFD,inter (eaequalia. Dico rurfus re* 
J liqua iateta BC, CA , reltquis Iateribus EF , FD , efle 

sequalia vtrunque 
jn vtrique , hoc eft 

" BC, ipfi EF, & 
CA ,ipfi FD,reli- 
quumq; an»ufum 
A, reliquoangulo 
D , xqualem . Si 
emm IatusBC,non 
cft aequale lateri EF , fit EF , maius , (d) ex quo fuma* 
tur redla EG , aeqtialis ipfi BC, ducaturque refta DG, 
Quoniam igitur latera AB , BC , xqualia funt lateri- 



B 



I 



bus 



t 



L 1 % t. 4 }\ 

bus DE, & EG , vrrunque vcrique, & anguli concen* | 

ci B, & B , arquales per hypothefin j ( e ) erir angulus J e 4. ft9 m 

C , arqualis an^ulo EGD : Ponicur autem an^ulus C, ( 

aogulo EFD,arqua!es i!^kur& angufus EGD, eidem 1 

anguloEFD, arquals eric , externus inrerno, &oppo- 1 

lico ,quodeft abfiirdum(f jeften ; mmaior . Noneft I f l*.t*U 

ti$o latus HC , lateri EF , inaequale . Quo circa , vt I 

pnus , colligetur inftitutum ex 4. Propoi. rmius I.ibri. I 

Si duo igitur triangula duos angulos duobus angulis 

&c. Quod crac demonftrandum • 



coroiiarivm; 



Sequitur ex detnonftratione huuis Theorematit toca 
etiam triangula , quoad areas efle aequalia f Nam fi [ 
latera AB ,BC , lateribus DE , EF , arqualia func , vt | 
oftenfum fuic , contineantqueex hypothefi, angulos B, I 
& E , arquales : (aj erunc quoque coca criangula inter I a 4. p*. 
fcxqualia, \ 



PROPOS. 27. THEOR. 18. j 

Si ln duas reftas Hneas re&a incidens linea al- J 
ternarim angulos aequales inter fe feccrit ^ | 

paralldx erant inter fe ill* re&x lineac • j 

1 1 
■ ■ 



IN duasredasAB # CD , iocfdens rcfta EF , faciacl 
angulosalcernatim AEF, EFB , incer fe arqualc*. I 
Pk» lincas AB 9 CD M cflc paraliclas r Probacur . Si j 

enim J 
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J enim non func parallelae coibunc , fi producanctir in- 
t ^ finice . Si aucem 

I / a x« ti nunquam coirenc 

I/ A *ji parallel* eflenc , vc 

J / ^^ra habetur ex defini- 

I / tioneparallefarum. 

IC F D ConuemSr ereoad 

parce* B , & D , in 
pun&oG Quoniatn 

1_ igicurcrianoulum eft EGF,( cum AB,& CD, conrin* 
tiara? fint re&a? vfque ad pundhim G;)&angulus 
AEF , pofieus eftaequalis ;ngulo EFD ; ericexccrnus 
angulus AEF, sequalis incerno , & oppoficoEFD; 
quod eft abfurdum . Hocetiam inconueniens demon* 
ftrabicur , fi dicacur lineas AB,CD, coire ad parces A, 
§ & C } non igicur coibunc linc* AB,CD , Quare paral- 

Ilelae erunc. Eodcm prorfus modo , fi ponancur anguli 
alcerniBEF, EFC,a?quaIes,demonftrabirurIineas AB # 
I C D , efle parallclas jSi igirur in duas rcdtas &Cs 
Quod oftendendum erat • 

» 

PROPOS. zS. THEOR. i 9 . 



Si iacfuasaredasliueasreiaa incidens lineaexter- 
nnm aflgulum interno, & oppofito , &,ad 
eafdeni partes , arqualem fecerit : Aut inter* 
nosj & ad eafdem partcs duobus re&is aequa- 
les 3 Parallela? erunc inter fe ilte rc&x linea: • 

i 

] F N duas reilas AB , GD , re<3a incidens EG , faciac 
| X primo excernum angulum EFB , a?qualem angulo 
J incerno , & oppofito , & ad eafdem parces FGD • Di- 
jcorcftaf ABjGD cffe pareikla*, Probatur. Quo : 
I uiam 
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iMamenim angulo £ FB , acqualis ponlrur angulus X 

FG D ; & eidetn angulo ! 
E FB, (a) aequaiis eff an ( 
gulus AFGjerunt (b;angu- 
ii alterni AFG,FGD, arqua- 
les . Quare linese AB, GD, 
(c) parallelse erunt. 

Deinde fi faciatrefta EG, 
angulos internos, &adea- 
fdem partes , nempe BFG, FGD, duobu* re&is *qua- 
les. Dico rurfus, redhs AK$ GD, eflTe parallelas* 
Probacur . Qtionhm cnim anguli BFG, DGF,duo- . 
busre&issequalcsponuntur ; Uinc autem & angtlli | 
BFG, AFG, (d) dttobns recfas aequales; erunc duojd t$*f*K 
anguli AFG, BFG,duobus angulis BFG, DGF^qua- 1 
Ies ; ablato igitur communi an^ulo BFG, remanebtinc | 
duo anguli alcerni AFG, DGF, injcr fc arquales. ! 
Quar € re) parallelx eruncredte AB, GD ; Si igicur \ tiy.fti. 
in duas re&as refta incidcns , &c. Quod crac often- j 
dendnna. 1 

SCH6UVM. 

• * * 

Vfqueadhuc pronunciatum 13. a principiorum nu« 
tnero reicimus. Verumquia fequens Propof 29.cum 
alijs multis illi ita innititur , vt fine eiusauxilio de-| 
mpnftrari nequeat,opere pretitim erit illud hoc locoj 
dernonftrare, vt in cxpofitionedidti axiomatispolliciti ! 
fumus. j 

Quia verodemonftratio 13. theorematis: dependet 
a nonntillis alijs theoremacibus a Proclo, & alijs ad- 
duclis, bonum eric ipfa in medium afferrc 5 relinqtien- 
dotamenbreuitatisgratia demonftrationes , qux vi? 
deri poffuntapud Ciatiimn, qui exadttfliraepoft il. 
PropoC primi libri hanc maccriam proponic # 



- 



THEO 
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THEOREMA I. 

* 

Si ab vno punfto dua: re<fb lina? angulum fe- 
cientes infinite producantur , ipfarum diftan- 
tia omnem finitam magnitudinem excedet. 

THEOREM A 2. 

I Si duarum paralldarum rediarum lineartim al- 
teram fecet q asdam re&a linea, rcliquam 
quoque produ&am fecabit . 

THEOMMA 3 l 

Si ad re&am lineam duae perpendiculares vcCtx 
lincx erigantur inter fe a:quales , q \arum ex- 
tremapundia perlineam re&am coniungan- 
tur, efficiet hxc rcdla cum vtraque perpcndi- 
culari angulum re&um . 

Dcmonft rationes iftorum Theorematum ommittun- 
ttir breuicacis gracia \ cum videri poflinc apud citacum 
Cfauitim in hoc loco. Pro nunc vero vti demonftrata 
jhabeanrur. 

j THEOREMA 4. & AXIOMA 13 • 

Isi in duasre<fteslineasre<ftaincidenslinea inter- 
nos, ad eafdemquepartesangulos duobus re- 
£tis minores faciat, duae illx ic£tz Iineae in infi- 
nitum produdlg fibi mutuo incident ad eas 
partes, vbi funt anguh duobus redtis minores. 

Hoz 
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HOeeftaxioma ij.quod raliterdemonfrratur. Io- 
cidens redra AB , in re«ftas AC , BD , faciat in- 
ternos , & ad eafdem partes angulos ABD, BAC, duo- 
bus redhs minorcs . Dicorectas AC , BD , ad partes 

C, D , produftas 
Probacur. Sic enim pri- l 
mum alcer angulomm » i 
nempe ABD % redhis ,& | 
alter BAC , acutus. Sum- 1 

li- 




pto in recta AC , quol 
bet puwflo E, (a)ducatur 
ex eo ad rcdram AB, per- 

«pi 5X1 pendicularis EF , &re- 

j l \| C AF > «qualisaccipia- 

4 cur FG ♦ &GH , a?qualis 

ipfiAG h &HI,ipfi AH, 
ka v i ipfius AF , & AH ipfius AG , & AI ipfius 
AH,dupla fic . Et qitoniam fi re<5tx AF, abfcindanttir 
continue acquales vcttx ex AB , aiiqur. tandem pars vl- 
tra B, pun&tim cadct , quod Enita recla AB , per con- 
tinuam ablacionem vnius , eiuflemque quanticatis ab- 
fumacitr candem , quaidoquidem linea AF , ita mtilti- 1 
plicari poceft ,yt tandem aliqtiando finitam lineam } 
AB, Giperec . Id qaod Euclides frequenter aflumit in J 
libro $. & alijs (equentibus j vbi datis duabus magni- 1 
tudinibos inxqualibus proporcionem incer fc habenci- } 
bus iubet plerumque minorem ica multiplicari , donec I 
matorem fuperec. Fit vc multo magis , /i ipfi AE, 
xqualisabfcindatur FG, & roti deinde AG ,non au- 
cemfoIiAF, asqualis auferatur GH . Item coci AH, 
non autem foli AF , vcl AG , a?qualis demacur HI , & 
ficdeinceps,cadet tandem pars aliqua vltra pun£hnn 
B. Statuaturergo putschioi I , terminans tertiam du- j _ 
plamindatoexemploexitlerevltra pun&umB. Ac- 
cipiaturquoqucin redca AC , refta EK , Jpfi AE , & 
KL ,ipfi AK, & LC, ipfi Al , acqtialis , ita vuolfinc 
parcesin redra AC , qttoc func in redta AI jducamur 
quercftzKGjlH, CI, producamurque vna cum EF 

vc EM 
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vt EM ,KN, IO, ipfisEF, KG, LH.fiant *quales,ac 
tandem tcdx iungantur MK^NL.CC. Itaque quoniam 
duo latcra KE , & EM, trianguli KEM , duobus iate» 
■tribusAE, EF, trianguli AEF , per conftru&tonem 
a ff.fr/. j vtrunque Ytrique frtnt iequaiia , angulofque(a) conti- 
b 4. fri ♦ i ncnt ad vert»cem aequales , erit & bafis MK , (b) ba/i 
AF,&anguIusM , angulo F , xqualis . Eft autem & 
I FG, eidem AF, arqualis . & angulus F,.reftus per con- 
c i.frf. fl ru aionem . Igitur & MK , FG , ( c ) xquales erunt 
inter fe, & angiilus M, quoqtte re&us i Quare cum ad 
FM,excitatat iintduae perpendiculares xquales FG,& 
MK ,ertt per antecedens theorema angulus G , redius. 
Rurlusquiaduo latera LK , KN, trianguli I KN,duo- 
bus lateribtis AK , KG , trianguli AKG , arqualu func 
ex conftructione , ( d ) angulofque comprehendunt 
c 4. />r# # J aquales ad verticem K, ( e) erit & bafis NL, bafi AG, 
&angulus N ,anguloG , «qtialis. Eft autem & GH, 
ex conftru&ione eidcm AG , arqualis , & angulus G, 
rectus , vr proxime demonftratum eft : igitur & N L, 
GH,( { ) inter fe xquales erunt , &angulusN ,quo- 
quere&us. Quo circa per prxcedens theorcma cric 
etiam anguius A, reclus . Eadem rationr oftendemus 
angulum I , e(Te reclum, atqueitadeinceps , fi plurcs 

anguiusB,per 



eflent partes rect* AB Eff autem 
hypothefim *e£tus : igitur rcdta^lC , BD , f g ) pa» 
I railelx funt ac propperea per fcdindum theorema BD, 
I producla reftam AC, fecabit fupra punctum C , atque 
I adeo in puncto i l/o fe&ionis tc&z AC, BD , coibunt. 
Quod emdemoriftrandum . 
Sa autem neuter anguiorum ABD, BAC , relfris fit , 

atquidem ABD, acu- 

J£ ■ m V tus ctiam , vel obttifus. 

Quia igitur duo angu* 
liABD, BAC, duo- 
bus re&is ponuntur 
minores$ (h) funt 
autc duo anguli ABD, 
DBE, 



f 1 f rw». 



% it. fri.\ 



i 




» 
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DBE , dtiobus redis arquales : erunt hi duo illis duo- 1 
bus maiores* abtato er^o communi ABD, maior J 
crit reliquus D B E » reliquoBAO. Conttituatur in | . 
A, ( i )ad recti n AB,an?ulus BAF , angulo DBB, | |"'« 
«qualis , cadetque te&i AF,fuora reftam AC , cum I 
AF, maiorem angulum cum AB ,contineat,qudm AC. I 
Quia igitur externus angulus DBE , interno BAF , ex ! 
cadem parte ©ppofitoaequalis eft, (k) erunt re#* AF t k i S.p,^ 
BD , inter fe parallelx . Demittatur qtioque ex A , ad I * 
BD petpendicularis AG,quat exCorolI. s. prop. I Unsr? t 
17. huius libri ad partes acuti anguli ABD , cadet:| v 
ericque angiilus GAF , rcdtus • Nam fi acutus efledi- 
catureffictet redia AG , in redas AF , BD , inctdens 
angulum AGD , reClumi & G AF, acutum j ac proin- 
de vt proxime demonftrautmus , rc&x AF , BD , ad 
partesF,& D, tandem produd* coibunt . Quod eft 
abfurdum :oftenfeenim funt parallelae. $iautem an- 
gulusGAF 9 dicatur efleobtufuser t GAH , acutus; 
quareex proximedemonftratiscoibunt refta? AF,BD, 
ad partes H, & B, produdtar, quod eft abfurdum, cum 
parallela? fint oftentar . Non eft ergo angulus GAF, 
acutus, aut obtufus. Igicur reAus , ac proinde ehts 
parsacu.us. Quoniaro igiturrcdta AG,tn redas AC, 
BD, incidcns lacit angulum G, reftum , & GAC,acu- 
tum , concurrent refiat AC,BD,ad partes C, & D, vt 
proximedemonftrautmus . Si igttur reAa AB , in re- 
flas AC,BD, incidens faciat duos angulos minores 
duobusre&is, quorum neuterredtus fit, ipfatreftat 
produdt ac tandem coibunc ad illas partes , ad quas funt 
anguli duobfls redtis minorcs. Quod erat oftenden- 
dum . Quod fi quaodoaccidat , redam \C , exifterc 
intcr AB , AG , clari conuat re£tas AC, BD , coire f 
quod tunc AC , bafim BG , trianguii BAG , fecaiet. 
Quibus poftcis ad fericm propof, Euchdis reucaa- 
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PROPOS. -9. THEOR. *ol 



l 

! 



In paralklas re<51as lineas re£ia inciiens linea ; 
Et altemacim angulos inter fe xquales e^citi 
& externum interno > & oppofito , & ac! eaf- 
, dcm partes sequalem 3 &internos, &adeaP 
. dem partes, duobus redlis aequales facit.X^ 

i. • ~ » : y? »* .. ■ t 

1 Nparallelas AB,CD,incidatre£h EG. Dfcopri» 
mum , angulos alternos AFG , FGD , intttr fe efle 
xquales. Probatur . Si enim nonfunt aequalesjit al- 
ter nempe AFG, roaior . Quomaro igicur angulus^ 
AFG ,maioreftanguIoFGD, fi addarur communis 
M-f 1 *- 1 anoulusBFG, CaJ crunc duo AFG, BFG ,roaiores 
bl 3 f * 1 duobus BFG , FGD ; At duo AFG , BFG , ( b ) func 
I aequales duobus retlif : igitur duo BFG jFG!> , 4u» 
Jbus reciismmoreserunc . Quarecum fincinterni ,8$ 
ad eafdem parcesB, &D, (c) coibunt lineae AB, CD, 
ad eas partes , <jOod eft abfurdum , cum ponantur e(Tc 
parallclae. JNon igitur angulus AFG , maioreftan- 

gulo FGD; fcd neque 



3 



*D 



ininqr. Eadem enini ra? 
tioiie oftenderetur , redas 

■ -= coire ad partes A, &C; 

1 I . s Ig' tur «quales erunt an- 

guli aiterni AFG , FGD. 
Eademqueelfrafo dean- 
ouhsalterntsBFG, FGC. 
Dicofccundo, angtilum excernum FB , aeqiialem 
- eiTe interno , & ad eafdem partes oppofico FGD. Pro- 
J batur . Quoniam enim an^ulo DGF ; arqualis eft an- 
* t l 1 frulusalternusAFG.vtoftenfumeftj&cidem AFG, 
5 F # I (d ) acqualis eft angulus EFB 5 erunt anguli EFB, 
etpron ; DGF (e; incer fe srquales . Eodem modo demonftra- 
# 1 bitur angulum EFA,acq"uaIcm effe angulo F6C. 
I D?co 



1 
1 

« 

1 
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Dico*ertio , angulos internof , & acj eafdem parces 
BFG,FGD,*quaIesrfleduobus re#is. Prob. Quo 
niam entm oftenfum fuic , an^ukim exrernum FB, 
ffqualemefleangulointerno,&oppofiro FGD ; fi ad j u 
daturcoinmunisBFG,(f)eruntduoEFB ,BFG atqua- 1 1 *• 
Jcs duobus BFG , FGD : Sed duo EFB , BFG , fune I . , 

srquales (%) duobus redlis \ igitur &duoanguli BFG, 2 S , S«r r,# 
FGD, duobus reftis asquales erunt . Fodem modoan- I 
guli AFG,FGC, erunr dnobus reftis acquales. In [ 
parallelas ergo reftas lineas refta incidens linea ,& 
alteroatim &c. Quod crat dcmonftrandum % 

COROLIARIVM. 

Ex hac propof. fequitur , qQod fi in parallelogram 
tno vnus angulus fit retfus, etiam reliqui refti funr, 

Cum enim hneae oppofita? in paral- 
lelogrammo fint parallela? , vt BD, 
CE , & in ipfas incidac rcdta BC , 
fa)erunr duoan^uli DBC,ECB, 
aequales dtiobus re&is ; fed vnus , 
nempe DBC , fupponitur reftus ; 
igicur & ECB, rtftuserit. Rurfus 
quia in paraUelas BC , DE , incidit I 
refta BD , (b)erun* duo anguli interni CBD , Pi>E, 1 bif.f rV. 
duobus arquales j £ed B , fupponitur rc&usigitur & D, j 
redus erit , quod idem demonftrabicur de angulo E, 1 




A 



a tf.fri, 



crgo &c. 



PROP. 50. THEOR. 21. 



QHf 



ux eidem reft? lineg parallele , & inter fe 
, funt parallel^ . 

Int redbr AB^CDjeidem re<fla? EF, parallelx. Di- ( 
co, & ipfas AB ,CD , effe parallelas . Probatur. j 
Qtioniani enim Qmnes h* Jinx in eodem ponuivur ef- ! 

D r - 



s 



fc 



I 



\y* ePcl elem. 

ff plano 3 (nam in propof,9« vndecimi agimr de linets 
* in aiuerfis ptonis ) dufta 

A H B 



E 



C I . f ro. 



\ 
I 



I 



re&a HG , fecabir omnes 
in pun&is HI, & G. Quia 
igitur AB 5 pon?turparaf» 
lela ipfi-EP (a) eric ahgu* 
lus AHI , xqualis anguld 
HIF. Rtirfus quia CD, 
ponitur parallela ipfi EF, 
eritangulus exterhtis HI F , (b) arqualis interno, & 
oppolitolOD. Quareah^uli AHI, IGD, fcjqtioquc 
inter fe «quales e f nint . Cum igitur T fint alterni \ (d) 
eranc redtarAB ;CD 3 parailela? tnter fe . Quae igitur 
eidcm rette lineae &c. Quod erat oftendendum . 

. PROPOS. ji. pROBL. io. 



♦ • 



! 



dato pun&o , data? reftg liiieg -parallelam 
re&am lineam ducere • ! 

A • • • :•**' * "• jj 

EX pundloC ,ducenda fic linea parallela ipfi AB # 
Dttcatur cx C , ad AB , linea CD , vtctinque fa- 

ciens angttlum quemcunque 
CDA s cui ad C ; ( a ; arqtialis 
conftituatur angulus DCE. Di- 
q co reftam EC , exteniam quan- 

tumlibet parallelam efTe ipfi 
>^ . % AB . Probarjir . Curft enim an- 

X ~ guli altcrni CDA, DCE, arqua- 

A D B les fint per confttuctionem f b) 

erimt rcftx AB,CE, paralieise. 
A'dato igimr punfla.dats retta: lineae &c. Quod fa : 
ciendttm erat . 



PRO- 



r 1 1 % /. 

PROPOS. jz. THEOR. 



»1 



f 



Cuiufcunque trianguli vno latere produ&o : 
Externus angulus duobus intemis t & oppo- 1 
fitis eft squalis . Et trianguli tres interni an- i 
guli duobus re&is funt asquales. J 

IN trianguto A B C , producatttr latus B C , ad D. | 
Dico primd , angulumexternum ACD j «qualem | 
effe duobus intcrnis , & oppofitis fimul A, & D. Pro- 

batur . < a ; Ducatur enim ex C, 
a jj linea CE,paralleIa rette AB. 

# Quoniam igitur refta AC , inci- , . 
/\ / dit in paralielas AB,CE,f b)j b2 ^ r '* 
/ \/. eruntangulialterni A , & ACE,| 
' ■ ■ V — =r aequales. Rurfasquia re£ta BD, | 

u * inciditinparallelasAB,CE,Cc) caj.frf. 
erit angulus externus ECD^qua- 
lisinterno^&oppofitoBj Additis igitur arqualibus 
ACE,&A, (d)fiettotus ACD, (quiexduobus 
DCE, ACE, componitur > duobus A, & B, fimul 
fcqual is. Quotl fuitpropofitum* 

Dico fecunde , tres anguios internos eiufdem trian- f 
guli A, B , & ACB, duobus eflc re&is xquales. Cum | 
enim externus angulus ACD, vt oftenfuin fuit, atqua- 1 
lis fit duobus internis A, &B ; fi addatur communis I 
ACB 9 (c) crunr duo anguli ACD , ACB , zquales f * P f *• 
tribus A, B, & ACB : fed duo ACD, ACB , (f) squa- 1 1 1 M**t 
les funt duobus retfis : igitur , & tret interni A , B, j 
ACB , dqobus erunt reftis atqualcs. Quarecuiufcun- • 
quc trianguli &c, Quod erac dcmonftran&mi # 



d i, frf, 
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COROLL ARIVM, i2 

Ex hac Propor. colli^ftur^ tresangufos cfc 
iuslibet trian^ulifimti! fumptos sequales efle tribus 
anguliscttujfcunque aleerius trianguli fitnul fumptis. 
Quia omnes funt aeqtia les duobus rect 1 s . Vnde fi duo 
anguli vnius crianguii fuerint squalesduobusangulis 
* alterius triangulj jcnt & reliquus illius, reliquo huius 
aequalis, aequiangulaquqerunt ipfa criangula % 



COROl t ARIVM %; 



Conftac ettam in omni triangulo ifofcele , cuius an- 

Igulusi laterbusxqualibscomprehenfus redtis fuerit» 
quemlibetreliquorum effe femiredtum . Nam fi reli- 
£tt>pri ! ^ 111 duofimul conficiunt vnum redum 9 (a) cum om- 
• j crcs fint afqualesduobus redtis, & tercius llle po- 
b j t ^ri # j natur reclus. Qjarefb) cum reliqui duo finc xqua- 

IIes,erirquiIibeceorum femire&us . Si vero angulus 
fuerit obcufus, reliqui duo angult xquales , fenme&o 
J tninores erunt , & e concra ff erk acatus » 



COROUARIVM 3. 



Parirer perfpicuum ett in triangulo «qutlater^ 
quemuis angulum eflc duas tertias partes vmusre&i, 
vel terpam partem duorum re&orum; nam duo angu- 
q guli rerti diuifi in cres angulos laciunc duas ccrrias par- 
tes vmus rctti , 



PROr 
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PROPOS. 33. THEOR. 23. 



/ 



m I 

Re&ae lineae , quae ^quales, & parallelas lincas J 
ad cafdem partes comuugttnt > & ipfe j 



1 



A r> 



^quales , & parallejg funt • 

Slnt retlae linae AD, BC, «quales, & parallelae, ip- 
fas aurem coniungant ad eafdem partes redae 
AB, DC. DicoipfasAB, DC, arquales quoque efle, 
& parallelas . Probatur . Ducarur enim rech BD. 
\ Quoniam igicur BD, inddit J 

jn parafklas AD , BC; (a) 1 
erunt anguli alterni ADB, I 
DBC, inter fe aequales .Quare J 
cum duolatera AD, DB,tri« # 
anguli ADB, aequilia /intl 
duobus latenbus,CB,BD,cri- 
anguli. CBD, vtrunque vtri- 
quej&an^uliquoquedidtis lateribus inclufi aquales; 
(b)erunt bafes AB,DC, sequales, & angHlus ABD, 
angulo BDC, aequalis . Cum i«itur hi anguli /intal- 
terni inter reftas AB, DC, (c) erunt AB, DC, paral- 
Mx : Probatum autem iam fuit eafdem efle arquales. 
Reftae ergo lineap, qu* a?quales,& parallelas $ &c. 
Quod eratdemonftrandum, 

PROPOS. 34. THEOR. 14. 

Parallelogrammorum fpatiorum fqualia funt 
intcr fe, que e& aducrfo & latcra , & angulij 
atqueillabifariamfecat diameter. 



Slt parallelogrammum ABCD, quale definiuimus j 
definitione jj t Dico latera cppofaa AB,DC,nec! 

D 4 non | 



m 
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5 <f £FCI. £LEA/. 

non et/am AD, BC, inter feelTeaequalia . Item an«*ti« 
los oppofitos B, D, & A, C, efle inter fe aequales : De- 
nique duftadtametro BD, parallelo^rammum ipfum 
bifariamfccari, Probatur. Cum enim AD , BC, finc 
parallelae (a) erunt an^ili alterni A&B, DBC,a?qua* 

les. Rurfutquia AB, DC, 
funt parallelar, (b> erunt ,& 
anguli alterni BDC, DBA, 
acqualcs . Itaque cum anoult 
CDB, DBC, trianuuliCDBj 
«quales fint duobtis angulis 
ABD.BD A, trian^uli DAB, 
vterque vtrique : & lacus BD, 
dtclis an^ilfs adiacens , commune vtrique cnangulo* 
(c) erit refta AD, atquatis oppoficx re<3ae BC , & re- 
cla AB, oppofirac retfx DC , quod eft primum . Erit 
rurfuseademdecaufaan^tilusA.an^uIo C, aequalis. 
Ecquiafi*qnalibusan^ulis ADB , DBC, addantur 
*qualesan£uli ABD, BDC, (d)toti quoquean«u!i 
ADCj ABC,riuncarquales rconfrat fecundum,angu. 
Iosoppoficoseffea:quales . Quoniam veroduo latcra 
I AD, DB, eritiigtili ADB,arqu lia funtduobus lace- 
I ribus CB, BD, trianguli CBD, vtrunque vtrique , & 
angnlus ADB,*qualisanguloCBD, vtoftenfum eft; 
erunecriangula DAB, DCB, xqualia , idcoque paral- 
lelogrammum ABCD, diuifum ent bifariam a dia- 
mecroBD, quod Itertio loco fuit propofitum . Paral* 
leiogrammorumiwitur fpatiorum «qualia fiint inter 
fe j &c. Quod oftcndendum erae. 
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Parallelogramma fuper cadem bafi,&in 
eifctem parallelis couftituta , 
irjter fe fmt scqualia . 

INterduaspirallelas AB,CD, fuper bafiCD, cxi- 
ftanc duo parallelograirima CDEA, CDBF , (di- 
cuntur aucem parallelogramma in eiTdetn efle paral-i 
lelis,quando dua lacera oppoftta partes ftini parallela- 1 
rum, vc inexemplo propofico cernitur . > Dico ipfa J 

parallelogramma in- . 
ter fe efle arqualia,| 
nonquo ad angulos, 
& latera 5 fed quo ad 
aream , feti capacita- 
tem. Probatur. Quo- 
niamigitur in paral- 
lelogrammo CDEA, 
re£la AE,(aj «quaHseft refhrCD , oppofitx >&ei- 
dem CD, aequaliseftoppofica FB, in parallelocjram- 
mo CDFB :(b) enint AE . FB. incer fe xqiiaTes : fi 




b l.ftt* 




rcmanebic crapezturn ACGE, trapezio FGBD, a?qua- 1 
!e : Quocirca addico communi triangulo CDG, fiecj 
totuni paralielogrammum CDEA , toti parallelo- * 
grammo CDBF, sequale . Parallelogramma igitur 
fuper eadenibafi, & in eifdem parallelis confticuta, 
incer fe fcnc arqualia . Quodcratoftendcndum. 



PKO j 
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PROPOS. 16. THEOR. l& 

Parallelogramma fuper aequalibus bafibus , & 
in cifdem parallclis conftituta, inter fe 

funta?quaKa, 



2 i^frl. 



b i.fto. 



Slntduoparallelogramma ACEH , GFBD ; fuper 
atqtiales bafesCE,& FD, inter eafdcm parallelas 
AB,CD. Dico eaeffe aequalia ♦ Probatur. Conne* 
diantur enimextrema redhrtim GE, GB, ad eafdem 
partes lineis reftis CG, EB. Quoniam igitur refta 
CE,arquaIis ponitur redae FD, & eidem FD,Ca) 
aequalis eft GB, in parallelogra/nmo GFDB , oppofi- 

ta;(bj erunt CE, GB, 
arquales inter fe: funt 
autem & parallela? per 
hypothefin . Quare & 
CG, EB, ipfts coniun- 
gentes, (c) parallelae 
erunt, & aequales,ideo- 
queCEBG, parallelo- 
grammumerit, Itaque 
cum parall togramma ACEH, GCEB,fint inter 
eafdem parallelas , & fuper eandem bafin CE,fJ> 

I- erit paralielogrammum ACEH , parallelogrammo 
GCEB^sequale. Ku fusquia patallogramma GCEB, 
. GFBD/unt inter £afdem parallelas, & fupcr ean- 
Ci< Pri 'dembifin GB; (e; erit quoque parallelogrammuni 
5 # jGFDB,eidem parallelo^rammo GCEB , arquale. 
Quare &paralleJogramroa ACEH,GFDB, ff) inter 




rt. 



fc aequaha eriint • ParaIle]ogramma igicur fuper 
aftjualfbusbafibus ,&in eifdem parallelis conftitu- 
: ta, &c. Quodoftendcndumerat. 
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Triangula fuper eadem bafi confticuta, & inl 
. tif&em parallelisinter fe fuat 
aequalia» 

INter f>arallelas AB, CD, & f uper bafin CD , flne j 
confticuta, duo trtangula ACD, BCD,| 
Cdwitur autem triangulum intcr duas cffe parallclas 1 

confticutum , quan- 1 

^s. y vnius , & angulus 

* ^ ^ oppofitus alteram 

attingit. ) Dico ca I 
triangula efle sequa- ' 
lia. Probatiir, Perj , 
D, enim (a) duca- j a 3 u P rt * 
curDF, parallelareft* AC, & CE,paraIIeIa ipfi | 
DB . (b) Ertint igicur parallelogramma ACDF, !{, ^ 
ECDB, aequalia; iunt enim fuper eandem bafin CD, I * 
& inter eafdem parallelas AB, CD . Sed horum pa- | 
rallelogrammortitn dimidia funt triangula ACD, • 
BCD;(c)quod AD , BC, diametri bifariam fecent \*U*t*^ 
pdrallelogramma ACDF, ECDB ; lgkur & crian 1 




gula ACD,CDB, (d ) xqualia erunt. Triangula l d 7-t"» 
^itur^ fuper cadcm bafi, 8cc. Quod erac dcinon* j 



1 1 

, . « • • . ». 
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Triangula fupcr equalibus bafibus conm- 
tuta , & in dfdem paralldi» , inrer 
fefuntgqualia. 

rNter parallelas AB,CD, & fuper «qules baft* 
CE, FD , fint conftituta triangtila ACE, BFD. 
Dicoipfaefleaequalia. Probaturl Dncacur enim ex 
C, linea CG , parallela ipfi FB , deinde a punfto G, 
ad pundlu E , ducatur linea GE . Quoniam vero CG, 
" FB , funt latera oppofira in 

parallelogrammo GCFBj 
fa)erunt inter fe a?qualia$ 
rerfus bafes CE, & FD/up. 
ponuntur xqua les , nec non 
eeiam angulus B F D , ( b ) 
aequa I is eft !nterno,&op« 
pofito GCE: iam habemui 
duotrian*ula BFD/GCE quae habent duo latera BF, 
I FD,duobus!atcribus GC ,CE , xquaha alterum alte- 
' ri , &anguIos diclis lateribus c>mprehenfos xquales: 
Quare ifta duo tnangubf jerunt xqualia. Sed eriam 
triangulum ACE, aeqtiale eft eidem triangulo 
j M GCE f quia (unt fuper eadem bafi , & in eifdern pa« 
* *• ' r## rallelis ; ergo etiara triangula A C E , & B F D , fd) 
crunt inter fe aequalia . Triangula igittir fuperaequa- 
libus bafibus , 8c in eiflem parallclis &c, Quod fuic 
propoficum . 
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Triangula aequalia fuper eadem bafi, &ad 
eafdem partcs conftituta ia cifdem 
funt parallelis. 

Slnt dao triangula seqtialia ABC , DBC, fuper ean- 1 
dem bafin BC , & ad eafdem partes. Dico ipfa J 
efle inter eafdem parallelas conftituca, hoceft reflarn i 
dudhm a punfla A , ad puntfum D , parallelamefle I 
ipfi BC . Probatur # Si enim non eft , (2) ducatur ex aj i.fr;* 

A y para/lela ipfi BC ^ qua: 
vel cadetfupra AD, vel in- 
fra Cadat primum fupra, | 
& fit AE , coeatqj cdm BD, j 
protrafla in £ , ducaturque I 
refla £C . Quoniam enim 1 
parallclc ponunttir AE,BC, I 
( b; ent triangulo K AC, j b jy./r/. 
arqualc triangulum BEC . Eft auten\ per fuppofitio- j 
nemeidem trunguIoBAC ,xqtialetrianguIumBDC, | - 
Igitur^c)entnt trianguIal^EC, BDC,intcr feaequa- c ^.fS 
lia , quod eft impoflibile , quia BDC , eft pars ,J*EC, 
vero eft totum . Si veropatalicla cadit infra AD , vt 
in data figura eft alia^AE , facile erit eifdem rationi- 
bus demonflrare alutd abfu<dum , nempe crianguhira 
BEC ,a?qua(e efle trianguIo^DC » qtiod eft impofli- 
bile cum vnum fn pars & ^Jiuci tottim . Erit igitur 
AD, parallela ipfi BC. Quare triangtila acqualiafti- 
per eadem bafi &c, Quod erat oftcndeudum. 
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PROPOS. 40. THEOR. i«. 
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Tfiangula aequalia fupcr sequalibus bafi-* 
bus , & acl eafdem partes conftituta, 
in eifdem funt parallelis • 

Slnt duo triangula BAD , GFC , fupcr cequales ba- 
_ f«BD, GC , ( quae in eadem recla linea collo- 
centurj & ad eafciem partcs conftituta . Dico ea efle 
in eifdeni parallelis , hoc cft reftam ex A , ad F, 

dudtam paralle- 
lam efle refta? 
BC . Probatur # 
Si enim n> neft, 
cadet parallela 
duclaipfi BC,ex 
A,vel fupra AF, 
vd infra. Cadac 
primum fupra , 

co eatque cum CF , produdra in E , & ducatur redra 
EG Quoniam ieitnr parallelar funt AF,BC (ajeric 
tranoulum GEC, a?quate trianouloBAD j ponitur 
autem &tnan£ulum GFC, a?qua. le triangolo BA D: 
j Igiciir tnangula GEC , GFC , f b).erunt iqualia inter 
I fe , pars & totum. Quod eft abfurdum . Quod fi ve- 
| loparallcladuftaper A , cadat infra AF 5 qualiseft 
denuoalia AE , ducaru#aJia refta GE , erunteadem 
,prorfus at£umentatione trian»ula GFC , GEC , arqua- 
lia , totum , & pa» s . Quod elr ablurdum . Eft igitur 
AF , parallela ipfi KC ; quaretriangulaa?qualia fuper 
a:qualibusbafibus&c, Qucd erat demonftrandum . 
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# * 

Srparallelogrammum ,cum triangulo eandem 
V bafm habuerit, in eifctemque fuerit paralle- 
lis; duplum erit parallelogrammum ipfius 
~ trianguli. 



1. 



IN-terparallcbsAn, CDj&fuper ba/In CD,con- 
irituanmr parallelogrammum ACDE, & triangu- 
lumCBD . Dico parallefo^rammum ACDE, dti- 
plum efie crianguli CBD. Probacur. Dudh enim dia- 



• « • ■ . . 



* • 




G _D 



metro C E, in parallelo- 
grammo ACDE, (a; erunt j 3 34»M 
ACE , E C D , srqfjnlia: | 
qu^re paralieiogrammum 1 
ACDE, dtiplum erit tri-J 
anguli ECD : fed triangu* { 
Ium ECD, (h) arqjale | b J7.f"\ 
eft rriangulo < B D , cum j 



fint fuper eadem baff, & in eifdem parallelis : Quars ' ~ 
&triano U IiCHD,fc) duplum eric paraUelogram- c 
mum ACDE. Qjapropcer fi parallclogrammum 
wrn triangulo,&c. Quod eratdemonftrandum . 

» 

PROPOS. 41. PR OBL.H. 



ti clato angulo rc&ilinco . J 

DAtum triangulum fic BCD , & datus angulus 1 
Re&ilineus A> oportet igitur confticuere paral- * 
ieI <>grammtim aequale triangulo BCD, habens angu- 
Jum a-qualem angulo A. Diu.datur vnum latustriao- 
8 U » j nempeCD, (a) bifariam in F, & fiat angulus 

GFD, 
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bij.f". 1 GFD,(b)*qu«hs am;u!o A, pro vt libet , hoc eft 
■ fiue angulus GFD, vergat ad partes D, fiue ad partes 
|C, pro vtmigis videbirur expedire . Ducatur item 
i.?". perB,(c) retfxCD,para!Ie- 



C3 



I 




la BE ,qua? fecet FG , in G; 
Ruriiis per D, vel C, ducatur 
ipfi FG, (d; parallela DE, oc- 
currens redte BG , produtte 
in E; Eritque in angulo GFD, 
qui dato angulo redihneo A, 
faftuseft arqualis, conftituturn 
parallelogrammuna GFDE , quod dico effe arquale 
trian^uIoC BD. Probatur. Ducatur enim reda BF # 
C4x.fr*. Quoniam vero parallelo^rammum GFDE, (e) du- 
! plum cfttrianguh D3F. & triangulumBCD duplum 
ll*.t*i. I efteiufdem trianguli DBF, f 0 quod fint fuper aequa- 
i libusbafibus,& ineifdem parallelis j Erunt paralle- 
eftr* losrammum GFDE,& tnanguIuraUCD, <»)*qin* 
B f hainter fe . Cum igitur angulus GFD , faftus fic 
i ^qualis angulo A, conftat propofitum. Quo circa 
I datotrian^ulo arquale parallelogrammum conftitui- 

imus in dato angulo recttlineo • Quod erat facien* 
dum * 

PROPOS.4J- THEOR. $zl 



Ja omni paraUefograrnmOjComplcmentacoruitii 
qux rirca diamecrum funt parallelogram- I 
raorum , inter fe funt xqualia . 

1 TN paraIJeIo*rammoABCD, finr circa diamctrun> 

V 1 Ac > parallclogtaniaia AEFGj GHFI , & com* 

plemen» 
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plementa GFID, EBHF, vc in dcfinitione dixi 

mus.Dicocomple 




menta hxc incerfe 
cfle arqualia . Pro- 
batur . Cum enim 
triangula A B C, 
CDA, fa) aqualia I a 
fmt j Itemque tri- I 
anpla AEF,FGAj 
fi narc ab illis de- 
tnancur,fb;rema- 



b 1. pro. 
c }4.frl 4 



flcbunt trapexia EFCfi, GFCD,a?quaIia: funtautem 
&(c)triangulaFlC, FHC,arquaIia :quare fidetra- .„. r , 
hancurcx rrapezijs, <d) remanebunt arqualia corn-ld z.pru 
plemcnta EFHB, GFID . In omni igitur parallelo. 1 
grammo complementa, &c. Quod oftendcndtim 

PROPOS. 44. PROBIm i 2 . 

Ad datum re6hmlineam,dato trianguloarquale 
parailelogrammum applicare in dato 
angulo re&iliaeo. 



DAta rcfta Iinca fic A, datum triangulum B , & 
datus angtilus reftilineus C, Oportcc i^itur 
GonitituereparaLIeiogrammura asquale triangulo B, 

angulum ha- 

A D E t 



bens equalem 
angulo C,& 
vnum lacus j 
atquale rertae | 

7* Ivf r A.Confticua- I 

1*1 i- turtriangulol 

B, (a)zq*ualel a4».f^ 

parallclagrammurn DEFG, habcn* angulum efg, 1 . 

E angulo 
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IdngufoC, «qualem, producaturque GF,ad H,vt FH* 
_,.. r .~. f fitaequalisreftx Aj& per H,(b)ducaturHI, paral-- 
I lela ipfi ]FE, occurrens ipfi D E,produ<3* in I. Exten* 
, 2 datur deindeex J, per F,diarneter I F, oecurrens re- 
c 31.fr/, J £ x produda? in K- 9 & (c) per K, ducatur KL # 

Ifflrallela ipfi GM, fecans I H, protrartam in L, pro- 
9 ducaitirque EF, ad M. Djco parallelogrammum 

•"'* JlMFH, efleid,quod quarritur. Habet eaim tatiis 
• . i FH,aequaIedat»rc&x A, &angulum HFM, angulo 
•i>«P r '» I datoC,aequaIem,cumanguIus HFM, (d) xqualis (ic 
I angulo EFG, ffunt enim ad verticem; & angulus 
! EFG, fatius eft xqualisanguIoC; Denique paraJte- 



dato trian«ulo , &c. Quod ecat faciendum , 




PROPOS. 4y- PROBL 15, 

Ad datam re&am lineam, dato re&ilineo arquale 
parallelogramin :m conltiaiece > i Jt 
10 dato angulo redtilineo • . . . . x 



OVamuis Euclides proponat hoc problema abfo- 
iute non aftringendo nos ad certam aliquam 
rectam lineam datam, vc in praecedenti propof.44. t e ■ 

u . cerat 1 cam^p 

quia in fequen- 




F C KL 



ccofiirpai 



» 



placuit ipfum 
proponere vna 
+\ „ cum data redra 

'inea. Sitcrgorcaa dataEF; retflilineum ABC , & 
datus angulus D.Oportet igitur ad datamreftam EF, 
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coftittiere parallelogrammum aequaleredtilineo AKC, | 
cjuod habeac angttlu, zqualem an**ulo I) Kcfrlu, . n- J 
lineum rntriangula A,'B,&C. Deintte triansfulo A, J 
<a; arquale pvallelogrammum confticuatur EFGH, i 
fuperredtam EF,hiberisangulum F, anguloD,*qua- 1 
lem . Icem fuper redlam HG, parallelogrammum ' 
G H I K , sequale triangulo B , habens anguhim G, 
gqualem angulo D. Icem fuper rcch w IK, parallelo ■ 
grammum IKLM , arquale triangtiloC ,habens angu- 
lum K , aequalem angulo D : & fic deinceps proceda- 
tur fi plura fuerint criaogula in dato redifineo : fa- 
ftumque erit , quod iubecur . Nam tria parallelo- 
grammaconftrudia, qux qutdemaequalia funr redtili- 
nco dato ABC,conficiunttotum ynumparallelogram- j 
mum , quod fic demonftratur . Duq angiili £FG, I 
H G K, ( b } inter fe func aequales , cum vcerque fic I 
«qualis artgulo D. Addico igicur commtini angulo 
IGH, cninc duo anguli E F G , F G H , ( c ) qui | 
duobus retfis aequiualenc* (d) -xyaalc duobus an- j 
gulis H GK,FGH;ideoquehianguliduobuseuaml 
xe£tisaequaleseruir :(e)quare FG,GK, vuam reclam j 
Jineam efficienc . Eadem ratione oftendemus EH, HI, ! 
vnam.reftam Iineamerficere,pr©pcereaquod duo an« | 
guli EHG , HIK , «quales inccr fc fuot , (g) cum finc J 
arquales oppofins angulis xqualibus EFG , HGK,; (f) * 
&duoanguli HIK, IHG , duobusfunc redtisxquales I 
&c. Cum igitur EI, FK , finc paraUcIa: , (h)4temque 
• EF, IK, quod vtraque parallela fic redrct MG 5 paraJie* 
logranimum eric EFKI. Eodem mododemonftrabitur 
paralldograrnmum IKLM,adiundtu paralteb^tammo 
EF .1, conftituere tocum vhum paral{elogramrnum 
EFIM . Ad datam ergo redtam iineam EF ,dato rc- 
ftilineo A BC , coniticuimus crquale pa-rairelogram- 
mum EFLM,habens angulum F;artjualcm anguioD, 
daco. Quod erat eflScicndum ♦ 
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PROPOS. 46. PROBL. 14. 

I A data re&a linea quadratum defcriberc.' . 

, 1 Q It data refta AB , fuper quam oporteac quadratum 
2 Il.fr». j ^ defcribere. Ex A, & B , f a) educancur AD, BC, 
* perpendicularesad AB,fintque lpfi AR, *quale$,con- 
nedlanturque rcfta CD # Dico ABCD , eflequadra- 

tum. Probatur. Cumenim 
anguli A,& B , finc refti, 
(b) erunt AD, BC, paralle- 
Ix : fimc autem fc «quales, 
quod vcraque fit xqualis ip- 
fi AB. Igicnr (c) &AB, 
DC , parallellac func , & 
aequales : & ideo parallclo- 
cramimim eft ABCD , in quo cum AD , DC , CB, 
aeqtiales finc ipfi AB , omnes quacuor linex xquales 
exiftdnc : func autem & omnes quacuor anguli re#i> 
cum C, & D, fd) xqualqs fint oppofitis rcftis A,& B. 
Quadracum igitur eft ABCD , ex definitione ,ac pro- 

Iinde i daca refta linea defcripcum fuic fuadracum . 
Quodtaciendum erac . 

\ PROPOS. 47. THEOR. 35. 

In rc&angulis triangulis, quadratum, quoda 
latcre re£him angulum fubtendcnte defcri- 
bitur , * qualc cft eis , quae d lateribus rc- 
&um angulum continentibus defcribunmr, 
quadratis. 

24*4". I T N trJan S u!o ABC BAC, fic feflUs (2) de- 

I I fcribanturquc fuper A^AC, BC ,quadraca ABFG, 
| ACHI, 
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ACHIj BCDE , Dico quadratum BCDE , defcriptum 

fuper latus BC>quod 
angulo xttio oppo- 
nitar , srquale e/Te 
duobus quadratis 
ABFG, ACHI,qu« *' 
fuper alia duo hte- 
ra funt defcripta, fi- 
ue hxc duo latera 
arqualia fint , fiue 
ineqtialia.Probatur. I 
Ducatur enim recra I 
AK , ( b ) parallela J 
ipfi BE^el ipfi CD, I ' 
fecans BC t in I , & | 
iungatur refla? AD, f 
AE , CF,BH . Etquia duo anguIiBAC , BAG , fimc J c J^.frll 
redi , (c) erunt reflat G A , AC , vna linea refta 5 eo- \ 
demque modoIA, & AB, vna linea recla erunc. Rur- 1 
fus quia anguli ABF, CBE , fimc squales, cum flnc re- I ' tf 
fti , fi addatur communisangulus ABC , (d; fiet totus | <■ ••#*5l 
angulusCBF, toti angulo ABE,aequaIis ; fimilicerque 
to:usanguIiisBCH,cotianquIo ACD. Quoniam igi- 
tur duo latera AB ,B£ , tnangoli ABE , xqualia funt 
duobus lateribus FB, BC, rrunguli FBC , vcrunq j vtri 
quc , vt conftat exdefinicionequadrati : funtautem, 
&anguli ABE,FBC, hifce lateribus contenti acqua- 
ics, vcoftendimus, (e) erunt triangula ABE , FBC, 
*qualia . Eft aucem quadracum , ftu parallelogram- 
miim ABFG, (f ) duplum trianguli FBC , cum fint in- ■ 
ter parallelas BF , CG , & fuper eandem bafin BF : £c | 
parallelogrammum BEKL , duplura crianguli ABE, 
eo quod finc inccr parallclas BE, AlC, & fuper candem 
bafin BE ; Quare arqualia erunt qindracum ABFG , & 
(£) parallelogrammum BEKL . Eadem racione olten- 
decur ,a:qualiaeflequadracum ACfll, & parallclo- 
gratnmnmCDKL;(h; funt cnim rurfus triangula 
ACD, HCB , arqualia idcoquc corum dupla j psrallc» . 

E $ lo- 
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■ li.fr»*. 



PR0P0S. 46. PROBL. 14: 
A data rcfta linea quaclratum defcriberc 

* 

Slt data redla AB , fuper quam oporteac quadratum 
defcribere . Ex A, & B , fa) educancur AD, BC; 
j perpendiculares ad AB , fintque lpfi AB, aquales^con- 
I neclanturque rc&a CD. Dico ABCD , eflequadra- 

tum. Probatur. Cumenim 
anguli A ,& B , finc refti, 
(b) erunc AD, BC, paralle- 
Ix : (Unc aucem 9c zquales, 
quod vcraque fic xqualis ip- 
fi AB. Igicnr (c) & AB, 
DC , parallell* func , & 
xquales : & ideo parallelo- 
erammum eft ABCD , in quo cum AD , DC , CB, 
j squales finc ipfi AB , omnes quacuor linex acquales 
1 exiftdnc : iunc autem & omnes quatuor anguli refti, 
cum C, & D, f d) aequalcp fint oppofitis reftis A,& B. 



HfeJ 




t 



Quadratum igicur eft ABCD , ex dcfinicione ,ac pro- 
I inde a daca re#a iinca defcripcum fuic f uadracum . 
J Quod t a ciendum erac . 

PROPOS. 47- THEOR. 55- 

:|Ih re&angulis triangulis, quadratum, quoda 
I latere re&um angulum fubtendentc defcri- 
1 birur , *quaic eft eis , qux d lateribus re- 
I &umanguium continentibus defcribuatur, 
j quadratis. 

z 4t.fr*. I 1 K criangufo ABC ,an«T U Ius BAC, fic reflUs f a; de- 
' 4 icribamurque fuper A>,AC, BC ,quadraca ABFG, 
| AOHI, 
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ACHI, BCDE , Dico quadratum BCDE , defcr iptum 

fuper latus BC,quod 

angulo re&o oppo- 

nitnr , acquale efle 

duobus quadratis I 

ABFG, ACHI, quae 

fuper alia duo hte- 

ra funt defcripta,fi- 

ue hxc duo latera 

xtyaAiz fint , fiuc v 

in^ qtial ia,Probatur. I 

Ducarur enim re&a I 
AK, (b) parallelajkji.fr'. 

ipfi BE^el ipfi CD, } ' 
fecaosBC,inl,&| 
iungatur redteAD, I 
AE , CF,BH . Etquia duoanguHBAC , BAG , fimt j c r 4 .^ 
tefti , (c) erunt rcdte G A , AC , vna linea re&a 5 eo- 1 




e 4, ftt t 



angtihisCBF, toti angulo ABE,xquaIis ; fimilitcrque 
totus angu!usBCH,toti angulo ACD. Quoniam igi- 
tur duo latera AB , BE , triangtili ABE , xqualia funt 
duobus lateribus FB, BC, crianguli FBC , ?trunqj vtri 
que , vt conftat exdefinitionequadrati : funtautem, 
&anguli ABE,FBC, hifce lateribus contenti xqua- 
les, vtoftendimus , (e) erunt triangula ABE , FBC, 
«qualia. Eft autem quadratum , feu parallelogram- 1 + 
mum ABFG, (f ) duplum trianguli FBC , cum fint in- j « 4**t**i 
ter parallelas BF , CG , & fuper eandem bafin BF : Et J 
parallelognjmmum BEKL , duplura trianguli ABE, I 
eo quod fint inter parallelas BE, AK, & fuper candera I ^ 
bafin BE ; Quare xqualia erunt qitadratura ABFG , & | . 
(g) parallelo^rammum BEKL . Eadem ratione often- 1 * ri# 
detur , aequalia efie quadratum ACHI , & parallclo- 1 ga| 
grammnm CDKL ; ( h ) funt enim rurfiis triangula I * 
A rix HCB , xqualia ideoque corum dupla , paralle 1 

E 5 lo* 
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' losrammum videlicet CDKI , 8r quadratam ACHi; 
arqualia erunt . Quamobre cotum quadratum BCDE, 
quod componitur ex duobusparallelogrammis REKL, 
CDKI , aequaleeft duobus quadiatis ABFG , ACHI. 
In reaanguliscrootriangulis&c. Quodetat&inon- 
ftrandum, - - \* ^ \ 

SCHOLHM, 



• .1 



Quoniam hufufmodi Theorema vtilitates habet in- 
fignes inGeometria bonumerit non folum ipfum be- 
ne intelligere , verum etiam diligenter aduertereea, 
qnae a P. Clauio circa hoc Theor*ma in fuis comenta- 
rijs adiunguncur 5 quia breuitatis gratia omittuntur. 

PROPOS. 4S. Tlf EDH. J4 ? 

Si quadrarum, quod ab vuo latcre triangu-i 
li defcribitur , cequale fit eis , quae a reliquis 
trianguli lateribus defcribuutur quadratisd 
angulus comprehcnfus fub reliquis duobus 
•trianguli lateribus , re&us eft. . 



•1 



| r\ Etur triangulum ABC, fitque quadratum lateris 
j YJ AC , aequale quadratis reliqtiorum laterurn BA, 
I BC . Dico an<julum ABC , effe rcdhim . Probatur, 
Stl.fr*. j Ducatur namque BD 9 ( a ; perpendicularisad B A , & 
J acqualis te£te BC , conne&aturque refta DA . 0110- 
( ^Wv.j, niam j^irur in triangula 




mam igitur m 
ABD , angultis ABD , redius 
eft i (b) eflt quadratum retfae 
AD , arqunle quadratts re<5la- 
rum BA,BD :.Eft autdmqua- 
dratum rc#* BD , quadrata 
rrflac BC , aquale , ob Jinea- . 
rum arqtialtratem ; quare qua- 
dratumredte AD,quadrati$ 
retfarumB A,BQ,£qua iaer ic, 

Cum 
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CUm er»o quadntum retf* AC, eifHem qtiadratis re- 
darum BA, BC ,a?quale ponamr $ (c)erunt quadrata 
reftarum *AD, AC , imer & aequalia , ac propcerea & j 
re&ar ipfae AD, AC, seqtiaies Quoniam igitur late- 1 
ra RA , BD *trianouli ABD , srqualia funt lateribus » 
BA,KC,trianoiili ABCj & ba/is AD , oftenfaeft I v - 
«qtialis bafi AC ; (d) eruht anguli ABD, ABC,squa-;d t.ftK 
Jes : Eft autem angulus ABD , refttis ex conftru&io' 1 
ire. fcjitur & anguhis ABC, reftus erit • Siigituri 
quadratum , quod ab vno laterum trianguli defcribi* 1 
tur&c. Quoddemonltrandumerac, 

TRIANGVL ORVM 

: Comparationes . 

r • 

NOucm modis duo triangula inter fe com- 
parauit Euclides in hoc libro . Primum, j 
quando duo Iatera duobus lateribus xqualia 
fimt , vtrumque vtrique , continentque augulum 
'angulo xquaiem, (u) colligit arqualitatem ba- 
fiumjreliquoruinqjangulorumjatque adeo toto- 
rum triangulorum . 

Secundo, quando duo latera duobus lateri- 
busaeqpalia fiint, vtrumquc vtrique , bafifquc j \> t.ftS. 
bafi eft cequalis (b) inflrtsqualitatem angulo- 1 
rum illis lateribus comprehcnforum • Vbi alij 
etiam concludunt arqualiratem reliquorum an- 
gulorum totaque triangula probant xqnvAiz . ' 

Tertio, vum duo Iatera cfopbus Iateribusfunt 
#qual ia vrru mque - Vtrique compkhendunt j 
autem angulos inxquales , (c) bftendit bafin < c ' 4,/,r '• 

£ 4 ma- f 
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laiorl angulo oppofitam effe maiorem bafe triP 
noriangulooppofita. 

Quartd , cum duo latera duobus lateribus 
arqtialia ftmt , vtrumque vtrique, &bafesina> 
quales, (d) demonftrauitangulum maiori bafi 
oppofitum eife maiorem angulo minori bafi 
oppofito • 

Quinto , quando duo anguli duobus angulfe 
arquales funt, vterque vtrique , & vnum latus vni 
Iatcri squale, fiue qu©d squalibus angulis ad ia- 
cet, fiue quod vni xqualium angulorum oppo- 
nitur , (e) probauit reliqua latera vnius reliquis 
lateribus alterius effe xqualia, & reliquum angu- 
lum reliquo angulo . Vbi nos docuimus fequi 
ctiam, tota triangula effe xqualia . 

Sexto (() dcmonftrauit, duo triangula fuper 
eandem bafin , & inter eafdem parallelas confti* 
tuta,cffesequalia. 

Septimo, (g) oftendit, duo triangula fupe* 
arquales bafes , & inter eafdein parallelas confti* 
|tuta,xqualiaeffe. 
ht9ph.\ Odlauo (h) docuit, duo triangula arqualia 
* ' ' { fuper eandem bafim , & verfus candem partem 
„ I conftituta , effe inter eafdem parallelas . 

Nono tandem ( i ) probauk , duo triangula 
aeqtialia fuper xquales bafes ineadem linea, ia 
eandemquepartcm conftituta , effc intcreafdem 
p^rallelas. 



finis Elermnti Primi . 
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VEFMITIONES. 



I 
! 



t» 



z> 



i. 



' I 

OMne parallelogrammum re&angulum I 
contineri dicitur fub duabus rediis linds, } 
qu* re&ura comprehendunc angulum . J 



i 



i 



Nhoc fecundo libroagit Euclidesde potentijs li-j 
A nearumreftarum^ inquirendoquama fint > & qua- I 
drata partium cuiufuis lincae reCt* diuifx, & pnra) fe- J 
Jogrammare&angulafubpanibus eiuldem lineidi- 
uifat comprchenfa , tara inter ic, quam lcomparatam 



f 



cum quadrato totius linef ,&c t f 
Quod vt meliusexequaturduas 
proponit definitiones , quarum 
prima eft modo addu&a, in i 
quaexponit 3 fub quibus re&is J 
fcncis contincri dicatur quod- j 
cunque paral!eloi?jattfmum re-l 
©angulum : & quid fic parallplpgrawmum contineii J 
fub (ftiabus lineis rettis : Quod torum , vt pirfefte fff . 

tCIIl' j 
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ui iigatur,adu^rtendi$m cfl, parallclo^a^irhum VL 
Jud dicireftangulum,cuiusomPes awoulf funt vc&i. 
I Riirfus parallelogiammum redhnqulum contincri fub 
| duabus redis lineis, quar vnum angulum re&um com- 
I prehendunt, non importat aliud quam duashutufmo- 
j di lineas exprimere totam parallelogrammx magnitu- 
■ dinem, vni quidem exprimit Ion«itudinem , alia vero 
I Iatitudinem . Qijcd tottini patetin p^ralleldgramrn* 
S reftan»ulo ABCD, inquo linea AD, exprmii laritu- 
jdinem, AB vero lonoirudinem : quarefi multiplice- 
j turvnum latus per aliud, produttum,erit totum paral- 
* lelogrammum , 

Demum e(t confiderandum , Gcorneuas . % ne totie» 
exdem lineae repettamur , fotere expwmelie omnia 
prorfus paralleloirramma d«iabus dumraxat litterisque 
J per diameuum opponunturj excmpli gratia ACj 
| vel BD # 



I • »• '.•'> o 

I t \. ^ 



I 



I 

J 



Inomni parallelogrammo fpati#,- vnurnquo^ 
libet corum , qux circa diametmm illius funt 
. parallelogrammorum, cum duobiis comple- 
. mcntis,Gnompncocetur. " ; \ 

PKo clariori intelligentia , in paralleJogrammo 
ABCD^ducauirdiameter AC % krurfus ex quo-' 

uiseiuspundlo G, ducanturre- 
EF , HI t . parallelae lateri- 
biis paiallelogracnmi rta-vt pa- 
rallelogrsmmum ABCD , diui- 
fum fic m 4. ^raffefogramma, 
quonim dwo £H, IF, dicuntur 
eiTeciica diamctrum , alia ycro 
dubEI, &FH, compkmentajf 
vt manifeflum eft ex vftimade^ 

fin. 
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flri. primi libri . Quo pofito figura compofita cx vnol 
parallelogrammocircadiametrum , vtl F , vna cura ! 
duobus cofnplementis BG, GD, qualis eft Rguraj 
EBCDHG, quar defignatur circunferentia KLM , di- 1 
citur Gnomon. 

, His pofitis ad propof. i: lib. deueniamus, inquibus 
perfe&e intelligendis operepretium erit multunv la- 
boris impendere , non folunv propter quamplurimos 
iftarum vfus itj rebus geometricis , tum etiam in hu r 
tnanisxomercjjs ,adeo vtJiic liber aureus dici merea- I 
tur, cum mole quidem fit per exiguus , vtilitates vero 
contineat prope infinitas . 



m 0 • 



PROPOS. I. THEOR. i. 



Si fuerint diix re£tx Ifoex , quarum vna fecetur 
m quotcunque fegmentad Re&angulum 
• comprehenfum fub Hlis duabus re&is lineis, 
: sequale eft eis, qux fub in(edta > & quolibet 
1 ; fegme&torum comprehenduntup, re&angulis. 



i 
1 



S 



Int dtise re&x AB, &BC, qnarum BC,fececur 
quomodocunque in quotlibet fegmenta BD, DC. 

Dico rc&ansulum fiib 



F G 



I 




AB,&BC, comprehen- 
fum, «quale efle omni. 
bus ' re&angulis fimul 
ftimptis , qua? fub linea 
indiuifa AB, & qtiolibec 
fegmento linex feft» 
comprehenduntur, nem- 
pe redlangulo fub AB, & BD, arque fub AB, & DC. 
Probartir, Redlangulum enim BG , comprehendatur 
fub AB, & BC, hoc eft refta BElarqualis fic refla AB. 
Quod quidem fiet fierigantur adBC, iluac pcrpeodi- 
cuIaresBE,CG, xquales redte 4k}^toctttt5<fiie-ir- 
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aJaS.^ri. j-c*aEG. Nam redtx NE,CG, (a) parallelae cruntob 
bi. proj rcdo$an«ulosR,C: fed& aequales(b) incerfefunt, 
€)[$.p*h j qnJa vtraqucredae AB, ponitur crqualis: (c) Igitur 
ferttntquoque EG, BC, paral.e'ar, & xquales inter ie: 



I 



d t.frt 



ac proinde re&angulum eritBG, contentum fub AB f 
fiueBE,&BC, ex defin.i.huius Ixbri . Deindeex D, 
(& ex ali js (e&ionrbus fi plures fuerint) ducatiir re&a, 
DF, paralfela ipfi BE,vel CG ; iamque conftitut* 
erunt duo paralleioqramma BF, DG, (d) quare etiam 

DF, arqualiseritipfi AB,(ejcumfit xqualis ipfi BE, 
cui etiam dtxqualisipfe AB, percoftrudionem.Quo- 
niam igiturreiia BE,a:quaIiseft redx A3,eric re>. 
ftaogulum BF,comprehenfum fiib inftfta linea AB, 
&fej»mento HD . Eadem ratione eric re&angulum 

DG, comprchcnfum fub AB, (oftenfa enim eft a?qua- 
lis ipfi DF,) & fegmenro DCj Quare cum re&angu- 
Ia BF,DG, acqualia fint toti redtanguIoBG,hocenim 
elt totum, & illx funt omnes partes , perfpicuum eft 
redhngulumcQHiprehenfiiin iub AB, & BC, a?quale 
efteomnibus reftangulis, qua? iub AB, & fegmentis 
BD, DC, comprehemduntur . Si ergo fuerintdua: re- 
Qx linea?,feceturque ipfimim aftera , &c. Quod crac 
oftendendum, 

j 



PROPOS. 2. THEOR. t. 



Si redia linea fe&a fit vtcunque : re&angula, 
qu# fub tota & quolibet fegmentorum com- 
prehenduntur , sequalia funt ei,quod a to- 

x /u fit, quadrato. 



* » • 



REdh linea AB, diuidatur vtcunque in C, duas iri 
; partes . Dico duo reftangula comprehenla fiib 
| ton ABj & fcgmentis AC, CB, fimul ftirapca xqmli* 
I eflc 
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*fle qiiadratococius linex AB. Probatur. Defcribaturf 

enimAD, ( :a )quadratttm Iineac J a 4t.fr!. 
AB, &ex C, (b) ducatur CF , pa- 1 b 3i.fr/, 
raltela redar AE , vel BD , quar 1 
(c) apqtialiseric tc&x AE , hoceft I C nJ*h 
Xttlx AB, ftli xqualis eft redH | 
AE,ex definicione quadrati.Quo- 1 
niam igitar refta AE , aequalis eft | 
redhe AB , eric rcftangulum 4F, j 
comprehcfum fub tora AB, & feg- 
mento AC : fimiliter erit reftaugultim CD ,compre- 
henfum fiib tota AB,& fegmento C B 5 Qgarc cttm 
redangula AF, CD , aequalia fintquadrato AD , per- 
fpicutim eft, retfangula comprehenfa fub AB , &feg- 
mencis AC,CB, xqualiaeflequadr.ito Jinex AB . Si 
iaicur re&a linea iefta fic vcqunque &c. Qtioderat 
demonftrandum . 



PROPOS. 3. THEOR- 3 




• ■ 

Si re&a linea fefta fit vtcnnquc ; Rediangu- 
'* lum fub tota , & vno fegmentorum cftnt-j 
prehenfum, aequalccft &illi, quodiubfeg- 
mentis comprehenditur., rc&angulo , &illi,i 
quod a prcdi&o fegmento dcfcribitur qp$-J 
drato. , * • . , : I 



*0 ? 



Llnea re<5ia AB , diuifa fie vtcunque in punflo C.l 
Dico re&angulum com^rehenfum fub tota AB, 
& vtrouts fegraentar, nempc B C , ( fiue hoc fegmen- 

tum mahis fic, fiue mintis) «qtia- 
leeft reftangtilo fiib fegmentis 
AC, CB^comprchenfo, &qua- 
drato (egmenti CB, prius af- 
iumpti/ Prob. Conftittiatur 
cnim quadratttm diftife£menti . 

BC, 1 
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.fri, j BC ,quod fft CF; &ex A,educatur AE, fajparallela 
UpfiCDjYel BF,doneccoeatcum FD, protradia in 
E. Quoniam igitur redta BF , re£te BC , arqualis eft, 
ex quadrati defin. erit recianguhiui AF, comprehen- 
m fum fub tota AB, & fe^mento BC. Rurfus quia rcfta 

ICD, eadem ratione ^quafis eft recix CBj erit reftan- 
guIumAD, comprehenfum fiib fegmentis AC,CB % 
I Cum igitur redtangulum AF, aequalc fit quadrato 
CF ,& reelanguIoAD; liquido conftat rediangu- 
lum fiib AB, tota , & fegmento BC , comprehenfiim, 
arquale efle reClangulo comprehenfo fub fegmentis 
AC,CB,&qiiadratopr3ediai (egmenti BC . Quare 
fi redta linea fedia fit vtcunque, recianguIum,quod i 
totadetcribitur , &c« Quod demonitrandum erat» 



1 



1 



PROPOS. 4. THEOR. 4. 



J ta deliribitur , quadratum, a-quale eft illis, 
I quse a fegmentis defcribuntur, qtiadratis^ 
f ei, quod bis fub fcgmcntis coniprchenditur, 
| re&angulo. 

I V% Etia linea AB , diuifa fit vtcunque in C. Dico 
i IX quadratumtotitts rc&x AB , eflexqwale quadra- 



I tis fegmcntorum AC,CB , & rediangulo comptehen- 
J fo bis fub didiis fegmentis AC , CB . Probutur . De« 

fcribatur enim fuper AB (a } 



E 



I 



H 



\ 


G 




\ 



v.juadracum AD , ducaturqj dia 
1S meterBE. DeindeexC,duca- 
tur. CF, (b) pa ra I lela redta B D , 
fecans diamef rum in puntfo Gj 
I per quod rurfus dHCatur Hl, pa- 
j> rallelarcdte AB. Erirquc^tia- 
drarum AD, diuibim inqtfa- 
ttior parallclo^ramnu • Quo- 

niam 
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niam igitur trianguli ABE,duo latera AB, AE, xqua- 
lia fnnt; (c)^rui\tduoan»uli ABE , AEB , xquales: c *.pri 9 
Atqui tres anguli (d; ABE, AEB, BAE. trian»uli | ^ JIJ 
ABE,duobus re<3is funt xqiul.es, & BAE, retfils eft, 3 #r 
aim fitangulusinquadrato: Reliqui ergo duo angu- J 
liABE, AEB, erunt femirecli . Eademque rationel 
oflendetur^angulos DBE, DEB/etnirecbps cfle.Quod ! 
etiam conltat ex ijs , qua? ad ^4. propof. lib. primi [ 
denrionfrrauirnus . Nam, Vt ibi otfsnfum eft* , diarcte- j 
t*r BE, diuidit aogulos re&os ABD, AED, bifariam, J 
Quia ergo anguli quoque tres ,trianguli EFG, (e) \f %}*f r ** 
xquales funt duobqs reftis , & ai\«ului EFG , reftus : f . 
cft, (Ocumfitxqualis re&o D, extfpnis incerno: I* t 9*t 99 * 
necnon FEG , oftenfus femireduss erit & reliquus ' 
EGF, femire&is^ ideoqi xquaJis angulo FEG. Qja- 
re (g) xtyialfa erunt latera EF,+G Y<j'ufc Cum fmt (h) 
xqualia appoficislaceribusGH , HE , erit parallelo- ! 34£ri\ 
gfarmmumi^^jIquadratu^cumoiArt^ j 
spqualia , & an^li tf&Upropterea quod cxi- | 
ltenrevno angulojedlo^netnpe FEH, vel F, in parai- j 
IeIogrammo»FH, 6mnesquatiior reCtifirnt , vt ad Co- 
lollarium Propofo^.pnmi fibri demonftrauirmis. Ea- 
4em ratione quadratu m 1 Cf. Q^amobtcm CI *FH, 
quadrata funt fegmentorum AC ,CB jcoquod latus 
HG, (\) xquale fit reftae AC. ReCt n^ula quoq; AG , 
GD,comprehenfaerunt fub fegmentis AC ,CB,pro- 
f terea qwod CQ * Gl , xquafcs firtt rC&x CB , ob qua- 1 
dr m m CIj & FG, xqualis rcftx.^A* .ffcwAratum \ 
*A,(k) hqceft reftx AC. Quocircacum quadratum * j, ^p r ; m 
eAfti x^iuJe fit q^iadratfeQI, FH, &ie£iangulis AG,^ 
.GI>$ conltaj qtpdraunrt AD,totius linex AB, xquale'] 
/eftequadfatfs fegmcncorurti AC,CB, & reftangulal 
coaipi ehcnfo fub i jfdeai fegmetijtis AC, CB, bis fump- J 
t<>>.Igitur fi rcftaKaea lccuta fit vtcunque quadra^J 
tum, quod icota dcfcnbitur , &c. Quod crat dcmon 
ftrandum. 
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C O R OLIARIVM il 

Ex hac propof. fi t manifeftum , panlldosramma 
circa diametrum quadrati eflfe quadrata , 

COROLLARIVM 

Sequitur etiam ex demonftratione huius 4. propof» 
I diametrum cuiufuit quadrati diuidert eius anguloi 
bifariam . Probatum enim fuit, angulos AEB,DEB,ef- 
fe femireftos . Id quod etiam ad propof. 34, iib.i.dfc* 
monft rauimus . 

PROPOS. y. THEOR. j. 

Si refla linea fccecur in partcs x quales,& insequ a- 
lesj reftangulum fub inarqualibus fegmentis 
totius comprchenfum , vna cum quadratc^ 
quod ab intermcdia iediionum defcribitur» 
xquale cft ei, quod a dimidia defcribkur t 
v quadraco. 




Dluidatdr refta AB, bifariara in C, & fion hifa- 
farian io ita vt feftionum inter media fit re- 

th CO , qua aimirum di- 
midia C B , fuperat minus 
fcgmemum DB, vel qua ma» 
ius fegmentum AD , dimi- 
dium AC, excedit. Dico re- 
_ ftangulum fub fegmentts 

A tmmt C. D 3 *u*q ualibus totius AD, DB, 

11 A V ™ w comprehenfum f * vna ctim 
quadrato inter, medix CD, 
1 *qualccffc quadrato dimidije CB, Super dimidia CBj 
1 (a)de- 



Digitized by Gobgle 



/ 



L I % II. 



8.1 



c 31.fr*, 



fi) Jefcribacur quadratum CF , du£hque dlametro I a 4*.f ri, 
BE, ex D, ducatut rcfta DG, fb) paralielareftx BF, j b 31 pti. 
fecans diametrum BE, in H, puncio, per quod ( c) du 
catur refta IK , parallela ipfi BC 5 item ex A , redx 
CE, paralleJa ducarur AL , fecans lineam IK , produ- 
Aam in I . Erunt igitur per CoroIIarium praeceden- 
tisPropof. DI , KG ,quadrata, ideoque DH , redla, , 
orqualisre£teDB:(d jEftautem & KH, ipfi CD, d34.fr?. 
acquaJis. Quare rcdtangulum AH , comprehendetur ' 
fub AD , & DB , & rurfus KG , crit qnadratum reitx 
CD, cum demonftrata fit xqualisipfi KH . Froban- 
dum itaque cft , redan^ulum AH , vna cum quadrato 
KG.Kqaaleeflequadraco CF. Quoniam ergo ( e ) 
complcmenta CH, FH, xqualia funt, fi addatutcom- 



~ r 3 -J "'I" 1 *"" t • v y wmmihhv VVUJ- 

munequadratum DI, erit parallelogrammum DF, f 
fltquale parallclogrammo Cl ; eft aut & AK,ff) eidem j 1 3 • * rl * 
CI ,squalc , eo quod fint fuper arqualibus bafibus , & 
in eifdem para llel/s : Igitur AK , & DF , eciam inter 
fc arqualia erunc : quibus fi communc apponatur CH, 
eritGnomon MNO, re&angulo AH,xquaIis. Quo- 
circa cum Gnomon MNO , & quadratum KG , *qua- 
lia fint quadrato CF, crit & reftangulum AH , vna 1 
cum quadrato KG , arquale cidcm quadraco C F. Si I 
refta crgo linca fecctur in *qualiaj& n^afpqualia&c. [ 
Quod oftcndcndurn crac . 



PRO- 
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PROPOS. 6. THEOR. 6. 



Si re<5ta linea bifariatn iecetur , & illi re£U 
quaedam linea in redlam adijciatur • Re&an- 
gulum comprehenfum fub tota , & adie&d, 
tanquam vna linea, & adieda, tanquam al- 
tera, vna ci;m quadrato a dimidia defcri- 
pto , sequale eft quadrato , f quod ex- di- 
midia, & adie&a, tanquam vni llnea, de- 
fcribitur. 

IS Ecetur refta AB ,bifariam in C , ■& ct in rc&utfl 
adijciacur BD. Dico redan^uldttv comprch^n* 
t fum fub cota compofita AD , & ttlit&a DB , vna cutfl 
" quadrato dimidix CB,arquale efle quatfrato linear CD, 

qUar ex dihtfdia CB . & adie* 
cia BD , canquam vna fihea 
compoartur. Probrtur. De« 
fcribauir rfanquc CE 9 (a ) 
quadratum fuperCD,&du- 
fta diametro DF , ducatur ex 
B, retfa BG, fb) parallela re- 
#ar DE , fecansdiametrum 
■ DF , in H , pundo,per quod 

I pundium rurfus ducatur JK, 

I parallela refte CDrTtetn ex A,redla:CF,a<>aturpar3l- 
! lela AL , fecans 1K , produclam m puncio L. Erunc 
i^itur per Corollarmm i. Propof.4.hums lib. BI,KG, 
quadrata , ide<*>que refta DI , redte DB , arqualis : (c) 
ell anrem & KH, reclar CB , xqualis : quare redangu- 
lum Al^comprehendetur fub re<5Hs AD ,DB;& KG, 
eritquadratum redteCB . Probandum itaque cft re- 
Iftan^ulum AI , vna cumquadiaco KG , srquale e(Te 
quadraco C E , quod talicer demonftratur • Quoniatn 

vero 
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feroparalleln^rammum AK , (d)arqualeefr paralle-| d }^f^ 
JogrammoCH ^oquod fin fuper anualibuc bafibus, l 
&ineifdem parallelis : Eft autem & paraNeto^ram* | 
mum HE ; fc) eidem CH, arquale, funt enim duo com- e 43 , ? rl# 
plementa j erunt AK,& HE, xqinlia interfe. Addi- 
coer^o communi Cl, erit reftan^ulnm AI, Gnornoni 
MNO, gequale. Quocirca cum Gn >mon MNO,*& 
quadratum KG , quadtato CE , fint aequalia , partes 
omnes,& totum ; erit & reftan^ulum AI, vna cum eo- } 
dem quadrato KG , GidemquadratoCE arquale. Ita- 1 
quefire&a linea bifafiam fecetur , & llft re£h qua?- 1 
dam linea in redtum adijciatur &c. Quod erat often- 
dendum. 

PROPOS. 7. THEOR. 7- 

Si re<5h linea vtcunque fccetur y Qupd a tota, 
quodque ab vno fegmentorum vtraque fi- 
mul duoquadrata, £qualiafunt& illi, quod 
bis fub tota , & di&o (egmento comprchcn- 
ditur , re&angulo , & illi quod a reliquo 
fegmento fit , quadrato . | 

/ noh ht .2 • • j 

SEcetur rc#a AB, vtrunque in C. Dico quadra- 
tumtotuis AB;, cV quadratum vnius fegmenti fiuc 

« maioris , fiue minons , nempe 
AC,acquaIia efle relfatffguip bis 
comprehenfo fubto^a AB , & di« 
£io fegmento AC A vna cum qua- 
dratorehqui fep,mentiCB Pro- 
batur • De(cnbatur enim;ftiper 
AB, fa)quadratum AD, dutfa* ' j* 4 **** 
quediametro BE, ex C, (b)du D ** #f # 
catur CF,paralIeIa rerta? AF, 
fecans diametrum inpundtoG, 
F * per 
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| per quod agatur HI,paralleIa ipii AB.Erunt igltur pe? 
| Coroll. i. Propof. 4. huius lib. CI, & HF, quadrata: 
Ec quia refla GH, (c)aqualis eft re&r AC , eric HF, 
quadratum fe^menti AC . Rurfus quia AE, arqualis 
eft ipfi AB, ertt redtangulum AF , oomprehenfum fiib 
toca AB,&feg«iienco AC, Eadem racione rcclan^u- 
lum HD, coroprehenfum eric fub eifdem redtit AB, 
AC> eo quod reflx DE, EH t xquales ftnc re<3 ?s AB, 
AC, ob quadrata AD, & FH. Quoniam igitur retan* 
guhs AF 5 FI , hoc eft Gnomoni KIM , vna cum qua* 
draco Cl, «quale ett quadmum AD , fcilicet parres 
omnes,&,cocttmj fiapppnacur commune auadraturo 
HF, erunc quadraca AD, HF, arquaha quadrato HF, 
vna cum reftangulis AF, FI, & quadraco CIj fed qua- 
drato HF, & rVclangu lis AF, FI, xqualia funt duo 
re&angula AF,HD ;( qtiortim ^uddl itet,vt vifum eft, 
comprehenditur fub tota AB,& fegmento AC$ ) igk> 
tur duo quadraca AD, HF,aequaUa erftot duobiu re- 
ftangulfsfijb tota AB*& (egmento ACcompreheofis, 
vna cum quadraco reliqui fegmcflti.CB. Si crgo re* 
J cra linea fccecur vtrunque, &c. Quod erai oflen- 

dendum e * 

• • * • 1 



* 1 



PROPOS. 8. THEOR. £ 




liaea fccetur vtcunque j Redtangulum 
quafer comprehenfum fub tota, & vno feg- 
mentorum, cum eo, quod a rdiquo fegmento 
fit quadrato, xquale eft ei , quqd a tota, & di- 
&o fcgmento, tanquam vna liriea defcribitur, 
quadrato. kV ; 'l 

Ic rcfta AB, diuifa vccunqile in<C. DJcore<£ii^ 
gulum quaccrcomprchenfiimfub tota AB,& vno 

* v feg- 
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»5 

fegmenco , nempe C B , vna 
cum quadrato reliqui feg* 
menti AC , xquale efle qua- 
drato linex, qtix ex refta AB, 
& didlo fegmento CB, com- 
ponitnr. Prob. Produeatur 
enim AB, verfus partem fee- 
menti CB, nempe ad D , ita _ 
vt BD , prodticta ficxqualis f 
fegmento CB; & poftea fiiper 
tota A D, (a) defcribatur qua- | a 46.fr?- 
tum AE. Dutta aiuem diametro D F, ducanrar 1 m i. 
BG,CI,(b) parallelxipfi DE/ccantes diametrum in I b 3 1 .fri* 
punftis A, & K, per quxducantur denuo (o LM 3 OP, I c 3 1 ,fti m 
parallelxipfi AD, quxfecent priores parallelas in N, L 
& Q_ Erunr fgitur per Coroll. 1. Propof. 4. huius li | 
bri OI, NQ, BM, l G, CP,circa diametrum DF,qua [ 
drata • Ec quiaOK, (d> xqualis eft reclx AC , erit Jd J+frii 
OI,quadratumfegmenri AC. Rtirfus qtlia NH, (e) j e 34.fr r. 
arqualis eft redrx CB,eric NQ.. Quadratum fcgmen- 1 
ttCB, ideoq;quadratoBM,xquale, cam* reftxCB,! 
BD, xquales fint. Quare re£tx BH,HQ, xqualcs func B 
fegmentoCB;atqueadeo duo re&angula AH, LQ, 



drai 



BD, xquales nnt. Quare re£tx BH,HQ, xqualcs func j 
fegmenco CB; acque adeo duo reftangula AH, IQ, • 
comprehenfii erunt fub tota AB, & fegmento CB>cum J ■ 
IH, ( f ) fic xqualis reftx AB, funt cni m latera oppo- I * 34*T*'* 



fita in parallelogrammo • Eadem rattone crunc duo ■ 
reclangula NG, HE, comprehenfa fub AB# & CB, f 
cum NM , HM, reftx (s) xquales finc re&is CB, BDj • rr tA .# r ; | 
& reftx GH, EM, rcclx f 1, hao cft redx IH, hoc 1 * ,f 1 A 
eit reftx AB . Ec quia quadrau NQ^ BM, cqualia I 
funtj fi addaturcommune KG, erunt BM, KG , fimill \ 
xqualia re&angulo NG • Quapropter quinque re- 1 
Ctangula AII, LQ, HE, BM, & KGjgnovnonem RST, j 
componentia squalia fiinc re&angulo quacer compre- ( 
henfo fub tota AB, & fegmento CB. Cum igicuxj 
gnomonRST,& quadratum OI , xqualia funt qua-j 
drato AE,eric re&angulumquatcr comprehenfum fub I 
data reda AB, & fegmenco CB, vna cumquadraco rc- ! 
x ) F 5 iiqui } 



_ « 
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liqui fegmenti AC , xquale quadraco linear AD, com* 
pofioar $x AB^&di&o fegtnen/o CB. Quare fi recta 
Iippa vccunqueiecetuj # &c Quod fc*ac demonftran* 
dum* , r\ _ . - : <\ 



* » 



• tl.fr»*. 



« * 



PllOPOS. j>. THSOR. p. 

. 

Si refta ^fnea fecetur in sqiialia, & non sequalla: 
Qaadrata, quae ab in«qualibus totius linex 
2 fegmentis fiunt fimul, duplicia funt & eiris, 
j: quodadimidia, &eius quodab intermedia 
fe&ionum fit, quadrati . ^ 




SEcetur rech AB, bifariam in C, &non bifariam in 
D. Dico, quadrata fegmencorum insqualium AO, 
B }, fimnldupla efle quadratorum ,quac fiunc exdi- 
midia AC, &ex incer media fedtionum CD, fimul. 

Prob. Educatur enim ex C, 
ad AB, (a) perpendicularis 
CE,quac fitaequalis dimidias 
AC, yel CB, ducanturquere- 
£he E A, EB . Deinde ex D, 
ducatur quoque ad AB,per- 
pendicularis DF, fecans EB, 
in punclo F,pcr quod duca- 
turFG, parallela ipfi AB, ft<^ns CE , in G , punfto, 
I & demttm diitttur AF. Quoniam igicur in triangulo 
ACE, lattfa CA, CE, acqualia func per conttrucbo* 
nem,(b)eruntanguIiCAE,CEA*Jnter fe aequales: 
Ettuutem an^ulus ACE, re&us,cum CE, fit perpen- 
dicularis; reliqui i^itur (c) angulialiuoi redlum coar. 
ficienc 5 kteoque AEC, femireclus erit . Eadem t*> 
tione angulus BEC, eritfemireftussc propcerea totus 
Angulus AEB, exduobus femirfe&is c6pofitus,re#us 
eric . Rurfu», quiatriaguli FGE, angulus EGF,*qua- 
liscftrcito ECB, (d) externus interno , & oppofico: 

> \ (c)crunc 
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(e) erunt reliquiduo anguIiGFE, G^F, vni recto J e $i.prK 
sequ.iles : Oftenfum atitetii eft, angulum GEf f efle fe- * 
m»re<aum;i1?itiir& GFE,remire<auserir,propcerea- 1 
ue angnli EFG, GEF, arquales erunt, (f ) ideoque f **t* 9 * 
latera EG^GF^arqualia incer fe erunt. Eodem pror- 
fusmodo oftendetur intrian^ulo BDF, lacera BD, 
DF, arqualiaeiTe # Nam angulus JiDF, eft rettus, 
cumDF,fitperpendicuIaris, & B, femire&us , &c, 
Itaquecum intriangulo ACE, angulus C, redttisfic, 
(gjerit quadratum laterrs AE, acquale duobus qua- 
4ratis latcrtim AC, CE: Arqiii haec duo quadrata in- 
terfe funt aequalia, quod & linex AC,CE, fint often- 
f* jeqtiales . Igiciir qindratum lateris AE,dupIum 
crit quadrati lateris AC. Rurfus quia in criangulo 
EGF, anguIusG^ redttiseft,(ii)entquadratum late- h^j t fri t 
ris EF, apquale duobtisquadratis laterum EG, GF : At I 
duo harc quadrara funt i ncer (c aequalia ob «qualica- | 
tem linearum EG, GF; Igitur quadracum lateris EF, J 
duplum eritqtiadrati lateris GF , hoc eft quadraci Ii« 1 
nexCDiEft enim rectaCD, (i) aequalis reftar GFj { i.j^.frfj 
cum CF, fit parallelogrammum . Quare duo quadra- { 2* 
t« reftarum AE, & EF, dupla erunt quadratorum li- 1 v 
neanim AC, & CI>: fiint autenv duo quadrata refra- 5 . r 
rUm AE,& EF,aequalia (k> quadrato redtae AFj &| K *WN 
qtiadracdm redlap AF,3eqtiaIe eft duobusquadratisre- 1 
ftarum AD, DF ; Igitur & duo' quadrata reftarum j 
AD, DF, dupl* funt quadratorum rediarum AC,CD # 
Acquiquadracumredtae DF, arquale eft quadrato re- 
Glx DBjOftenfum enim eft j reitas DF , DB , elTe 
aeqtiales . Quarc duo quoque quadrata re&arura AD, 
DB, fegmencorum inarqualium dupla funt quadrato- 
rurn re&arum AC, CD, dimidiat fcilicet linex , & \ 
imermediae fedtionum ♦ Si ergo re&a linea fecetur in * 
*qualia i &non atquaJia , &c Qjjpd crac demon* 
ftrandum , 



~*. 
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PROPOS. 10. THEOR. t$ 

Si re&a linca bifariam fccetur, & ei in redturti 
alia quspiam linea adijciatur : Quod a tota, 
cum adiun&a tanquam vna linea,& ab adiuu- 
<5fca, vtraque fimul quadrata , dupliciafunt, Sc 
eius, quod a dimidia, & cius , quod a compo* 
fita ex dimidia, & adiun&a , tanquamab vn$ 
linea , defcriptum fit , quadrati . 




SEcetiir re£U AB , bifariam in C > & ei fa re&uiS 
addatur BD . Dico , duo quadraca redtarum AD, 
1 & BD , fimu I, dupla efle duorum quadratorum fim u I, 
qux ex reclis AC » CD,dcfcribuncur » Probatur. Su- 

per AB,ex pundfco C, Ca) eri- 
gatur perpendicularis C E, 
qua? fic zqualis dimidix ACj 
vel CB , iunaanturque re#a; 
AE, EB . Deinde per D,dtt- 
ducatur D F , ipfi CE , pa- 
rai,'ela, eccurrcns rt&x EB, 
protradbe in G , puncloj 
& per E , re&x C D , pa- 
ralleladiicaturEF , fecansDF, in F , punfto,iunga- 
tuti\ac refta AG . Oftendetur iam , angultim AEB, 
efle redhim', vtin pr*eedenti Propof.&CEB, fenu* 
btf,prK rechina ; ideoqtie (b) eius alcernum EGF , quoquc fe- 
c |tmredhim : eft autem anguhts F » (O redhis , cum ia 
parallclo^rammo CF, opponatur angulo C,qui fadius 
eftredtus ; I«itur(d) & reliquus FEG, femiredius 
crit, ac propcerea ipfi EGF, acqualis. Qtiare (ej redtac 
EF, FG, arqualibus awjtilis oppofitae, mter fe atqualcs 
erunt . Eodem modo ottendes ,redhs BD , DG , effe 
arqualei , ex eo quod anguius BDG , fic rUtus , BGD* 

v ; . ferui* 
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lireftus &c. Quonitm igitur quadratdai re&*| ^ 
AE , f f ) rqualc eft quadracis xqualibus re&arum I * 4f>f*H 
zqualiumAC, CEj ericquadracumrea* AE ,,du ' 
plumquadracire<»x AC. RarfusqQia quadracura rc- 
a« EG , ( g ) eft «quale duobus quadratis xqualibus 
rechrum xqualium EF , F€ j cric quoque quadratum 
re&* EG , duplum quadrati rc£* EF , hoc cft tcOz 
CD ,cumCD, f h) rcfta ssqualis fic redbe EF . Duo 
igieur quadrata rc^arum AE , EG , dupla fuoc qua- 
dratorum ex reJtts AC , CD defcripcorum . Atqfci 
duobus quadratis redtarum AE ,EG , f i ) «quale eft 
quadratutn reftae lineac AG ; & quadrato reftar line* 
AG, arqualia funt duoquadrata, qu* cxduabus lineis 
AD, DG , defcribuntur f angulus cnim D cft reflus.) 
Quadrata ergo rcttarum AD , DG , dupla func qua- 
dratorum ex reftis AC, CD, defcriptorum • Demum | 
cum quadratum re&* DG , srquale fic quadratorectz jj 
BD,ob linearum xqualicatem, eruncquoque quadra- J 
fa rcftarum AD, DB,dupIa quadracorum , qii* e* rc- 
Ctis AC, CD , defcribunmr . Icaquc fi rcfta linca fe* 

Quod dcmonftrandum crtc 



h }4 .f r*. 
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PROPOS, tt: PROBfc 

I 

Datam re&am lineam talirer fecare, vt re&aa- 
gulum comprehenfum fub tou , & ajtcro 

• fcgmentorum , aquale fit ei, quod a rdiquo 
fegmento fit,quadra». 



• • . 



DAta fic tefta AB , quaft fecare dportet io dttaa 
partes , ita vt reftangulum comprenenfum Iub 
eota , & alter» eius fegmento , nempe minori , xqtwle 
ficquadrato rcliqui fegmenti , neoipe jnaiorr . O* 



r 
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11, fcfibjatt*» cx' AB J quadratum 
AC, diuifo Utcrc AI> qttod 
; cum dan refta . AB , an^ulum 
. . rectum erRcit , bifariam tti E, 
iunsjatur recta EB , au exEA, 
producla azqiulis fumatur EF; 
&tf*fi AF , abfcindatur cx da- 
ta recta AB,*qyalis AG.Quod 
\ fieri potei* ctim AB,maiorfie 
q&am AF;namcum EB.fit 
. xqualis.mfi EF, ex conftru&io* 
....... ftej fA).ftnt autcm latera AE, 

AB , maiora latere EB ; erunc qnoque reclae E A , & 
| AB , maiorcs re£h E F j ac promde ablara communi 
AE,riji^ua AB, maior erit reliqtta AF . Dico re&am 
A« , fecram effe in G , talitcr y *t rc&angulam fub 
AB, & ¥G , comprchenfum , sqwaJe fitquadratore- 
dlac ArG ; ade<* vt AGb, fitmaiiuiiw?mcntum , & BG, 
mmus. Probatur . D.icatur enmi per.G , retih HI, 
paral lela rccix DF , fecans CD , ititt a&per F,duca« 
tur F.H.ipfi AG, parallela fecans Hl , m H, pun&o* 
Erit igitur paraIIeio°rammum AH , quadratum feg- 
menti AG , cum omnia eius quatuor latera fint acqua* 
lia , cum f b) FH, HG, acqualia fint oppo/irs AG, AF, 
pariter xqu^j^, ^iWaW^ eiu^crntccii ob 
redhim A,^f in CorolWrio i*.Propof. hb.prtmt ha- 
jbetur. Rectangulum quoque CG , coinprehenfum 
! ei it fiib AB , & fegmenro BG , quod AB , acqualis fit 
ipn", BC. Quarc probandum cft re&aiiguuim CG 
quadrau«m AU , xqualia efle . Quoniam tgitur, re&a 

D A,eft icfta bilarjS tn E Jk. ^i.Mofa (uh ia re£Hi AF, 
(c) erit rectangulum fuft Df , & £ A, hoc cft reftan- 
- «ulum DH, ( cum FH, fit srqualis ipfi FA ; vna cum 
1 quadrato dimidix AE, aequale quadrato recix EF,hoc 
. i cit quadrato i tcta?EB,^u« .re^te EF , arqual iseft per 
d 47.f . ] conftriiciionem . Eft autciBtquadratum re<2ar EB,(d> 
J xqualequadratis reclarum AE , AB . Quare reclan- 

l gulum DH»*na cum quadrato xeCtac AE,xquaIe quo* 
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qiie fcrit fluadratisreftamm AE , AB . Dempto ergo j 
communi quadraco reftae AE , remanebit reEfangu». 
lum DH, acquale quad rato rc&ae AB, hoc eft quadra- v 
to AC j Ablacorurfus cntmmuniredangulo AI , re- y 
ipanebunt rfeftan^ulutnCG , & quacU^cuin AH , in- ■ 
ter fe aequalia . Quod ftut prop*fitiiiii > Datamigi- 
tur rcftam AB taliter fceaimus &fc.Qiiod erat facien- 

fliim . » * * 

«tlMfl % «.»-■_-•- 1.;.. 

S C H © L I V M , 

% * ' ' l • ' _____ • 1 

Hoc problema nulla ratfone numeris accomodanj 
pateft , vt monet Clauius tn hoc loco , & demonftrat j 
ad Propof.14. Iib.9. Siquidem numerus nullus poteft 
t^titer iri duosdiuidi , vt nuraerus produtfus ex toto 
19 alteram partem xqualisfit quadraro alutrius partis. 
Quod fane non accidtt in to. antecedentibus Jtheofe- 
matibus , qux lib, 9» in numeris clarius demonftran- 
tur • ■ ■ ■ r ^ - 0 - lk " I 

t •. . . , , ». , i? , -* *« *J » * * -** < *-'* ! 1 ' 

PROPOS. 11. THEOR.ii.' 

In amblygonijs triangulis , quadratum , quod 
fit a laterc arigulum obtufum fubtcndente* . 
maius eft quadratis , qux fiunt a lateribus j 
obtufum angulum comprehendentibus , re- 1 
«ftangulo bis comprehenfo, & ab vno late-j 
rumT qua? funt circa obtufum «angulum , in j 

3uod cum protra&um fiieriteadit perpen- 
icularis, & ab aflfumpta exterius Iinea fub 
^perpendiculari prope angulum obtufum . 

-i"-y^' •__*"*_<'•'* *'■•:*• 1 « < '...i» _□_•_£_ __ __. : y* 

np Riangulum ABC , habeat angulum ACB , obtti 



• -I- 



a 4'. fte. 
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ldratum lateris AB, quod obtufo anguloopponiturj 
1 maiusefle quadratis laterum AC , CB , reftangulo bis 

coinprehcnfo fub BC, & CD, hoc 
efr quadratum lateris AB , arquale 
efleduobusquadratis lateru AC, 
CB , vna cum redhngulo bis fub 
BC , CD , comprehenfo . Proba- 
tur, Cum enim reda BD , vtcun* 
quediuifafit in C,(a}erit quadra- 
tum rcctx B D , afquale duobus 
quadratisreftarum BC , & CD, 
& rediangulo bis fub BC, CD, comprehenfo . Addito 
igitur commdni quadrato redtar AD j erunt duo qua- 
/dratarcdhrum BD , &DA ,a?qualia tribus quadratis 
j reflarum BC , CD , DA , & redlangulo bis fub BC, 
^ j CD,comprehenfo: Eft autem quadraris re&arum BD, 
b 47.^. DA, (b) arqualequadratam reftat AB. Quare & qua» 
I dratum redlae AB % aequaieerit tribus quadratis redta* 
rumBC,CD,DA, & redtangulo comprehenfo bic 
fubBC ,CD # Cum igitur quadratis re&arum C D, 
DA , (c) «quale fit quadratum redb? AC; erit qtia- 
dratum redta: AB, squale quadratis redrarum BC, 
CA , & rettangulo bis comprehenfo fub BC , CD . 
JQuodeft propoficum . In Amblygonijs ergo ,trian- 
gulis quadrawm&c, Quod eracoitcndenduro # 
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PROPOS. i 3 . THEOR. i a . 



• » 



• T • * . * 

In Oxygonijs triangulis, quadratum fa&um 
a latcre angulum acutum fubtendente mi- 
nus eft quadratis, qux fiunt a lateribus 
angulurt acutuft comprehendentibus , re- 
ifcangulo bis cqmprehenfo, & ab vnolate- 
rum, qua? funt circa acutum anguhim,in 
quod perpendicularis cadit, &aba(fumpta 

. interius linea fub perpendiculari prope aa- 
gulum acutum • 




( 



IN crumguIoABC,omnesanguIifintacuti , &ex 
demifla perpendicularis, AD, cadac in latus 
. BC. Dicoqiudracum laceris AB, j 
|uod acfico angulo C, opponicur, J 
ninus efie quadrac s lateruni AC, J 
CB, rcclan^ulo bis comprehenfo 
fubBC,! CD^ hoc eft guadratum 
lateris AB , vna cum redhng ulo 
bis comprehenfo fubltff , CD, 
«quale efle iffibBus quadratis latc- 
\ rum AC, CB. Prob. Cum cnim 

rcfla BC, diuifa fit ytcunque in D, erunt quadraca re- 
dhrumBCjCD, fa)*quaiia reftangulo bis compre- » 7.f"- 
henforfub BC, CD % -& ? guadrato reftac BD. Additoi 
ergo communiquadraco -ijediar D A , erunt wa, qua- J ; - 
v draui;paariii» BC, fp, t)\ ^arqualia re&angulo I 
bis coraprehenfo 4it\BC„CD, & duobus quadraiis re- { 

^ ^ 0 ,^* «Wjqua4ra«pf #?#arum J 
CD,& DA,(b) xquale cft quadracum tcQz C A. I b 47./**. 
Duo jguur quadrata reftarum BQ, CA, *qu*Ha funt l 
rectangulobiscomprehenfofub BC, CD,&4uQbus| 
Suadratiycttarum B£, DA, Cum crg^pbus qua- \ 



Digitized by Google 



C 47.?»'». 



|j>4 EVCL. ELEM. 

dratisreftarumBDjDA^cJsquale fu quadratum re« 
dlar A^erunt duo.quadrata reCtarqm.BC, CA, arqua- 
liare<ftan<>uIobtscomprehenfofub BC, CD &qua« 
drato reftx AB.quod eft propofyum . In oxy^onijs 
ergotriangulis, quadratum d latere , &c. Quod erae 
demonftrandum • 

PROPOS. 14. PROBL. i. 

Dato re&ilineo a^quale quadratum 

conftituere . 

J Qlt datum re&ilineum A, cui .quadratum arquale 
^ conftituendumeft . Conftituatur parallelogram- 



I 
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v • 1 mumB,fr) tfqfiale re£HIineo A, habensangulum re- 
Mf •?*'• J Iflum, cuius vnum latus,vt CD, producatur ad E; 
'fiique DE, redta arqualis reAae DF. Diuidatur quo- 
que CE, bifariam in G, pundfco , quod cader aut in 
pun&iim D, aut non fi cadit in pundlum D, erit re- 
#a D.F,-(ciim «qtfftis ponatur re&ar DF) redbrCD, 
arqualis. Quarc rcitangufum B, erit quadratum,cum 
biApri | a -' a ™fi tatera oppofita (b) «qualia fint latenbus 
* 1 ■ arqualibufc-DC, DF, & vnus angulus per cgnflrudho» 



i 



netn 



Google 



L 1 V. 11. 



9S\ 



nem fTt re&us, & confcqucntcr omnes rcfli per Cor- 
rol. prop.19.lib. 1. Atquc adeoconftitutum eft qua- 
dratumscqualereftilineo A,quod erat faciendum.Si 
veropundum G, non cadit in D,fa#o G,centro in- 
tcrtiallo GC, de(cribatur femicircuhts CHEi produ» 
caturque FD,doneccircumferentiam fecct in H.Dico 
igitur quadratum redtae DH, efle aequale reftilineo A, 
Probattir . Du£ta enim rcda GH, quia re&a CE, di- 
uiditur bifariam in G, & non bifariam in «D; eric re- 
ftanguliun comprchenfum fub CD, DE, hoc cft rc- 
ftangulum B, vna cum quadratoredt* GD.fc) arqua- 1 C f. fec 
le quadraco redae GE5 hoc eft quadrato rect* GHjcum j 
GH, & GE,fintaequales, funt enim a ccntro ad cir- | , 
cumterenciara • Sed quadratum re&sc GH,(dj arquale | *47-f r 
eft quadratisredtarum GD, DH. Qnamobrem dem- j 
pto communi quadraro re&ar GD, remanebit redlan- 1 
guum B, hoc eft re&ilintum A, quadrato rtdte DH, t 
xquale, Dato erg« reiiilineo arquale quadratum I 
cenftituimus . Quod facere oportcbat • I 



Flnls Ekmenti fecundi. 
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EVCLIDIS 

ELEMENTVM 



T ERTIVM. 

• m 

DEFINITJONES. 



- 



i. 



*** H 

7T2 Quales cTculifunr, quoruin diamctril 
jTjlL ^ l,nt «quales ; vel quorum, qux ex cen- J 
tris ad perifcrias ducuntur redar linear , funt 
squales. ; ■ ^ 

EVcIides in hoc$. libro variascirculi prcprietates' j 
demonftrat, exponendo prros guofdam cermi- J 
ncs, ad mcliorem dicendonim inrelligentiam. Pnmo f 
cnim !oco docet , eoscirculos elTe^qiiales , quorum } 
diametri; vel femidiametri funr xquales. Nam cum * 
circulus, ex ian di&is > defcribatur ex circumuolit* 
tione femidiametriciraralterum exrremum fixtim» & 
immobileperfpicuum cft , eos circuloseffe xqualesj j 
quorum femidiamctri aquales funt. I 



G 



II 
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I Rcftl Knc» circulum tangerc dicitur , <ju* cum 
circulum tangat , fi ptoducattir 
circulumnou fccat. 




VT cftlinea AB,qu* 
tangit circulum in 
C, nec ipium fecat vti 
facitDE , qu* circulunt 
lccat in punfto . Vn- 
de AB, dicitur tangefls, 
DE,vcrofecans. 



tn 



Circuli fcfc mutuo tangcre dfcuntur, qui fcfc 
i mutao tangentcs, fefe mutuo non fecant. 



' 1 r\ Vod patet in duobuicircuIiaClI, G1H# quifcfc 
\J mucuo tangunt in pun&o 1« 



tr. 
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IV. 
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In circulo «qualiter diftare a centro redia? Ii- 
ncae dicuntur, cum perpendiculares , quxi 
centro in ipfas ducuntur , funt xquales . Lon- 
giusautemabeffeilladicitur,in quam maior 
perpcndicularis cadit . 

EVcIkies in hac definitlone zqualem diftantiam 
re&arum in cjrculodefignatlft per arquales per- 1 
pendiculare» , ficuti inaequalem per inarqualcs. Vt * 

du* redtae AB , CD , in circulo j 
ABCD , dicuntur a?qualiter di- 
ftarc a centro E , fi perpendicu- 
lares ET, EG,arqualesfuerint, fi 
vero perpendiculares non luerint 
arquales illa linca , in quam cadit 
maior perpendicularis , dicitur 
longius diftare a centro , quam 
illa , in quam cadu minor per- 
pendicularis. 

V. 

Segmentum circuli eft figura, qua: fub refta 
linca > & circuli perifcria comprthenditur. 

VT funt fi?,ur* A , & B, quac figurx vt patct conv 
prehenduntur fub vna reftaJinca , fccirculi 
portione. 
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vi. 

1 Segmcnti autcm angnlus eft, qui fub re£tali- 
' nea, & circuli pcriferia comprehenditur . 

Hlcproanaulo fegmenti intelligit Euciides an- 
gulum tnixctim contentum fub refti linca , & 
circuli periferia. 

Vlt 

1 In fegmento autcm angulus cft , cum in fegmen- 
I ti periferia fumptum fuerit quodpiam pun- 
&\^m , & ab iUo in terminos recbe eius li- 
neae, qu# feginenti bafis eft, adiundfce fue- 
rint rc£tx Uaexy ls, inquam, angulus ab 
adiundis xUis lineis comprehenfus . 

Slt fegmentum circuli quodcunque verbi ?ratia C, 
in cums penferia fumardr quodcunque pundtum 
nempe C, aquoad extrimitates reita? linea? dxtcantur 
dua: redrx , iam angulus ab i II is duabus re&is lineis 
comprchenfiis , Vocater angulus in fegmenco • 

VIIL 

Cum verocomprehendentes angulum redbe Ifc 
neas aliquam affumunt periferiam , illi an- 
gulus infiftere dicitur. 



I enim in periferia alicuitis ciraili ADCB ,fumi- 
tur quodcunque punftum , nempe A , ducantur 

dux 
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duar re&a? AB , AD , vfque ad pe- 1 

riferiam D . anoulus rert i lin^no I 
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du* refla? AB , AD , vfque ad pe- 
riferiam D , B,angulus reftiljneus 
D4B, infiftere dicirur circiimfo- 
rentii DCB ,qui angulusfola vo* 
ce diiferc £ praecedenci . 



Se#or autem circuli eft , cum ad ipflus cir- 
culi centrum conftitutus fuerit anguIus,com- 
prehenfa nimirum figura , & a re&is lincis 
angulum continentibus, & d periferia abil- 
lis aflumpta.. 




* I * 4 » 

N circulo E> & paricer ab eius centro E , duar Iinea? 
a centxo ad circumferenciam duQx conflituanc an- 

guhim redilineui» , in hoe cafu fi- 
gtira E , coacenta fub duabus reflis 
d centro ad circumterentiam dtiftis, 
& ab illa porcione circumferencife, 
qu* a dfflis lineit rc&is affumjtur, 
/ : vocabitur fedtor circuli , qtlia fecat 
porcionena circuli B 



— ■ 

Similia circuH fegmenta funt, qux angulosca- 

piunt arquales ; auc in quibus anguli funt 
xqualcs . 

Slnt duo cirklorum fegmenta ABC, DEF , quar ca- 
pianc angulos aquaks ABC, DEF a ( quamuis hu. 

G $ iitf- 
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iufmodi feg- 
menta fint inf • 
qualium circti- 
lorum ) a Geo- 
rnetris dicun- 
tur fimi)i3, vel 
etiam quando 
in fe retinene 
angulos acqua* 
les , 



PROPOS. i. PROBL. i. 

Dati circuli centrum rcpe rirc . 



SIc datus circulus ADBE , ctiius centrum aportet 
inucnire . Ducatur in dacoctrculo linea vtcunque 

AB, (a)qux bifariam diuidatur 
in C, Sc per C, ad AB, perpen- 
dicularis ducaturDE, vtrinquc 
in periferiar pttn&is D , E , tcr- 
mmara . Hac igitur blfariamfo 
dra in Tydico T, efTe centrum 
circuii propofiti . Prob. In ipfa 
enim retta DE , aliud punftuin, 
prxter T, non erit cencrum , cum 
omnealiud ptindturn ipfam DE, 
diuidat inarqualiter , nam folum 
in T, diuifa fu»c a?qualkcr . St igitur T, non eft cen- 
rrom fit pundtim G, cxtr* redlam D E , i quo 
du ancur hr>ea GA, GC, G** Quoniam ergola- 
rera AC, CG, trianjrttli ACG, aequaha funt lateribus 
BC.CG triangu!iBCG,&bafis AG, bafi GB, (func 
cntm a centro ad ctrcumt crcnci ju>> (b) erunt angutf 
I ACG, BCO, arquales ideoque rtcti : erat aurcmic 
Jangulus ACT, rcclus cx oonftrudtione . Igiturduo 
I angu- 
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ariguti refti AC r, AC(5, atquafes crunt , pah , fc to- 
tumquodeftabfurdum. Non eft ergo pundhim 6, 
centrumj eademque ratio erit de omni alio , prxtcr 
quam de ipfo T; Quare daci circuli centrum rcpcri- 
mus , Quod erat cfficiendum . 

COROLLARIVM. 

Ex hac Propof. manifeilum eft , quod fi in circulo 
refta aliqua linea aliquam reftara lineam pariter iq 
circulo duftam fcdet bifariam > & ad angulos reftot, 
in fccante efle centrum circuli . Nam ex eo quod DE f 
re&a rcftam AB , bifariam fecet in C , & ad angulos I 
reftos , oftenfum fuit , puo&um tik» medium T , hc - 
cc/Tario cffe circuli centrum ♦ 

* ' . *. . . % 

PROPOS. 3 . THEOR. ». 



) 



Si irt citcufiperiferia duoquaelibet pun&afue- 
rint accepta; refta linea, quxad ipfa puar 
£U adiungitur > intra circulum cadec. 

IN circulo AEB , fumantur quxlibet duo punfta A, 
& B, in eius circumferentia . Dico reftam ex A 9 
in B , duftam cadcre intra circulum , itaut ipfum fe- 

cet. Probatur, Dufta refh li- 
tiea AB, in ipfa affignecur quod- 
cuuque punftum oempe D , de- 
inde (a) inueniatur centrum da* 
ticirculi , & fn C, a quo ducan- 
tur retta: CA , C D T , & CB. 
Quoniarn igitur in trianjnilo 
ABC,duolatera AC, CB , iune 
arqualia , ( funt enim i centro ad I 
c ircum ferent ia m jf angulus C AB, (b) atqualis erit an- ' 
$ulo CBA ; cum vcro angulus CS>B , (c) maior lit iia- 

.64 *r- 
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terno,&oppofitoCAD , (d) maiorquoque eritan- 
t s>uIoCBD, Quiaergo in triangulo CDB. angulus 
C ip.fri. J D, oftenfus eft maior aogulo B, (e) etiam latus CB, 
m3tuseritlatereCD,fed refta CB, srqualiseft rectx 
CT,obdefin. circuli; ergo re&a CT, maior erit re- 
dfa CDjquarecum CT, tota fit in circulo cotnpre- 
henfa, pundtum D,erit intra circulum. Eodemque 
prorfusmodo demonftrabitur reliqua pun&a redlae 
ARintracircuIum reperiri ; quapropter etiam liaea 
refta AB, ab hiitirniodi: punSis conftituta intra cir- 
culumeric. Quare fi in circuli periferia duo queii* 
betpundla > &c. Quod eratoftendenduau 



•• • -.■ 
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• PROPOS. 3 . THEOR. 1. 

Si in circtilo re&a qu*dam linea per centrum 
dufta quandaw alianr non per centrumex* 
tenfam bifariani fecetj & ad angulos re&os ip- 
famfecabit. Etfi ad angulos reftos eam fecqt^ 

. . bifariatn quoqup earn jecabk . 



b$. fri. 



J} Er centrum T, circuli ACBD , re&a AB, extenfa 
> ditiidat reftamCD, non per centrum duttam,bi- 
; 1 fariamio E. Dico redtem AB , e/Te 

ad angulos re&os ipfi CD. Prob. 
Dudtis enim reftis TC.TD, erunt 
duo latera TF, EC, duobus lateribus 
TE, ED, a:qaahas & bafes TC, TD, 
aequales , faj Igitar anguli TEC, 
TED, aequales erunt , hoc eft refti. 
Quod primo erat propofitum • 

• it iaoi AB, ad angulos rectos ipfi 
CD, dicorettam CD, bifjriam fe- 
l cariinE, 3 refla AB. Prob. Ductis enim iterum re-. 
" £ti$ TC, Tlii cum latcraTC, TD, trianguli TCt), 
finsequalia ; (b) erunt anguli TCDj TDC,xquaIes, 

Quo- • 
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Quomam igitur«duo anguli TEC, TCE, trianguli 
TCE, acqiiales funcduobus antjulis TED, TDE,trian- 
guli TDE, & latera TC,TD,quaere<Sis angulis aequa- J 
Jibus opponuntur, arqualiaquoque : (c) Erunt lacera: c 
EC,ED;xqualia . Quod fecundo proponebatur . Si | 
i^icur in circulo re&a quatdam Iinea per centrum du 
£ia , &c. Quod demonftrandum erat. 

u CO ROIl ARIVM, 



1 tffrtt 



E x hac demonftratione facile mferemus , in qiiouis 
crianguloduorum laterum acquatium , lineam , quas 
bailm bifariam fecat , perpendicularem efle ad baflmj 
Ec e contra, lineam , quar ad bafim e/t perpendicula- 
ris , bafim fecare bifariara: vt pacee in triangulo 

■ 

PROPOS.+ THEOR. 



[ 
I 
I 



Siincirculo duf redbe linef 11011 per centrumj 
extenfe fefe mutuo fecent : fefe mutuQ bifa- 1 
riamnonfecabunt. 



DVx redta? BC, DE, fetnutuo in A, fecenc in cir* 
culo BDCE ,non per cencrnm excenfe , Dico 
fieri non pofle , vc fefe mutuo bi- 
fariam fecenc . Si enim vna earum 
percentrum tranfic , certum cft, 
eam bifariam non ;fccari : folam 
enim incentro , per quod altera 
ponttur non tranfirc, bifariam di- 
uiditur: fivero neutra per cen- 
trum extenditur , quamuis vna 
earum nonnunquam bifariam ab 
alcera diuidttur , camen altera minime fecabitur bifa* f 
riam. Ditiifa cnifl) fit tam BC , quan* D£, bifariam ! 

in 1 
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a I. ti r. I jn A,fi fieri po:eft . fa) Inuenco igitur centro circuli, 
1 aempe T, ab eo ad A, ducatur recla T A . Qjoniam 
- I ergo rc#a T ponitur iecare redam BC, bifariarti 

■ i*** r * i in A,(bj fecabit ipfam adan£ulosre#ois. Eadem ra- 
" tione fecabitur DE, ad angulos re&os, cum etiatfi ipfa 
ponaturbifariamdiuifaiftA. Quare redtus ari£irlus 
TAB, reclo aftgufoTAD, arqualis erit, pars toti.cjuod 
eftabfurdum . Itaque fi in circulo duar reftae Imese 
nonper centrum cxtcnfac, &c. Quod crat demon- 
ftrandum . 



4 
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PROP. j. THEOR. 4. . J 

Sl dao circuli fcfe mutuo fecent} non erit iUdrum 
\ idem centrum . 

DVocircutrABC, ADE, femfouo*ec*&'fn A, & 
E. Dico ipfos non habere idem centrum. Prob. 



it enim, fifiertpor^eft, idcm centrum vtriufqueT,i 
quoduxrcclat ducantur : TA , quictcm ad punfium 
feftionis AjTC,vero fecans ytramque cfrcumferen- 

ffam in E, & C. Quo- 
niam igittir T, ponirur 
ccntrum circuli ABC S 
erit refla TC , reft* 
TA, arqiiilis. Rtirfiu 
quia T , centrum quo- 
que ponirur circuli 
ADE, erit&rctfa TE, 
fcidcm reft* T A , aequa- 
I Jlis. Quare reftat TC* 

1 i./rf. } T£, fa) arqua/es intei :e crurit , pars , & totum quod 
J tfk impoffibile . Si igitur duo circuli fefc mutuo fe* 
. j eehc - a Rc # Qypd oftcndendum crar. 
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PROPOS. 6. THEOR. j. I 

!! 

Si duo circuli fcfe mutuo interius tangant 5 co 
him non erit idom centrum. 



DVo circuli ABC, A D E, ad inuicem fc in- 
cerius tangant in A . Dico eos non habere 
idcm ccntimn t Probatur # Habeant enim , fi fieri po- 

ccft , idcm ccntrum 
T , i quo dut recte 
ducantar, TA , ^ui- 
dcm ad concadcft cir- 
culorum Aj At TC, 
fccans vtramque cir* 
cumfercntiam in B,8e 
C . Quoniam igicttr 
T, ponitur cencrum 
circuli maioris ABCj 
CritreftaTC, re&x TA , iqualis . Rurfiis quia T, 
ponieur cenerum circuli minoris ADE,erie refta TE, 
eidem rcdtz TA , sequaf ts . Quare rect* TC, TE, (aj 
intcr (e arquales erunc , pars , & roeum , quod eft ab • j 
furduttt. Si teictir duo circqli (efe mucuo interius un« I 

ganc&c. Quod erat demgnftrandura j 




w 
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PROPOS.7. THEOR. 6. 

• 

Si in diametro circuli q od piam fumatur pun- 
&um , quod circuli centrum non fit, abeo* 
que pun&o in circulum cadant quacdam rc- 
ase lin»: Maxima earum illa errt,in qua 
centrum rcpcritur , minima vero reliqua j 
aliarura, vero propinquior illi , quae per cen* 
- trum dfnckiir , remdtiore ducitur femper 
maior eft : folum autem dux re&x linea 
sequales ab eociem pun&o in circulum ca* 
dunt , ad vtraque partes minimse , vel ma^ 
xima? . 



j I N dfametro BE , drculi BCDET, CtuWentrum o; 
I X pun.fiumaflumatur quodcijnqtte A , prfiecer cen- 
1 rfum , & ex A, cadaht io circulum quotcunque Jinex 
AOjAC. Dico omnium , quae ex A, ad circumfe- 

rentiamducwntur , maxiroam ef- 
fe AB, in qua eft centrum , rai- 
nimam vero reliquam AE, qtiae 
diametrbm pcrficit : Deinde re- 
#am AC , qusc rediae AB , pec 
centnimduftat propinquior eftj 
: " maiorem eiTe re&a AD, qux ab 
eadem AB,pIusdiftati atqueita 
de ali js fi ducantur in infinitum. 
DemumexA, ad vtrafquepar- 
E, vel maximae AB, tantummodo 
I duci poneduas linea inter fe arquales . Ducantur ex. 
I ceotro G, ad ptttiAa C, & D, duae re&a? GC, GD. 
n%*.fti J Quoniam igirur duo latera AG,GC, <a) maiora func 
j reliqito AC,in triangulo AGC , funt autem duae re- 

I .i a* 
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£tac AG, GC,duabus re&is AG, GB, zquales, hoc eft 
toci redbr AB, quia GC, GB, funt jb eadem centrqj 
crit & Atf, maiorquam ACj eademque ratione recia 
AB,ma!orcrit redta AD ,& fic de reliquis. Quare 
ABj nwxima eft omnium, quae ex A, in circulbm ca- 
dunr . 

Deinde quoniam in triangulo DG A, latus DG, (b) i bio.frK 
tninuseftduobuslateribus GA, AD. Eft autem GD, 1 
ipfi GE. aequalis jerit & GE , minor quam GA,& # 

AD. Qeiaredemptacommuni GA, remanebixadhuc 

AE, minor quam AD. Vnde AE,raiBima «ft omnium^ 
qua? ex A, in drculicircumferentiam cadunt. 

Rurfus quia duo lacera AG,GC,in rriangulo AGCj 
sequalia fiint duobus laccribtis AG,GD, in criangulo 
AGD, & angulus totus AGC^maior eft fua parte 
AGD,(c.) ericbafis AC,maiorbafi AD, &ficde re- 
Jiquis,fi duftx fuerinc . Quare linea propmquior ei, 
quxper centtum ducitur , inaior ef! remotiore. 

Tandem hneae AD , ex altera parce arqualis pona- 
tur AT, quod facile enc , fi ad cencruin G, verfus al- 
ceram partem ponatur vnus angulus aequalis an»ulo 
AGD , vt docec Propof. x*. I jb. prjmi , qui angulus 
sntelligatitr comprehenfus uib AG, & alia ex G,in T* 
dudta , vnde fi poffea coniungantur punfta A, & T$ 
per reftam AT, erit AT , arqualis ipfi AD , quia funt 
duotriangula, qnae habent conditiones 4. Propof.pri- 
mi libn , vnde bafis AD, bafi AT,a?quaIiserit. Quod 
aute* nullaaliahis duabtis AD,AT,pofliteffe aequalis 
conftat. Namfiex A,ducatur alia ,qua? cadatiupra 
punclum T, nixta demonftrata erit maior quam AT, | 
fi cadat infra , erit minor , vnde nunquam poteNjc ef- ( 
fe apqualis ipfi AD. Dua? igitur dumtaxat redtx lineac I 
otquales ad vtralque partes m inima? AE, vet maxima? J 
AR, cadunt. Itaquefiin diametro circuli quod piam 
fumatur punftum&c, Quoderacdcmonftrandum, 
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PROPOS. 8. THEOR. 7. 
Si cxtra rirculum fumaturaliquod jpun<ftem,a 
quo ad circulum rieducantur rc£tx quardam 
liae* , quarum vna quidem pcr ccntrum pro 
tcndatur,reliqux vcro vtjibct : In cauam pcri* 
feriam cadentium reftarum linearum majd» 
ma qoidcm cft illa, qux pcr ccntrum ducitur, 
aliarum autem propinquior ci , qux pcr cen- 
trumtranfit, remoriorefempermaiorcftj In 
foouexam vcro perifcriam cadentium re&a- 
rum linearum minima quidem eft ilU,qiue ii> 
tcr pun&um,8: diamctrum intcrponitur 5 alia« 
rum autem ca , qux propinquior cft minima?, 
rcmotiore {cmper maior eft. Dvx autcm tan- 
tum re#* lines aequales ab co pu&o in ipfum 
circulum cadunt ad vtrafqj partes minimae, vel 
xnaximz . 

It dacum punAutn A ,extn circulum EDBLH,ct> 
ius ccntrum G,lincx fccantcs circulum ducantur 

d pun&o A > quarum AB t per 
centrum tranfeat , reliqu? vero 

AC, AD, vtcunque. Dicoom- 
nium maximam cfle AB, q u x 
pcr ccntrum tranfit : Dcindc re» 
Chm AC, quzre&z ABper 
centrum duftar,prepinquiorexi- 
ftit ,inaiorcm quoqucefleretU 

AD, quar remotior eft abeadem 
AB,& ficde rclfquis^fi excaient, 
E contrario autcm refiam AI, 
omninm , quse extra circuhim 
funt, minimam cfle : Deinde re- 
ftam AF , quae vicinior cft mini- 

mr 
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mx AI,minorem eflfc reda AE, remotiofe . Denique 
cx A , a4 vtrafcjue partes maximac finex AB , vel nii- 
nimx Al > duci pofle tantummodo dttos lineas redlas 
inter fe aequales . Probatur . Ducanturex cenrroG, 
ad punda C,D,E,F, redx GC, GD, GE, GF . Quo- 
niam igitur duo latera AG, ciC, trian°uli AGC , (a) j a \:fri< 
ivaiora funt reda AC ; funt autem redac A G , G C, { 

Suales redis AG, GB , hoc eft toti redx AB ; erit & J 
l , maior quam AC . Eadem ratione crit AB , tna- j 
ior quam AD , &c. Qjjare AB ,eft omnium ,qu* ex | 
A, in cauam periferiam cadunc, m:x ima, quod primo j 
f uit propoiitum . 1 



Deinde,quoniam latera AG, GC, trianguli AGC, I 
arqtialia funt lateribus, AG/GD ,trianguli AGD$& 



b 14.fr'. 



eortbangulus AGC, maior eft angulo AGD; (b; erit 
bafis AC, bafe AD, maior. Eadecpquc rationedere 
liquiserttdicendum. Quare linea propinquior eij 
quac percentrumducitur ,maior elt remotiore . 

Rur(us,quia in triangulo AFG, reda AG , minor j 
cft (c^duabus AF,FGi fi arquales auferantur FG,.IG, } c % °'t ru 
remanebit adhuc AF, maior quam AI. Simili pror- 
fijs rattoneerit AE,matorquam AF, &c. Quare AI, 
om nium linearum extra circuium , qux ex A , ductin* 
cur ,mintma eft. 

Rurfiis.cum intra triangulum AEG, cadant dux 
rpdar AF, FG,ab extremitatibuslatcris AG , dud?; I d * f * 
(dj erunt AF, FG, minores ipfis AE, EG; ablacu 1 
igitur arquaJibtts GE » & GF , remanebit adhuc AE, { 
maiorquam AF. Quare linea prppinquior mtnimar 
linear AI, minor eft , quam remotior ab eadem. 

Demum ducatur Al» squalit ipfi AC, & AH , ipfi 
AF,qtiopofito. Dico hwc folam duci poflc aequ^ 
lemipfi AC. Prob. Si atia prarter AL , pqteftdu^i 
acqualis ipfi AC, neceffario ducenda erit fupra,vel i n- 
fra AL; u ducatur fupra, iuxta fuperius demonftrata, 
«rit minor ipfa AL, fi vero ducatur fupra » erir maiorj I 
quare nulla praeter A L, ipfi AC, xqtulis erit . Quo« l 
quo modo etiam probandurr erit, Rullam prarccr AH, J 

J 



# 
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duci pofle zqualem Jpfi AF, nam etiam ifta , ducafid* 
eritintra, velextra AH; fi ducatur intra minorerit 
jpfa AH,exmodovifis ; fi ducatur extra erit maior; 
quarenunquam poteric aequaliratem habere cum ipfa 
AF, DuaMgmtr folum rectaHinese arqiiales ad vtraf- 
quepartes minima?,vel maximar cadunt . Si igitur 
excra circulum fumatur aliquod punftum , a quo ad 
circultlm deducantur reftae quaedam linear , quarum 
vna , &c. Quod erat demonftrandum. 

PROPOS. p. THEOR. 8. 

Siincirailoacceptumfuerit pun&um aliqiioj, 
& ab eo pundto ad circulum cadant plures, 
quam duse rc6tx lineae aequales j acceptum 
pundhim centrum eft ipfius circuli . 



9 ib^i. 



i 




N circuIoBCD, a pundto aflumpto A, cadant plu- 
res ,quam dua: refta* AB, AC, AD, inter fe arqua- 

Jes* Drcopunttum A,efTe ccntrum 
cirouli BCD . Prob. Conneftantur 
enim pundtaB, C, D,re&isBC,CD, 
(ajquibusbifariamdiuifis in E,& F, 
ducantur ex A, redta? AE, AF. Quo- 
niam igitur latera AE, EB, triangu- 
li AEB 3 sequaiia funt lateribus AE 3 
EC, trianouli AEC; & bafesAB, 

IAC , ponuntur etiam arquales; (b) 
I erunt anguli AEBj AEC,aequaIes, ideoque redii. Eo- 
] dem modooftendemus,anguIos ad F «ffe redtos. Qua- 

(re cum redta? AE, AF, diuidant redtas BC , CD, bifa- 
riam , &ad angulos refios, tranfibit vtraque produ- 
dla perccntrum circuli, iuxta Coroll. Propof. i. hu- 
ius libri. Pundlum igitur A, in quo fe mutuo fecant, 
centrum eric circult . Si enim aliud pundium eflec 
■ cemrum , non tranfiret vtraque per cerjtrum . Si ita» a 
I 4»* 



by Google 



qiein circulo acceptum fueritjpunihitniftev Quod 
demonftrandum . 



PROPOS. 10. THEOR. 

( 



a i % xtt f 



Orculns circulam inpluribus, quam duc^iis, 

puoftjs non fec^t. V 

SEcent fe,fi ficri poteft,duo circuli ECGD,FAEBG, 
in critnif pundiis E, F , G , fa) inuencum autem fic 
- ' H , centrum circuli AFGRE , i 

* ' quo ad didta tria pundta ducan- 
E^^tsi turreftar HE, HF,HG,quajper J 

circuli definitionem «qualcs in- 1 " * s 
ter fe erunc. Quoniam igicur in- I 
tra circulum AEBGF, afliim- 
B pcum eft punftum H , a quo ca- 

dunt in circumferentiam plures 




qtiam du* redtat line* , arqualcs j (l>.) eric H centrum | ^ - f w , 
circuli AERGF j.Eft autem idem punftum H,obean- ; # 
dem rationem centrum circttli EFDGC ; Duo etgo I 
circulife mutuo fecantcs habenc idcmccncriim. (c)ic f%tni 
Quod eft abfurdumy r - 



? •' 



1 f fi 



\, PROPOS. n. THEOR. lo, I 



Si duo circuli fefe intus contingant , atque ac- 
v cepta fuerint eorqm centra ; ad eotum cen- 
f J tra adiunda re£ta linea , & produ&a in con- 
... tadum circulorum cadet. 



TAngatcrrcuIus ABC, circulum ADE , intusin 
A* ft:que6,cencrumc!rculi ABC, & F, cen- 
trum paritei ctrculi ADE ,-quod ncceflTario a priori : 

H /** diucr- \ 
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diuerfura erit, cum duo circuli (efe interitis ran^en- 

tc$ , ( a ) non poflint idem 
centrum habere . Dico Ji- 
neam extenfam per G,& F, 
ad folum contaQum A, effe 
rcdlam . Probarur. Sienim 




line> GF, prodti&a ad con- 
tadium A , non eft re#a,ad ' 
aliud purdtum , fi fieri po- 
teft , nempe ad C , ducatur 
F C , quae fimul ciim G E 
confticuat re<3a GFC. Quo- 
niam lgitur in circulo AKC , aflumptum eft pun&nra 
b 7.tn. ! F,quod non eft centrum , fb)erit redh FC, rcfiduum 
illiusjqtia? per centrum tranfit , omnium minima : 
maior i^itur erit FA , ipfa F d fed F A , per circuK 
definitionem , eft arqualis ipfi FD J quare FD , maior 
erit ipfa F C ,quod eft abfurdum , nam F D , eft vna 
pars ,& FC ,totum . Non igitur GF ,fimul cum FC, 
facit vnam lineam redram, at folum FA. Quapropter 
fiduociraili fefe incus contingant . Qyod erac de- 
monltrandum # 



r 

I 

! 



PROPOS. 12. THEOR. n. 

Si duo circuli fefc cxteritis contingant , linea 
rcdta , qu* ad ccotra eorum iungittir , per 
contaftum tranfibit. 



c 



Irculi duo DCF, ECG, tangant fe exterius in C; 
&ccntrum circuli DCF, fit A , circuli vero 

ECG,fitB. Dico retfara 
extenfam per A , & B , tran- 
fite per conta&um C . Pro- 
barur . Si enim non tranfit 
fecet circumteientias in D, 
& E, ducanturuueexcentns 

A.& 
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A,&B,ad conra&um dux redar /ineae AC,BC. Quo- I 
niarn i*kur in trianqulo ACB , dtio lacera CA , CB, , 
(2) maiora func lacere AB: Eft autem redla AC , rc- 
£tx A D, aequalis ( ex eo quod A, ponacur jcentrum cir- 
culi D F, ) & refta BC , ob eandem rarronem , aequa- 
lis recix BF j Quare dnx reftx AH, BE , erunr mjio- 
res refta AB, aliqux paites mainrestoco , quoieft ab- 
fiirdum . Si igicur duo circuli fefeexterius contingant 
&c. Quod erat demonftrandum • 



PROPOS. ij. THEOR. t& 

Circulus non tangit circulum in pluribus pun- 
£iis,quam vno, fiue intus, fiue extra 



a io.prl, 



tangat . 



T 



Anganc fefe circuli AEBF, CEDF, intus , fi fieri | 
poceft , in pluribus punftis quam vno E , 6c F. | ^ ^ 




Affumantur autem centra horum circulorum G , H, m 
(a)quap diuerfa erunc jpcr qnar reda GH,fi invcram-ja 6. ur m 
que parcem extendatur , (b) rtccffle eft cadere in con- b ujer, 
raftus E , & F . Tcaquc ciim G , fir centruni , & re&J 
EGHF , dnmeccr, diuideiur EGHF , bifariam in G. 
Similiter diuidecur eadem FF , bifariam in H , quod 
eft abfurdum . Vnaenim rcda in vr.o dtimraxat puti- 1 

do biianam dimdicur . , 

H z Quod I p 
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diuerfumene, cumduo circuli fefe inreritis tan*en. 

tes , ( a ) non poflint idem 
centrum habere . Dico li- 
fieam extenfam per G,& F, 
ad folum conraclum A, ette 
reclam. Probatur. Sf enim 
line^ GF, producla ad con- 
tadium A , non eft 1 ecla,ad 
aliud purclum , fi fieri po- 
teft , nempe ad C , ducarur 
FC, quae fimul cum G B 
conftituatrefla GFC.Quo- 
niam igitur in circulo AHC , aflumptum eft pun&urn 
b 7 % ttr, j F,quod non eft centnim , fb)erit refta FC, refiduum 

Iillius; qua? per centrum tranfit , omnium minima : 
maior i*>itur erit FA , ipfa FC* fed F A , per circuK 
|definitionem,eftarqwaIisipfi FD 5 quare FD , maior 
erit ipfii F C ,quod eft abfurdum , nam F D , eft vna 
pars ,& FC ,totum . Non igitur GF ,fimul cum FC f 
facit vnam lineam re&am, at folum FA. Quaproptec 
fiduocirculi fefe intus contingant . Quod erat de- 
monftrandum . 




1 

I 



Mt* r- 



PROPOS. 12. THEOR. n. 

Si duo circuli fefc cxterius contingant , linea 
redta, quae ad centra eorum iungitur , per 
contadfcum tranfibit. 

Irculi duo DCF, ECG, tangant fe exterius in C; 
I v^/ &ccntrum circuii D C F , fit A , circuli vero 
1 ECG,(itB. Dico reclara 

extenfam per A , & B , tran- 
fiie per contactum C . Pro- 
batur . Si enim non tranfit 
fecet circumfeientias in D, 
& Ej ducancuri}ueexcentns 

A,& 
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Jt,&fe,ad contadrum duar ret\? lineae AC,BC. Quo- J 
niantt i^itur jn irian^iilo ACB , 4«»P I w CA , C8f 



(ajma-iorafuntlatere AB; Eft autem redta AC,re- 
#ar AD, arqualH(ex eoquod A 3 ponaturpntrum cir- 
cuIiD F,) & refta BC, ob eandem rarrojiem , aequa- 
lis recte BF; Quare duae redtx AD, Bfc , ennr maio- 
res refta AB, aliqu* partes maiores.foto , quodeft ab- 
furdum . Si igitur duo circuli fefecxtcrius contingant 
&c. Quod erat deroonftrandum . \ £ 

PROPOS. rj. THEOR. ii. 

. •• 3 J .' iii -j . • . ; ■ ■<■ 

Circulus rion tangit circulum in pluribus pun- 
<2is, quam vno, fiuc intur r 

: } ' .1 : taogat . / , 

i i r i • •* • * • 



? a to.frl. 



t . 



* . 

• 1 » »« r , • 



^ Angant ieft^uli AEBF, CEDF, intu*_, fi fieri 



poceft , in phiribus punitis quam vno E, ^ ^ , 

I 
I 




Affumantur aiitem centra horum cfrculorum G , H, 
(a)quat diuerfa eruntj per qua? reda GH,fi in vtram- 
que partem excendatur , (b) nec lTe eft cadere in con- 
tadrus E , & F ^ Ttaque cum G , fir centrurn , & rcda 
EGHF ,diameter, diuidetur EGHF , bifariam in G. 
Similiter diuidetur eadem FF _ bifariani in H , quod 
eft abfurdum . Vnaenim rcdta in vnodumtaxat pun- 
do biiariarodiuiditur. , 
\&A<1 H i Quod I 



a 6. ur. 
b 1 1 ,t *r. 
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IQuod fiquis dicac , re&am G H , extenfati ad 
parccsquidem H,cadere in concaftum G acvero 

ad partes G , minime per- 
cinere ad conrathim C, fed 
fecare vtrumque circulum 
fvt in fccunda figura.j 
Refpondeo , & dico hoc re^ 
£re affirmari non po(fe,ctim 
demonftratio anteccdencis 
Propol. fic vniuerfalis , & 
vcnque conta&ui conue- 
niat ; vnde GH , protra&a 
debet cadeie in vcrunquc 
I conta<3 utn , non autem (ecare ambos circulos . 
{ Rurius tangant fe circuli AEFB , CEFD , exterius 
in pluribns pundtis quam in vno , nempe in tota cir- 
cunferentia intercepta inter E , & F . Iuxta primatn 
Propof. huius libri inueniantur centra H, G , (a) qitt- 
bus ad pundhE,& F,ducanturredlx HE ,HF,GE, 
GF. Iamlinea H E G coniungenscentra H,G,& 
tranficns per conta£him E , ( c ) re&acrit ;qua pari- 
ter racione cciam HFG, re&Lcric, auodeft impof- 
fibile^quia dua? redtae fpatium ctattderenc . # Qua- 
re fi duo circuli fefe excerius concingant in vno 
pundto fe cancttmmodo tangunc # Qjifld erac demon* 
ftrandum. 



i 
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PROPOS. 14. THEOR. ttl 

Si circulosequales re&xlinex aequaliter diftant 
accntro. Etqux xquaiitercWUntacentro, 
xquales funtinter fc 



s 




i z l ttr* 



Int in circulo ABCD, cuius centromE,dU« rt&z 
AB,CD, acquales. Dico ipfas i centro E, *qua- 

lk«r diftare . Prob* Diicantur 
ex E, ccmro ad re&as AB , CD, 
du* perpendiculares EG, ET, 8c 
coniun^antur re&ae F3, EC. (a) 
Secabunt rediarEr,EG, rettas 
AB, CD, bifariam , Quare cum 
tot« AB, CD, swjuales ponan* 
rur, ertmt & earum dimidia , vi- 
delicec BT, CG, inter fc arqua- 
lia. Quoniam igitur quadrata EB,&EC, oblaterum 
arqitalitate», fnnt incer fe arqualia: quadratum autcm [ , . . 
EB,(b)eft arqualeduobusquadratisBT, TE ; crunt |M*PN 
& dnoquadrata BT, TE, equaiia guadrato EC ; fed I 
eidem quadrato EC, (c) xqualii lunt duoquadratt Ctf.frl} 
CG, GE •■ quare iuxta primum pronunciatum duo 
quadrata BT,TE, eruntarqualia duobusquadratisCG, 
GE. Ablatis igitur arqualibus quadratis rcdhrurn 
arqualium BT, CG , remanebunt quadrata re&arum 
ET, EG, atquulia, ideoque & reftge ET, & EG,*qua- 
les erunt. Diftanc igitur itiua 4. defin. huius libri 
redbs AB, CD, aqualiter a centro E. 

Deniiodiftcnt rc&x AB,CD» sqnaliter 3 centro E. 
Dico eas inter fe acquales cffe. Prob. Dticantur enim 
iterum ex cencro E, ad AB, CD, pcrpendiculares ET, j 
EG,quae per 4.def. htiius lib. cqualcs eruntjdiui-f 
denrque reftas AB,CD,(d) bifariam . Dutfis igitur | d i % ttr2 
rcdiis EB, EC, erunc earum quadraw atqualia . Eft ; 

H 3 autern j 
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C 47.fr/, | antcmquadratum reft* ER, (e) arqmle quadratis re- 
• daruniBT, TF, &qu*1raeum r^ftr EC, a?quale qua- 
I dratts reftarum CG, GE . It>itur & quidrata rcfta- 
rumBTjTE, arqualiafiint quadraris reftanim CG, 
GE; ideoque ablatis aequalibusquadratis arqualium re- 
ftarum ET^G, remanebunt quadrata reftanim BT, 
CG, xqualia; atque adeo reftae BT, CG; ac proprerea 
earum diplae AB, DC, arquales quoque erunr , Icaque 
in circulo aequales reftae lineae aeciualitcr diftanr a cen- 
tro, &c. Quod erat demonftrandum . 



i 



PROPOS. 15. THEOR. 14. 

In circiilo maxi.na quicfem lineaeft diameter; 
aliamm autem propbguior ceiitro , rcmo- 
tiore fempcr maior cft. 

IN circulo AETNBD,cuius centrum C, diamercr 
fit AB, & reftaeipropinquior DF, rernorior au- 

tem TE. Dico omnium maxi- 
mam elle AB, & DF , maiorem 
quam TE . Prob. Ducantur enim 
exC,cencro reftae CH, Cl, per- 
pendiculares ad DH, TE . Ec quia 
a cencro C, remotior eft TE ,quam 
DF, eric CI, maior quam CH, 
per^.def. htiius lib. Abfcmdacur 
exCI, refta CL , arqualis reftae 
CH, atque per I, ducatur NG, 
perpendicularis ad CI, conneftan- 
turquerefte CE, CT, CN, CG. Quoniam igitut per« 




NBD 
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quamNG. Eademque ratione erit AB,taa?or omni- 
bus alijs lineis . Deinde quia latcra CG, CN 3 trian- 
guli GCN, aequalia funt lateribusCE,CT, trianguli 
ECT: &angulus NCG,maioranguIo TCE. (c) eric 
retla NG,maior refta TE. A^queadeo DF,quac often. 
fa fuic acqualis ipfi NG, maior quoque eric quam TE. 
Incirculo igiturmaxima quidem Jinea eft diamctcr, 
&c. Quod erac ofiendendum • 



PROPOS. ic^. THEOR. 15. 



Qu? ab extremitatc diametri cuiufciiq; circuli ad 
angulos redtos ducitur, extra ipfum circulum 
cadetj & in locum inter fpfam redlam lineam, 
& peripheriam comprehenfum altera retfia 
linea non ca Jet ;& femicirculi quidem angu- 
lusquouisanguloacuto re&ilineo maior eftj 
rcliquusautem minor. 



s 1 




1 

IN circulo ABC, cuiusccntrum D,diameter /ic AC, ■ 
ad quam ex A, punclo cxtremo perpendicularis 

ducatur , Dico 

F J\. E k inc hneam per- 

pendicularemne- 
ceflarioextra cir- 
culum cadere • 
dirob, Sienimca-I 
Pc incra ipfum, I 
qualis eft AB;du- 1 
£te DB, (a) erunc a 1 
duoanguli DAB, 
D B A , acquales, 
fed DAB , reclus 
cft per canftruftionem: igitnr &DB A, redrus eric, ^ 
quod eft abfiirdum nam duo anguli in mangulo (b) . x 7r r# * 

H 4 fanc I 
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I ftntfcmpermfnoresduobus tttXh •. Non igitttr ea* 
de perpendicalaris intracirotlfi cadet, neque eanderm 
ob caufam in ipfam circumf crcntiam , fed extra qua- 
lis cft FF. Dico rurfus ex A,intcr AE , re&am, & 
oircumferentiam ABjnon pofle cadere alteram re* 
&am . Prob. Cadat enim , fi fieri poteft, r£<fta AGi 
adqtiam ex D, dttcatur pcrpendicnlaris DH, f^eaf» 
circumterentiam in Lquz neceflario ad partesangull 
acuti D AG, cadet, «x coroll. 2. propof. 17. lib. I, 
Quoniam igittir in triangulo D A H , dtio anguli 
ci?,f*h I DHA , bAH, (c) minores funt duobus rettisj& 
l DH A, reftus eft per conftructioncm , erit angulus 
DAHj reclo m 1 n or : idcoque refta D A , hac eft , redte 
di*.fr/. iHtj^alisDIifdjmaiorerit ciuam DK,parsmaior 
toto, quod eft abfiirdupi . Non ig itur intercipietur /e- 
dh inter AE,& circumferentiam AB,fed qusecumque 
ex A,infra AE, ducatur , circtilum fecabit . Djco 
denique Angulum (emicirculi ,contentum diametro 
AC, & circurofcrentia AB, maiorem efle omni aciito 
angulo redti Jineo 5 reiiquum vero angutum contin- 
gentise, quicontinetur refta AE , &circumferenti* 
AB,minorem efle omni acuto angulo reclilineo.Prob. 
Quoniam cnim oftenfitm eft,omnem re&am exA, 
dtidam, infra perpendiculareoi 4E, cadere intra cir> 
culum,facietneceflarioea linea cum AC, angulut» 
recMineum acutum minorem angtjlo femicirculi , at 
vero cum AE, angulum refti lineum acutum maioreni 
angulo contfngennarjoum ille fie pars anguli femicir- 
Ctili, hic vero totum quid piam rcfpedhi ,anguli con- 
tingenti*. Idquod liquidotqnfta* dudra rc6ta ; AB, 
quomodoctinque infra AE. Nam cum h*c linea/AB; 
intra circulumcadat, vt demonftraeuirt eft,er*an- 
gultisTcdrilmeusacutiw CAS, minorartgulo Miicir- 
cuh contento fuo diametro AC ;>& circumferentia 
ABC, ccra illehuius fit pars : AnguW vero contin- 
gcntiae contentus fub taogente linea AE t &circumfe- 
rentia ABC, ininor aru;uio reftiJineo acuco IJ A E, eo 

j quod ille fauiu» pars fic • tademque ratio elfcdeAiBnir 
1 y bus 
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busaltjsangtilis acmis reftilineis , cum omnes con- J 
tincantur a diametro AC, reltangentc AE , & rettis J 
ex A,fub AE^dudtiSjqus omnes intra circulum ca- [ 
denc, vt oftenfum fuit. Angulus igitur femicirctili 
maior ett omni acuto an^ulo rcftilinco, reliquus 
autem angitfus contingentix rninor . Qnarc qtixab 
cxtremitate diametri cuiufcunque circuli ad aogulo» 
rettos ducicu r , &c. Quod erat oftendend um. 

coroliarivm; 

Hincmanifeftum efr,reftamddiametricirculi ex* 
tremitace ad angulos reftosdu6tam, ipfum circulum 
eangere. Oftenfumenim eft ipfam cadereextra cir- 
cuhim . Quarefolumin pundroillodiametriextremo 
circulum atcingit . 

Quapropter fi iubeamur per datum punflum A, in 
circumferentia circuli AB, reftam lineam ducerc,qus 
circulumtangat iii A,ducenius exA, ad centrum C, 
redtam AC, oc ad eam excitabimus perpendicularcm 
iFAE; quxcirculum tanget in A,vt demonftratum eft. 



i 




PROPOS, 17. PR OBL 2 



A dato purwfto re&am Hneam ducere , qute da- 
tum circulum tangat, 



FX pundlo D, dncenda fit linea , quar can 



ar^ir- | 



ciilum FEC,cuius circtili centrum fit B. Duca- I 
turredra DB, fecans circumferen- J 
tiam FC,in E, pun&o . Dcindt 
centro B, intei uallo BD, defcriba* 
turcirculus DT, & ex E, educa- 
tur ET, perpendicularis ad DB, 
fecanscirculum DT,inT, pundto. 
Ducla denique redla BT, fccans 
circulumPECj inC, coniie&atur 

rcfta 
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redta DC:quaradico tangerearculum FEC,fnpun* 
ftoC. Prob. Cum enim duo Iatera BE, BT, trianguli 
EBT, aequalia fintduobus Iateribus BC, B ? >, triaifou* 
li CBD, vtrumque vtrique, vt patet percirculi defin. 
AnguIufqiieB,diftisIaterib>is comprehenfus fit com- 
a 4.pr*. i mU nis : (2) Erunt & bafes ET,CD, necnon etiaman- 
' gul ; BET,BCD,fuper ipfas,a?quales . Eftautem BET, 
reftus pcr conftrudionem > auare & BCD, refius eriu 
Itaque DC, cum fit perpendicularis dudla ad C,ex- 
tremumfemidiametri CB,tanget circtilam per eo- 
rollarnim praecedentis propof. A dato er<r 0 pundto 
D, dufta eft DC,re£ta tangens circulum FECj id C a 
quod faciendum erat. ■ 



I7.fr/.] 
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PROPOS. 18. THEOR. i*. 

Si re&aeju* piam lineacirculum tangat, a cen- 
tro autem ad conta£tum adiungatur redte 
qua^dam linea 5 qu* adiunda fuerit, ad ipfam 
contingentem perpendicularis erit. 

REfta linea AB, tangat in punfto B, circulum 
EBDT, cuius centrum C, & ex C, ad B, retfa 

ducaturCB. Dico CB, perpen- 
dicularemefTead AB. Prob. Si 
enim non eft ducatur CA, per- 
pendicularis ad AB , fecans cir- 
cumferentiam in E. Quoniani 
igJturin triangu!oCAB,(a) duo 
anguli CAB, ABC, funt mino- 
res duobus re#is : eft autem per 
conftrudtionem C A B reftus: 
igitur C B A, erit minor re<fto. 
Quaremaiorerit redh (b)CB, 
qiiam CArfed refta CB, arqualis eft ipfiCE;ergo CE, 
erit maiov ipfa CA, pars quam totum quod eft abfur- 

dujn« 
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«tohi . Eft isicurCB, 4 perpendicularisad AB.Quarc fi 
circulum tangat redia quxpiani Iinea,&c. Quodcrac 
demonftrandum . * 

. . . ■ ^ * 
f * « 

PROPOS. i» THEOR. v ^. / ? I 

Si circuliim tetigerit re&a jquacpom litfea , a i 
contaftu autcm rcdla quxpiam linea ad an- » 
gulbs re&os ipfi ungeuti excitetur : In cx- 1 

; citata erit centrum circuU. \ | 

I 

Angat re&a AB , cirailum ABDT ( vc in antc- 
cedenti figura ) in pun&o B ; & ex B ,ducarur 
BT, pcrpcndicularis ad A B . Dico in B T , effe cen- 
trum circuli. Probatur . Si enim in ipfa BT, non cft 
centrum ciraili , cric excra , ncmpein G , i quo ad { 
contaftum B , ducatur refta GB , quar ( a ) perpendi 3^ 
cularis cricad AB. Qjiareangulus GB\ ,crit rechis; 
fedctiam angulus CK A , perconftru&ionemeft re- 
flus : igicur duo anguli GBA , & CBA, incer (e arqOa- 
les ertint pars , & totum : quod eft abdirdum. Non 
igitur cxtra BT, centrum ciraili exiftet . Quare fi cie- J 
culum cecigeric redhquatpiam linea &c. Quod crac I 
dcmonftrandum . 

PROPOS. zo. THEOR. iS. 





In circulo angulus aA centram duplex eftan- 

Sli ad periferiam, cum fuerit eademperi- 
ia bafis angulorum. 8 ' 

I N circulo ADBE , cuius cencnam C f ftpef bjjfin 
AB , cQnfticuacur angulut ACB, ad scQtrum : & ■ 

fuper I 
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fupcr eandem bafinangulus ADB, ad periferianuDi- 



i 
i 

i 
i 

i 





frl 

■ 

. I 

fn. \ 



ftl.. 



coangulmis ACB , adcenrrum dtiplum efleanguli 
ADB, ad periferiam . Probatur 4 Includant enim 
primum duae DA ,DB, duas CA,CB, & percentrum 
C, rc£h extendatur DE. Quoniam i^itur dua? reclx 
DA, DB,funt interfe arquales, (a)erunt angtili CDA, 
C AD , interfeaequalei : Eft autcm externus an£jnlus 
AC E , ( b) xqua i is duobus internis, 8c oppofitis CD A f 
CAD :QuareACE , dtiplus erit alterius eorum , ve 
anguli CDA . Eod?m mododuplusoftendetur ajigii- 
lusBCE , an^uli CD B. Quapropter torusanguliis 
ACR, duplus erictorjus anijuli ADB . Qaando enim 
dua? rna^nitudinesduarum luntduplx./in^tila? fingu- 
larum ,eft qtio»iue 3»gre^atum ex illis ag^rcijaii ex 
his duplum. Conibt ergo propoficum . 

Deinde nonincludant redtae AD , BD , rechsCA,' 
CB,fed DA,per c^ntrumextendatur . Quoniam igi- 
tur exccrnus ansjulus ACB , (c) arqualis eft duobus in- 
ternis GBD , CDB : hi atitem duo ob apqualitatem la» 
terum CB, CD , (d; funt inter (e arquales , erit angu- 
lusACB, alteriuseorumduplusnempeanguli ADUj 
qiiodfuit propofitum . 

Depium redta D A, fece: re&am CB, &percsn- 
trum C , txtendatur re<fh D E . Quoniam igitnran* 
gulus ECB, ad centrum , & angulus EDB , ad perife- 
riam jhabenteandem bafin EB, & redra DE, percenr 
numextenditur 5 eric angulus ECB , duplus angtiii 
EDJ*, yt in fecnnda pa::e huius Propof, oftenfum eft, 

Simi» 
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Sffnili modo erit angulus ECA ,duplus anguli EDA, 
habentenim hi anauli eandem bafin E A. Reliqtius 
igitur angulus ACB ,dup!us erit reliqui an^uli ADB. 
fi) Quandoenim totum tocius eft dupluni , & abla- eio 't r ** 
ttlm ablati t eft & reliquum reliqui dupium . In circil* 1 
lo igituran°ulus ad cencrum duplex eft &c. Quod ' 
erac demonitrandum . 

* * * 

PROPOS. 21. THEOR. 1?. 




Ia circulo , qui in eo Jein (egmento funt, a«- 
, _ guli, funt infcr fc arquales ^ . . 

IN circulo ABDC , cuius cenrrum E , exiftant angu- 1 
1i C,&'D,in fegmento ACDB. Dico eos efle arqua- ! 
k*. Probacur. ln primis.it fegmenttim ACDB ,fe» ' 

micirculo maius ; & ducantur rc£hr 
AE ., BE , ad ccntrum E . Quonlam 
igituran^ulus A EB, adcentium, 
( a ) dupliis eft tam anguli ACB, j* 
quam ADB, ad periferiam ; cum 1? 
omnes iubeant eandem bafin ABj! 
erunt anguli C, D , dimidiawt partes i 
anguli E . (b) Quare inter fe arqua- I b 7./t§ . 
lescrunt. Eademque ratione omnes f 
alij an^uli exiftences in fegmento 
ACDB, oftendentur erfe acquales . 

Sit deimle fegmentum D A B C ,vel femicirciilus, 
velfemicirculonvnus. Ducantur perccitramii,reft» 

AF,BG,& 

to minori 
conneltan* 
tur reft» 
DE 1 CE. 

Quoniam 

igitur an- 
guiuiDEF, 

ad 




i 
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C Mb***t | centrutn,fc)dupIiB eft anguli DAF, ad periferiam: 
Similirer angulus CEF , anguli C AF ; ac proinde duo 
anguliiimuf D E F,CEG, duorum angulorum fimul 
DAF, CAF, dupli eruntfhoceft, totiusanguli DAC: 
Sum autemanguli DEG, GEF ,*qua!e$ angulo DFF: 
erunt quoque tres anguli DEG GEF, FECj fimul dur { 
plianguli DAC. Eadem ratione erunt ijdem tres aq« ) 
guli dupli anguliDBC. (d) Quare xquales eruntan- 
guli DAC.DBC . Itaque tn circuio,qui iri eodem feg- 
mentofuntanguli&c. Quod erat oftendendt^m . 

* ' • . • * • » » - .* v »•*•.■ * -T 

PROPOS. 22. THEOR. 20. 

Quadrilaterorurn in circulis defcriptorum air^ 
guli , qui cx aducrfo , duobtis ife&is fuatn 
j ajquales. 

I 

I T N circulo ABCD, ettius centrum E , infcriptum fic 
X quadrjlatcrum ABCD . Dico duos angulos oppo- 

iitos ABC , ADC 5 itein BAD, 
BCD, aequalesefle duobus re- 
ftis , Probamr . Duftis enitn 
diametrisduabus AC , BD. (a) 
ertintduo,anguli ABD , A D, 
in codem feomento ABC D, 
sqiiales . Quare duo anguli 
ABD , CBD , hoc eft totiusan- 
gulus ABC ,2aualis eft duobut 
I angulis ACD , CAD , nam duo anguli CBD , CAD, 

Ictim fiat in eodem feguiento p«r 21. huius jfuut inter 
• fe arquales . Addito jgitttt communi angulo C D A, 
, 1 eruntduoanguH ^BC.CDA^arqualestribus ^ngulis 
* J**fri. ! DCA, C AI?, & ADQ *b) SedTfti tres arquales fiinc 
tduobusretfis. Igitur &\du«f ABC, ADC, duobut 
( redtis xquales erurft . Eodem modo oftendefflus , an- 
! guIosBCD| BAD, efle duobus redlis acquales. Nam 
f . ; * ruriiis 
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rurfusduoanguli ABD,ACD, (c) fimt atquales: Irem j c u.uri 
duo BCA^BDAj ac proptere* toe_js,ang*j[<ts BCD. 4 
duobut angulis *BD,BDA, sequalis erit . Addrto igi- E 
tur communi angulo BADj erunt duo angufi BCD 9 f . 
SADjarquatestribusangulis ABD, BDA, DAB. (d> » <• 
Sed hi tres funt tfqualesdtiobus titlis j Igitur & duo ' 
BCD,BAD, duobtis redlis zquales eruht . Quadrila< 
terorUm igitur in circulis defcriprorum &c. Quod 
crat dembnftrandum. 2 - ^ 



PROPOS. 3 j. THEOR. _i. 



s 



ipereadem re&a lihea Ivlo circi 
menta firailia, & iuxqualia flon- coi 
ad cafdem partes . 



-.1 



SI enim fieri poteft fuper refta AB /conftituantur ( 
ad cafdem partes duo fegmenta fimilia , & inae- 1 
qualia ACB, ADB. Perfpicriurn eft autem^quod fe fo- 1 
Jum intcrfecant in pund-s A, & B; fajCirculus enim ' 



circulum non fccat ki pluribus 
quaip duobtis pirti&is.. Vnde pe« 
riphefia vnitis , fegrncnti tota etie 
cxtra pcripheriam alterius. Du- 
catur igitur reda AD, fecanscir- 
cumfereDttarlin C, & D,conne 
ftanturqucircftxiCBj DB. Quo- 
t niam igrtur^fegmenta ponuntur 
«milia, cr/tper *o. Defin. httios.Iib. afrgufus ACB, 
srqualis angiito ApB,externttsitterno ,(b> qtiod eit 
abiurdum . Non igicur fegmentafunt fimilia . Quatc 
(upereadcm reftalincaj&t, Qtiod crat oftcndci 
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C t*»r*r« j ad centrum^fc^duplus eft anguli DAF, ad periferiam: 
Similiter anguius CEF, anguli C AF 5 ac proinde duo 
anguliiimul D E F,CEG, duorum angulorum fimul 
DAF, CAF, dupli eruntfhoccft, tociusanguli DAC: 
Sunt autemanguli DEG, GEF ,3equales angulo DFF: 
erunt quoque tres anguli DEG GEF, FEC, fimul du- 
plianguli DAC. Eadem ratione erunt ijdem tresan- 
guli dupli anguliDBC. (d) Quare aequales eruntan- 
guli DAC.DBC . Itaque in circu!o,qui in codemfeg- 
mento funt anguli &c. Quod erat oftendendum . 



PROPOS. 22. THEOR. 20. 



1 

1 

I Quadrilaterorum in circulis defcriptorum an- 

i 



1 



a*x.r#r 



guli , qui ex aducrfo , duobus fe&is funt 
«quales . 

N circulo ABCD, euius centrum E , infcriptufn fic 
quadrilaterum ABCD . Dico duos angulos oppo- 

iiros ABC , ADCj item BAD 3 
hCD , arquales efle duobus re- 
ftis . Probatur • Diiclis enim 
diametrisduabus AC , BD ; (a) 
erunt duo anguh ABD , A D, 
in eodem fe^mento ABCD, 
arquales . Quare duo an^uli 
ABD , CBD , hoc eft totius an- 

Igulus ABC ,a?ouaIiseft duobus 
angulis ACD , CAD , nam duo anguli CBD , CAD, 
I cum fint in eodtm (egmento per 21. huius iunt inter 
J fearquates. Addito jgitur communi angulo C D A, 
I I eiuut duo anguli ABC, CDA> arquales tribus angulis 
bji.fri, DCA, CAD, & ADC f b) Sed Ifti tres srquales func 
]:duobus redhs. Igitur & di.n ABC, ADC, duobus 
redtis xquales erurrt . Eodem modo oftendemus , an* 
guiosBCD, BAD, efle duobus reftis xquales. Nam 

rurlus 
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rurfusduoanguli ABD,ACD, (c) fimt «quafes: Irecn j c n. 
duoBCA^RDAj ac propterea toeus.angofcis BCD, | 
duobus angulis \BD,BD A , arqualis erit . Addfto ijrj. f 
tur communi angulo BADj erunt duo anguli BCD. | 
SAD^qualfstribusangulis ABD/BDA, DAR(d| !d 3^ 
Sed hi tres funt xqualesduobus r#tts 5 loitur & duo I 
BCD, BAD, duobus reflis arquales erunt . Quadrila- } 
terorOm igiturin circulis defcripcorum , &c, Quod ) 
crat dembnftrand unu • • ^ 



. 1 w 



PROPOS. 2J . THEOR. 21. 



rculorum 



mexita fimilia, & iuxquatia non conftitucntiir 
adcafdempartes. 



SI enim fieri poreft fuper refh AB /conftituantur [ 
adeafdempartesduo feamenta fimilia , & inar* i 
qualia ACB, ADB. Perfpicuum eft autem,quod fe fo* l 
Jum intcrfecant in pund s A, & B; fajCirculus enim a l9JeTt 

circulum non fecat ki pluribus 
quamduobus puto&is, Vndepe- 
ripher la vnius fcgtnenri tota erit 
cxtra peripheriam alterius. Du- 
catur igitur retfa AD, fecanscir- 
cumfercntiaslin C,& D , conne 
ftanturquejre&ttCB, DB* Qgo- 
. . '. t niam igrtu^fegmenta ponumur 

fimilia,cr;tpcr jo.Defin, huius.Iib. aiigulus ACJ3, 
srqualis angutp £PB f externusi*erno , (h> qtwd eit 
ablurdum . Non igitur legmenta funt fimilia . Quatc 
luper eadcmrefta!inea,&t* Quod crat oftenden- 



• . — 
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PROPOS. 24. THEOR. 22 



Super ^qualibus re&is Iineis , fimilia circulorum 
fegmenta , funt inter fe a-qualia . 



s 




Vperreftis lineis a?qual?bus AB, DE, conftituta 
fint fegmcnca fimilia ACB, DFE Dico ea intcr 

fe efle equalia.Prob. 
Unej enim A B m 
DE # cum fintxqua- 
lcs, congruent inter 
fe , l\ aJcera akeri 
fuperponatur . Dico 
igirur & fegmentum 
ACB, iegmento 
DFE,congruere« Sienim non congruit cade: auc 
| extra, aut intra,aut partimextra,partim intra. Quod 
I fi extra aut incra cadat, conftituentur fuper cadem re- 
: . f I fta DE, duo fegmenta ACB, DFE, fimilia ,&ins- 
Iqualia^quorumvnumtotumextraalnid cadit . Quod 
I cft abfurdum . (a) Demonftratum enim eft concra- 
rium. Si verofegmentum vnumcadat partim intra 
partim extra,perfpicuum eft huiufmodi circulorucn 

fegmenta fefe feeare in pluribus 
pundts quam duobus , nempe in 
punftis D, E, & G. Quod eft 
abfuidiim, (b; Circuli enim non 
fe fecant in piuribus pundris, 
quamduobus. Congruet igitur 
fe^mentum ACB, fegmento 
DFE3 atque adeo ipfe inter fe 
^ awjualia erunt . Qtio circa fuper 
«qtnlibus re&is liueu, &c 9 Quod erat demon- 
ftrandum, 
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PROP. iy. PROBL. f. 



Circuli fegmento Jato, defcribcre circulum, 

cuius eft fegmentum . 




Slt fegmentumctrcuIiABC;, quod perficere opor* 
teat. Subtendamr refta AC,qu* bifariam fece- 
tur in D, puntfo, per quod perpcndicularis ducatur 

DB.connedbtnrque AB. Angu- 
Jus igitur ABD , vel maior eft 
angulo D AB , vel aqualis , vcl 
minor. Sitprimummaiorfquod 

i ^^Vj^ C ^ nc concin S cl quaido fegmen- 
rf*^ ^ivr tum ABC,{emicircuIominus erit. 

Tunc enimquia B D , tranfit per 
centrumex corollario propof. i, 
huius lib.quod centrtim eft extra (egmentum, cum feg- 
mentum ponatur femieirculo minus j crit DA^ixuior 
quam DB, cum BD,perficiens diametrum fit (a) om- 
nium minima, qua? ex pundio D, in circumferentiam 
cadunc. Quareangulus DBA, (b^ maior erit angulo 
DAB) fiatque angulus HAE, (c) squalig angulo 
DB A, & fecet refta AE, reflam BD, produftatn in E. 
Dico E,efle centrum circuli,cuiusfegmentu eft ABC. 
Prob. Dudhenim redta EC, erunc duo latera AD, 
DE,trianguli ADE, a:qualia duobus lateribus CD, 
DE, trianguli CDE, & anguli didtis lateribus con- 
tenti arquales, ncmpe refli . Quare bafes AE,EC,(d> 
arqualeserunc. fej Eft autem & EA, sequalis ipfi 
EB ,quodanguli EBA , EAB,fint sequalcspercon- 
rtru&ionem. Igitur tres l^nex EA,EC, EB xqua- 
ieserunt: ( f ) Ac propterea E, cencrum eritcirculi 
ABC, cum ex E, plures quam dua: refts linca? arqua- 
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Sit deindeangulus D R A , angulo D A B, arqtialfs: 
(quo4c©atingccquandofegmentum ABC % femicircu- 

iusfuerit.)furic ertim eric AC, 
0 diameter , & D, centrum atgue 

V adeo DA, DB, «quales: (g) 

quare , & anguli D AB , DBA, 
rquales erunt) (h) erunt igitur 
redteDA , DB, afquales. Erac 
C autem, & DC, acqualis ipfi DA, 
namrccta AC , le&a futt bifa^ 
- ...... . Quapr^ptcr cum tres redac DA, DB, DC, ca^ 

dant ex D, in circumferentiam j crit per 9. huius lib. 
I D, centrtim circuli ABC, 

I Sit tertio angulus t)BA, angulo DAB,minor:(quod 

• quidem eucnict, fi fegmentum ABC, fem icircu lo ma- 

* susextiterit. Tunc enim , quoniam 

JJD, tranfic per centrum ex corrol. 
propof. 1. huius W>. qjjod quidccn 
intra fegmentum , cum maius eiTe 
ponatur, exiftit 3 erit (1) DB, om- 
n.um,qu* exD, in circumferen* 
tiam cadunc, maxima ; maior igitur 
erit quam D Aj ideoque angulus 
DAB,(k) maior eric angulo DB A.) 

Fiatque angulus BAE, ( \) arqualis anguIoD B A , & 
fccec refta AE» reflam BD, m E, pun&o; quod often- 
detur cffc centrum eo modo , quo id ipfum oftendi- 
mus, quando angulus DBA , maior erac angulo 
DAB, dummodo ducatur refta EC. Circuh igitur 
fegmento dato defcripfimus circulum t cuius eft feg- 
mcntum . Quod crat faciendum. 
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PROPOS, z6. THEOR. Zj. 

Iii sequalibuscirculls, acqualesanguli squalibus 
periferijs infiftunt, fiuead centra, fiue ad 
periferias cbnftituti infiftant. 



i.- 




1N cirailiiaequatibui ABG, DEF, qtiorum centra 
G, Sc H , conllicuti fiht pnmuna adcfcntra anguli 

aequales AGC, 
DHF, Dico peri- 
ferias A C , DF, 
quibus infiftunt , 
efleaequalei.Prob. 
Sumanturenim in 
perifcrijs ABC, 
DEF ,duo pundta 
B, & E , ad qux 
reftar ducantur AB,CD,DE, FE. Quoniam igitur 
angali B, & E,(a)dimidij funt argualiuoi an<>ulorum 
G^&H* erunt & ipfi arquales inter fe . Qu areo * 
defin. fegmenra ABC, DEF. fimilia erunt . Et quia 
latera AG,GC, aequalia funt lateribus DH, HF, pro- 
pter cirtulorum a-qualitatcm ,& anguli ,quos conti- 
nent G,& h,arqualds exhvpothefi*, fi concipiantur 
bafes du£V* apunfto A, adC, & a punfto D, ad F, 
trunt inter fe (l>) aqualcs . Cum igitur fegmenta fi- 
milia ABC, OEF, fint fuper lineas* arquales , fea ba- 
(esatqttales AC, DF, (c) erunt tpfa inter fe arqualia. 
Quare fi a circulis aequalibus huiufinodi fegmenta 
aqualia demantur, remanebunt & (egmenta AC,DF, 
inte^ fea?oualia ; atque adeo periferta AC, perife» 
riae DF, aequalisent . Quod efl propofitum . 

Sint deinfle adperiierias conlttttiri duo anguli 
arquales B, & E i Dico rurfus perferias AC , Df , fu* 
per quns infifturtr, cffc arquiics. Emnc emm,vt prius, 

1 i 
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fegmenta ABC, DEF, Similia , Cum igicur fint fu- 
perarquales lincas AC, DF, fcum enim anguIi^G, H, 
acqualet fint,funtenim (d) dupli angularuraaeqtia- 
\ lium B JE,erunt^ vt priusjefte duclac a pundta A,ad 



C l*. ter, J c, & i punfto D, ad F, sequales) (e) crunc ipla iht 
% feacqualia. Sngitur a circulis gqttalibus detrahan- 
I tur, remanebunt, & fegmenta AC, DF, xqualja. In 
'zqualibus ttaque circulis, &c. Quod fuit demon- 
ftrandum, 

PROPOS. 27. THEOR. 14, 



In aequalibus circulis, angulij qui sequalibiis 
penferijs infiftunt , funt inter (c sequales , fiue 
ad centra , fiue ad perifcrias conftituti infi- 
ftant. 



1N circftlis aequalibus ABC, DEF, quorum centra 
G,H,infifant primum anguli ad centra A G C, 

DHF, sequali- 
bus periphe- 
rijs AC, DF. 
Dico angulos 
AGC , DHF, 
arquales inter 
k efie. Ptob. 
Si entin non 
funtfquales fit 

... m angulns AGC, 

i13.fr*. 1 m ; nori ( a j fatqne angulus AGI , aequalis angulo 
b%6 9 ur m I Dpjp m p #runc jgi cur peripherix AI,DF 3 gquales. 

Cum vero perifcria A C , xqtialis ponatur perife- 
rix DF ; erunt periferi* AI , AC , iruer fe sequales, 
pars, & totum, quod eft abiurdum . Sunt ergo angu- 
li AGC, DHF, arqualcs . 

Infiftan;deinde eifdem periferi/s squalibus , AC, 

DF, 
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DF , an£ii!i B , & E , ad periferias , quos rtirfus dico 
effe xqua les . Prob. Nam anguli B, & E, ad peri- 1 _ 
ferias, (c) funt fub dttpli angulorurn G, H, ad cen-| c **» ff N 
tnimj iedanguli G,H, ad centrum detaonltrati func j 
zquales 5 igicur & anguli B, & E , aquales erunt . In [ 
arqualibusiairur circulisanouli , qui «qualibus peri' 
ferijs infiftunc,&c. Quod erat demonftrandum . 

PROPOS. 28. THEOR- 25. 

I11 a:qnalibus circulis squales rc&x lincarxqua- 
les pcriferiasauferunt, maiorem quidem ma*, 
iori 3 minorem autem minori . 



1 




N circulis scqualibus AG3, CHD ,quorum centra 
E > & T, fifii reflae xquales AB , CD . Dico maia- 

rem periferiam A G B^ 
sequalem efle maiori 
periferiae CHD, &mi« 
nnrem A I V> , minori 
CKD , Probatur. Du* 
ftis enim reftis E A , 
EB,TCi TD jeruntla- 
rera AE , EB, mangu ■ 
li AEB , aiqualia late- 
ribusCT, TD, trianguli CTD , ponuntur autcm /& » 
bafes AB , CD , aequales . Igitur (a ) anguli E , & T, | a 2 S.p rl. v 
xqiules erunc : ac propcerea periferice AIB,CKD,qui* \ 
bus infiftunc , ( b ; seqmles erunt : quae ablat* ex totis 
arqualibus relinquenc eciam xqtules AGB,CHD . In 
«qUalibus ergocirculis squajes rccTx Uqc* &c, Quod 
crat dcmonftrandum 4 
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PROPOS. *p. THEOR. 26. 

In :equalibus circujis , nequales periferias, #qua- 
les re&ae lineae fubteudunt. 



I 




b + fri. 



N circulisaequa^bus AGB, CHD 5 ponantur aequa- 
les periferia&AGS ,CHD -, irem AIB , C KD. Di- 

co reftas AB , CD, qua? 
eas fubtendunt , efle 
arquales. Prob.Du<Sis 
enim lineis, vt prius, 
erunt latera AE , EB, 
trianguli AEB , arqua- 
lia lateribus CT , TD, 
trianouli CT D ; funt 
autem & anguli E , T, 
(a) squaIes,quod ajqualibus penlerijs AIB, Ck£>, in- 
fiftanc • Igitur & bafes AB f CD , (b) aequalcs erunr # 
In acqualibns ergo circulis , xquales pcriferias &c 9 
Quod era* oftcndendum . 



SCHOLIVM, 

1 ■ 

Proximse ameeedenres quatuor Propof.etiam iti eo» 
iem circulo (tint intelligenda? , qucmadmodum con- 
ftat ex add u ii ?s demonftratioaibutj qux locum lubcnt 
m vno * codcmquc arculo « 
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PROPOS. io. PROBL. * 



Datam periferiam bifariam fecarc. 



1 



^ It periferfa ABC, bifariam fectnda . Ducatur Ve 



dla fubcendens A C , qua bifariam in D , ilimfa, I 

erigatttr perpendicu lar is D B , quac I 



- 1 



periferiam A BC > bifariam fecabit 
inB^punfro. Probat. Duttisenim 
jyr >s\ re&is AB , CD , erunt litera AD, 
X T> — c DB,trianguli ADB , xqualia hte- 
** ribtis CD,DB, trianguli CPB ; funt 

autetn & anguli deinceps ad D t 
«quales^nemperefti . Igitur (a ) & bafes AB , CD, [ a 4. prK 
arquales erunt ; Ac propctrea periferiar AB ,CB <b) j b 18. w« 
erunt aL-qna tes . Datam ergo pcriferiam fecuimus &c, 
Quodcrat faciendum. n : . ^ 
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PROPQS-i». THPOR. 17- 



*• t 



In circulo angulus , qui in femicirculo, rc&us 

.cft; qui autcm m maiori fegmento, minor 
' re£to> qui vero in minore fegmento, ma* 
ior cft ix&q Et infuper anguius maioris 
fegmenti* re&o quidem maior cft 5 rnkx> 
ris autem fegmenti angulut , «linor eft re- 
&o. 



1 



* » 1 
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Clrculi enim ABDE , cuius centrum T, diatn*ter 
/ic AE , conliuuacurquem femicirculoangulus 

1 4 ADE, 
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IADE , Cxiftecque "angulus AED , in maiori fcgfticn* 
/ t i to AED . Conftituattirquo- 

que in minorrfegmetd ABD, 
angulus ABD. Dico angu- 
lura ADE, in femicirculo re- 
fium efle ; angulum vero 
AED , in maiorefegmento, 
minoremre&o : & angufum 
A B D 3 in minori fegmento, 
efle maiorem redlo. Item an- 
gulum maioris fe^menti co- 
y , t)i , , . prehenllimrefta AD,&pe- 
riferia AED, efle rcSto maiorem. Ecangiilum mi- 
noris fegmenti coroprehenfum re&a A D , & perife- 
ria A B D , efle rc&o minorem . Probatur . Ducatnr 
enlm re&a DT, ad centrum, & extendatur rc&a ED, 
14r| in G. Quoniatn igitur rettx TE, TD, arquales funt, 
a " j. frL I fa) erit aijgylusTEp^anguIo T DE , aequalis . Ea- 
dem ratione erit angalus TOA,iqual» anguIq,T AD; 
ideoquc totus angulus ADE , duobus angulis TAD, 
TED,squaIiserit. fb) Eft autem &<angulus ADC, , 
externus eifdem duobus internis angulis DE A, DAE, 
in triangulo PEA, aequajis. Qiyre.afquales erunt in- 
•if tcr fc anguli APfe > ADC : ac propterea vterque re«* 
dhis . Rc Ct us igitur eii angulus ADE , quod eft pio- 
pofitum ^ 

r Quoniam vero i n triangUlo A D?,duoan^t 1 1 i DE Aj 
E D A , (c) funt duobus re&is rainores ; & angulus 
ED A , oltenfus eft re£tus ; eric angulus DEA, in ma« 




io r i fe 
Rup 



*mento , re£to minor : quodfeft fecundum . „ 
:ius , quia irt quadrilatero ABDE , intra circu- 
Jamdefcripto , (d) duo anguli oppofiti ABD, DEA; 
funt duobus rejfiis xquales ; & angulus DEA , ofteri- 
fiiseft rcftn mmot :Erit ABD , angulus in fegmento 
minori,redlomaior;quodeft tertium. 
AmpJius cum angulus redlus ADE , pars fit angult 
J fegtncnti maioris AED , qui faneconipiehenditur re- 
rA&* AD,& pcriferia DEA jeric angulus fegroenci m$> 
i ■ : '-'%Fi& r * ioris» 
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ioris , re£lo maior , quod eft quartmn . j 
Demum , cmwanguius fegtnenei minoris, niminim * 
comprehenfus rc#a AD , & pcriferia DBA , fitquo- 
quepaiganguii redi ADC, Bcit angulus fegmenti 
minoris refto minor : quod eft quintum . In circulo 
igitur angttlus , qui in femieirculo, reftus ett&c, 
Quod erac oftendendum , t ~\ 

COROLLARIVM. 



. M 8 ? ■> 

V 



Ex hac Propof.fit manifcftumjquod angulus erian- 
guli reliquis duobus exiftens arqUaHs , retf (is eft , eo 
quod produfto latere e*ternus , qui fir, illi conaguus 
cifdcmfir srqualis,;ac proindc illiduofint inter fc 
sqiuIes,proptereaque redti ♦ . 



r 



POS. 31. TH EOR. z8. \ 

( I 

Si circulum tetigerit aliqua rc£ta fiiiea , a^oiv j 
ta&u autem producatur quxdam alia re&al 

• linca circulum fecans j anguli , qu<?s ad con- J 
tingentem fecit, xqualcs funt ijs , qui inat-j 
terois circuli fegmentis confiftunt, angulis.* 

Angat redla AB , circuluni DEFC, & pundlo C, j 
X Squo ducatur rtdta aliqua,nempe C E , fecans* 

feu diuidens circulum in duo feg- ! 
roenta,in quibus fiant anguli C FE, 
CDE. Dicoangulum ACE, y arqua- 
lem effe angulo C F E , in akcrno 
fegmento, fc & artgulum BCE,xq'ua- 
Icm effe angulo CDE , pariter irt 
alterno fegmento . Probat. Tran- 1 
fcat enim primum linea feca ns cir» 1 
culum per centmm, & fit CD. (a) J 
i$igitur vtcrguc angu lus iu f«naigixc«]f icdlw^vt \ 
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eft angulusCED sfed eciam anguli duo ACD , BCD, 
qtii fiunt d tangentc AB, & a finea CD , per centrum 
tranfetinte , (b) funt reAt • Igitur anguii a tangente 
AB , & (ecante C D , fa«£H funt aequalcs angulit , qui 
in alternis fegsnentis conftituuntur . 

Vlterius non tranfeat rc#a fccans circuhim per cen- 
trum , & fic verbi gratia C E , connettaturque r*Gt* 
c x } EF , FC. (c) Cum enimCD , perpendicularis fit ad 
AB , erir angufust BCD, redus nec non etiam angu- 
lus CED, in femicirculo ( d ) reftus erit j vndezqua* 
les eront anguli BCD , CED $ fed angulus CED , in 
trian^ulo CF.D , redus eft $ quare rcliqirt duo angu- 
li EDC, DCE , vni redio arqualesertint , & per coif 
fequens «quales angulo refto BCD. Demptoergo 
communi angulo DCE, remanebit angujus ICB, 
arqualis angulo EDC , in alterno (egmento conftituto, 
Quoniam veroin quadrilatero CFED, duo aoguli op- 
pofiti CFE, EDC, (e) funt apquales duobtis re«is : f f) 
funt autem & duo anguli ACE , BCE , duobtis retlis 
aequales, fi auterancur aequales an«uli BC£, EDC, re- 
raafatburttanguli ACE , CFE , inter fe xquales . Si 
circulum igitnr tetigerjt ^ltaua refta linea , a cojita- 
£tu autem &c. Ouod erat ouendendum^ 



i 
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PROPOS. jj. PROBt. j. 



I • 



•V- 



Supcr data-retfU linea defcribere ftgtikQtu 
circulvquod capiat anguluna fcqug- 
km dato anguio re&i- \ 
Imeo. \ i 



« 



Reftadata fit AR,&datus angulus tc&iltoeus C. 
Oportet igitur fuper AB , fegmentum defcribe- 

1 in quo angulus cxiftcns fit atquaiis angulo daw C # 

In 



1 
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In primis fi angulus datusC % fuent reflus data recta 

A B , diuidatur hifa- 

O . i ; f'* 111 » '"pfeque cxiften- 

ce diatnetro fuperip- 
fam femicirculus de- 
fcribatur , fattumque 
ericquud proponitur; 
nam angulut in iilo 
fcmicircufb , (a) cum 
femper fit recru s qua- 
liseritdatoredo. 
Deinde fi angulus datus fuerit obtufus , vel acutus, 
vt in praefenri figura 9 ad punftum A,fiat angulus 
OAB, «qualis angulo C * acuco \ & agatuf ad DAi 

Epend icularis AE , qux cert* cadet fupra AB ; fiaf 
nde angulo FAB , fcqualis angulus FBA , fecetqoe 
BF , reftam AE , in F, punfto • (b) Erunt igitur re- 
£lac F A , FB , atquales , quare fi centro F , & interual- 
lo F A , defcribatdr circulus ABE , tranlibic per A , & 
B . Oico igitur angulum in (egmento AEB, quod dc- 
icriptum eft ftiper AB , elfeasqualcmanguIoC, Pro- 
batur . Fiat enim in di&o fegmento angultis AEB, 
Qu ia igitur AE , tranfic per centrum F, & ei perpen- 
dicularn cft DA , tanget refta D A , circulum in A, 
punfto per Coroll. Prqp. \€. huius lib. Quapropter 
angulus DAB , hoc eft angijlus datus C , (c; arqualis 
crit angulo S , in alterao fegmento AGB, Quoquo 
snodo pariter procededuno erit , fi angul u* datus obtu 
fus ertt » Itaque fuper data refta Itnea deicripfinms 
feemcntum &c . Ouod cffidcndum crat . 
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PROPOS. 34. PROBL. 6, 




circulo fegmentum abfciq^ere capiens 
1 llt ni angulimicequalem datp angulo 



rectilmeo. 



! 



• » 1 
• * « 



* - 



I 




DAtus circulus fit A B E , 3 quo aiifcrre oporteatf 
fegmentum , in quo angufus exiftcnsa^ualis 
ai7.r#y # | • tfato angutoC. ra) 

* Dircatur reda DA, 
tangens circulum in 
A, puncto . Fiat dein- 
de angu lus DAB-jqua* 
lisanguio dato C. DU 
co igKtur angulutri 
AEB , in feqrtiento abi 
lato A?EB, acqualem 
efle dato an°u!o Cg 



I 

b jt/tr, j f b ) Eft enitn angulus DAB , xqualis angufo E ^ift 
I alterno fegmento A E B • Cum ergo angulo dato C* 
I fa&usfit iqualis angulus D AR, erit quoqueangu* 
j Iiis C , anguto E , a:qual is. A dato ergo circulo 
nts fegmentura AEB> &c Quodltaciendutri 
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PROPOS. $ s% THEOR. ap . j 

Siin circulo ducere&a: linexfefe matuo fectic- 1 
• rint, re&anguium comprehenfum fub fcg- 
mentis vnius, arqualceft ei, quod fofrfcgmcn- 
tis alterius comprchenditur , rcdfammlo . ■ * 

^ X . 0 > 

¥ N circulo ACBD, fecenc fe mutuo re<S* AB, CD, 
I in E, punCto . Dico rechngulttm comprehenfum 
fub fegmentis AE, EB, acquate efle redhngulo com* 

prehenfo fub fegmencis , CE, ED. 
Auc enim vcraque linea tranfit per 
cencrum,auc vna tantum,aut neutra. 
Tranfeat primum vcraque pcr cen 
trum> vt in prima figura • Quoniam 
i^itur omnia quacuor fcgmenta in-J 
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que 
acqua 



ter fe rqinlia funt , perfpicuum eft, 
reclang u Ifi comprehe fum fub duobus I 
vnius linex iegmecis afqtialeefTeeiV 
quod fubduobus alcerius Jinea? feg- 
menns coprehenq!icur , re&angulo . 

Deinde cranfeat AP, (bfa per cen- 
trum Tidiuidacque primum rediam 
CD, bifariam in Ej (t) Ac propcc-j a $ 
reaadangufos reclos, coniungarur- j 



re£te DT. Qjoniam /<*icur AB. diuifaeir pcr-| . 
liia in T, & per inxquaJia in E, (b) ciic re&an- 1 b ******* 
gulumfub AE,&EB,vna cam quadraco rettx TE, 1 
aquale qtudrato re£*TB , ideoque quadrato re&a: I 
TD, cum recte TB, TD, linc aquales : £ft aucem qtta- 1 
dratuui rettc TD, (cjxquaJequadratis re&aium TE, j C47.fr/; 
ED; Igitur rechngutum fub AE, EB, vna cumqua- 
drato intermedia: TE , seqnalcquoqite erit quadracis 
redhrumTE,ED. Qjare ablaco comrrfuni quadrato 
letts TE, remanelii uctangulum fub AE^EBjXquule - 

qu*. y 
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Iquadratoreft* FD,hoc cft, refiangulo fubCE, &r 
J E jtum CE« ED, rr rtas fint zquales, ac proindt 
J cfangulum fub fiscoinprehenfiim^/itqiiadratum. 
| Diuidat iam AB,tranfiens pcr centrum rccram Ct> t 
I fton bifcriam fecetur ergo CD, bifariam in G, dufcarK 
ffr. I rurquc r*&* FG, FD (d) emquc FG , perpendicula- 
| ris ad C D. Qtioniara vera reftangulum fub AE , & 
/#r. I EB, vnacum quadrato tcdx FE, (e) arquale eft qua- 

Idrato re&at FB, hoc ell quadrato reftx FD: eft autem 
.quadraturn reClae FE, xquale (t ) quadratit rc&a* 
1 rutn FG, GE, & quadratum refte FD , jequale qua- 
dratis reft irum FG, GD,- eric quoque redlam;ulum 
fub AE, EB, vnafcum quadratrs FG, GE , jrquale 
quadratisrtfrarum FG, GD. Detnpto er°o communi 
quadrato reftac FG, rcmanebit retfangulum fub AE # 
&EB, vnacum quadrato rectx GE,arquale quadra- 
toredscGD. Atquj etiam redhngulum fub CE , & 
ED, vna aim quadraro reftse GE; <g) arquale eftei- 

dcm quadrato ttfkx GD: proptcrea 
quod refta CD, fedta fitbifariam in 
G, & non bifariam in E. I^itur re- 
dangulum fub AE, & EB/vna cmn 

Suadrato rcdhe G E, squale efi re- 
rangulo fub CG, GD, vna cum 
quadrato einfdem ic&Z GE. Quare 
ablato commun! quadrato rectae 
GE, remanebit reCtanoiitum fub 
AE, EB, arqualfc rediangulo fub 
CE, ED, Quod eft propofitum. i^ 
y Tcrtio , demum neutra per cet> 
erum tranfeat,iiue vna illarum bi- 
fariam diuidatur, fiue neutra . Du« 
catlir per centrudl , & punftum fe- 

£lionis fe, redta GHj Quoniam ita- 

Siue oftenfum eft , redtangulum ftib 
e reciangulo fubGE,&EH, fiufc 
AB,diuidatui bifariam, fiue non : Item retfangu^ 
lum fubDE, ffcEC, arquale quoqtte ctk erdcmre. 
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L t <B. ttl. 143 1 

ftmgulo fub GE, & EH, fiue DC, fc<5ra fic bifariam, | 
£uenon:cric redlan^ulum fubAE, & EB , aequale 
rectanguIofubD£,&EC, quodeir propofitam. Si 
in circulo igicur duacredbc lineacfefe mucuo fecenc. 
&c. Quod demonftrandum erat. 



pROPOS. 36. THEOR. 30. 
Si extra circulurti fumattir pun&um aliquod,ab 



quarum altcra 
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* 1 

rius inter punaum , & conuexam periphe- 
riam aflumpta comprehenditur rcdlangu- 
lum,aequale eritei,quod atangente defcri- 
bitur , quadrato. 

EXtra circulum AB£, fuma- 1 
curaliqubdpun£rum,nem- 1 
pe, D, 4 quo linea ducatur DA, 1 
fecanscirculum in C, 0) &li-| n Tf** 
nea BD, cangens circulum inK. 1 
Dt co reclan^ulum fub DA,&I 
DCarqualeefle quadraco rtflz 
DB. Prob. Tranleat en m pri 
tnum rech DA,per oencrum E, 
iiingacurque recla EB , qu* (b) 
perpcndicularis ericad DB.Quo- 
niam igitur CA, diuifa eft per 
arqualia in E, & ei addita in re . 
drum,& continuum alia qu*- J 




b x Bjtr. 



dam CD, fc) eric rc&anguliun 
fub D A, DC, vna cum quadrato 
re&x EC, hoc eft ciun quadraco 
rccisc EB , xquale quadraco re- 
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d47.f^. j fl* DE ; Eft autem qtfadratum redteDE, rrf)afqua- 
!c quadrat«'s redtarum DB, BE . Quare reflangulum 
fub.AD, DC,vnacum quadrato E B, xquale eric 
duobus quadratis fua DB, BE . Ablato igirur commu- 
niquadratoreflx EB, remanebit redtangulum fiib 
DAjDC, xqtiale quadrato vc&x DB. Quodfuic 
propofitnm » ' 

Denuo nontranfeat DA, fecins per centrUm E. 
1 Diuifa ergo A C , bifariam in F ,ducantur reftx EB, 
c iS. ter. ! EC , ED , EF , fej eritque EB , ad DB , perpendicu- 
f t*r. |larisi(f;&EF,ad AC. Quoniam igiturCA,diuifa 
k 6 9 fic t [ eft per xqualia in F, & ei addita recia CD , ( k ) eric 
* redtanguhim fub DA , DC , vna cum quadiato re&x 
CF,xqua!e quadrato re£lx DF „ Addito igttur com- 
muni quadrato rectx FE , erit reclangulumfub DA, 
DC ,vna ctimquadratis re&arum CF , FE, xquale 
: quadratis rc&arfi DF,FE:fed Quadratis reltarum CF, 
g tf.frh I TE, (g)xqualeeft quadratum teflx , EC, ideoque& 
«quadrattimreftx £B : Et quadratisreftarum DF.FE, 
h 47.^". ( trqualc (h)eft quadratum redtx ED . Quare reftan- 
guIumfubDA, DC, vna curo quadrato redlx EB, 
xqualc eiit quadrato reftx DE. Cum igiturqua- 
dratum reftxDE,(i> arquale fit quadratis redhntrn 
DB, BE, erit & redtangulum fub DA, DC, vna atm 
quadrato redtx EB, xqiiale quadratis redtarum DB, 
BE, Ablato ergo communi quadrato redix BE,rema- 



Jxquale: quodcft pro 
| lum fummatur punct 
i monftranduth . 
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tum. Siigitur extra cifcu- 
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FROPOS. 37. THEOR. 31. 



»45 



Si extra circulam fumatur pun&um aliquod, ab j 
eoque pun&o in circulum cadant duar re&xi 
lineae, quarum altera circulum fecet , altera in } 
eum incidats Sit autem, quod fub tota fe-j 
cantc, & exterius inter punttum , & conuc- 
xam periferiam afTumpta , comprehcndicur 
redlangulum, aequalcci, quod ab incidenter 
defcribitur quadrato : incidens ipfa circulum ■ 




( 



tangec . 

EXcra circulum ABF , cuitis centrum E, punftum 
fiimacur D , a quoducatur re&a D A,circulum 
fecansinC, & re&a DB, incidens in circulumad 

pundhim B ; ficqtie re&angulum 
fub D A , DC , xquale quadraco 
xe£tx DB. Djco DB, circulum 
tan»ere in D # (i) Ducaturenim 
DF , tangens circulum , & iungan- 
rur redar EB , EF j & fi DA , non 
cranfejt per cencrum E, vt eft in 
pra?fenti fi^ura, iungfttur quoquc j 
reda ED. Qtioniam igitur recian- I 
gtilo fnb DA , DC , (b) a?quale eft J b j^rtr, 
quadratum reftae tangentU D F: * 
eidem reftanotilo fub DA, DC, 
flrqualeponirurquadraturn refite DB; emncquadra- 
ta re&aium DF, DB, intcr fe xqualia , ideoque & 
redb?DF, DB, aequales Jnrer fe erunt. Itaqtiequia 
Jatera DF, FE rf triaoguli D F E , «qualia funt lateri* j 
busDB , BE , Crianguli DBE , & bafis D E , commu- I c • t • . 
nis , fc; crunt anguli DFE , DBE , sequales. (d) Sed j f o [ ' 
angulus DFE , rcrtus eit , quod D F , circulum tan- i - 
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gac . Igietir & anguhis DBE> reclus eric . Quapro- 
pcer perCoroll. Propof. i6. huius lib. DB , circulutn 
canget %, quod ell propoficum B si ergo extra circu- 

i 1 lum fumatur punclum aliquod&c. Quod erac dc* 
monftrandutn f 
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VEFINITIONES. 



I. 



Flgura redtilinea infigura redtilinca infcribi 
cUcitOT , cum finguli eius figur*, qux ittr 
fcribitur, anguli fingula iatcra cius, in qua 
infcribitur , tangunt . 

IN hoc quarto libro Euclides agit de varijs infcrip- 
tionibus figurarum recti linearum in circulo fa&is, 
& earundem circa circuium defcriptionibus . Nec 

noneciam tradht de infcri- 
ptionibus circuli in ftguris 
reftilineis, &da circuli de- 
fcriptionibus circst eafdem h> 
guras re&ilincas. «Quapro- 
pter paucis deflnitionibtis 
primo loco exponic quid i\- 
bi velit , figuram in figura 
infcribi , auc circa figuram 
defcribi • incipiens a figuris 

rcftilineis , nam fianguli D,E,F, incerni trianguli 




Ji4* BVCL. BLEM. 

DEF, tangant latcra AB, BC, CA,trianguH ckterfci 
iVBC, dicetnr triang*tom DEF t in triangttlo ABC, 
effcinfcriptura . 

I Similiter etiam figura circum figuram defcribi 
• dicitur, cum fingula cius , q\xx circumfcribi- 
{ t r, latera, fingulos^eius figur* angulos teti- 
I gcrint , circum quam illa defcribitur. 
I 

IE conueffb triangulum ABC, dicctnr defcribi circa 
triangulum DEF, ouonam fingula latera illius tan* 
f gunt flngtilos angulos iflius» 

« 

IIL 



Figura re&ilinea in eirculo infcribi cficirtir , ctim 
finguli eitis figur*, qux infcribitur , anguli tc- 
tigerintcirculi peri&riam. 




Vt fi anguli A,B, C, trianguli 
ABC, tangant pcriferiam circul* 

I" I J ABCD, dicetu r triangukim in 

\ / X V circuIoefleinfcriptui» # 
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Rguravero refWinca ciirca rirculum defcribi 







1 





A B 







K E 


[ — * • u 



Yc verbi gratia , ff lacera 
triangtili ABC, tangant cir- 

Fculum DEF* 




v: • 

M * 

Similiter circulus !n figu* 
ra reililiaca infcribi di- 
citur , cum circuli peri- 
fcria fingula latera tan- 
C giteius figurar, cui infcri* 
bitur . 

■ 

VI. 



Circulus autcm circura figuram defcribi dici- 
1 tur, cum circuli periferia fingulos tangfc 
cius figurar, quam circumfcribit^ anguloi. 

VII. 

Re&a Knea in circulo accommodari , feu coap» 
. tari dicitur, cum eius extrema in circuli peri- 
feria fuerint • 

K $ Quo- 
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Quontam enim xtCti linea 

AR, (uis extremitatibus A a 

& B,tangitperiferiam ABC, 
hinc eft quod linea refta 
AB, circulo aceomodnta, feu 

coaptau dicimr no vcro CD. 



I PROPCXS. I. PROBL. i. 

In dato circulo redlam lineam accomodare; 
aequalem datae redtae line* , qux circuli dia* 
metro non fit maior . 

IN circulo ABC, coaptanda fic rcfta linea a?qtialis 
rectx linx darzDjquz tamen maior non ficdiatre* 
trodati circuli ABC. Ctim enim diamecer circuli (a) 

fic omnium rertarum in circftlo 
nuxima, (idata refta diamecro 
maior forec non poflet in circu- 
lo aptari vna illi zqualis. Duca* 
turergodiameter A C. lcaque 
fi daca redia D, atqualis fuerifi 
diamecro apcacaeric AEC» illi 
arqualisj fi vero D, minorfue* 
rit diametrq, (b) abfcindatur 
AE, a?qualis ipfiDA' centro A t 
interuallo, AE, defcribacur circulus BE, fecaw 
circukim A B C , in B , pundio. Dudla igicur re« 
I £ra a ptinclo A, ad punctum B , er ic ea apcaca in circu- 
I Io ABC, acqualis dacs re£t* D. Prob. Eft enim AB t 
t I1.d*f. | (c) «qualis ipfi AE; ftd D, eciam ipfa perconftrudiio* 
frimi . ' nem arqualis eft ipfi AlE; quare AB*& D, incer fe quo» 
J que acqualcs cranc . In dato ergo circulo re&am Ii- 

Ineam accomodauimus, &c. Quod facicndum erar. 
PR.O. 



b j t fri. 
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PRO POS. i. PROBL. a . 



In dato circulo triangulum de/cribcre dato 
triangulo aequiangulum . ' 



i 




N circulo ABC.ft defcribendum erianguFum 
fcquiangulum triangulo dato DEF jducaturrcefa 

Ci H, tangens circulum 
in A , fiaeque angulus 
GAB , anoulo F , seqiia- 
lis, fcangulus HAC,an- 
£u!o E , pariter «qualis 
fiat,»extendancurq; refta? 
AB, AC, ad circumferen- ' 
tiam vfque in pun&a B, 
& C, coniungaturque re> 
fta BC. Non cadec autem retfa AC , in redram AB, 
vei inter rcftas AB , AG, ex co qiiod anguli GAB, 
HAC,h«ceftangi*liF,E, (al minores iSnr duobus 
reflis ; eflene atitertiduobui rcdlis afquales per ij.pri- 
mi , fi AC, in AB, caderet, vel maiores duobus redtis 
11 inter AB , & AG, caderec . Dico triangulum ABC, 
circufodaco infcriptum, efle arquiangulum dato erian* 
guloDEF, Probat. Efl cnim angulus C,(b>zqua» 
Jis angulo GAB 5 & cidcm angulo GAB, pcr conftru- 
ftionem xqualiseft angulus F iquarc anguli C , & F, 
mcer fe arqualcs crunt . Similitcr quia angulu*B,(c; 
*qualis eft angul* HAC ; & cidem angulo HAC, per k 
conftruftioneangulus E,arqualis;Quareerunteeia an- | 
guh B, & E, inter fe arqualcs. Cum igitur duoanguli | 
B, & C ,erianguli ABC , arqualcs % finc duobus angulis I 
E, & F , in tnangulo DEF j (d) crunt quoquc rcTiqn} 1 d t** r '« 
anguli A , & D , xquales , jEquianguIum cft crgo j 
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trrangulum ABC, triangulo DEF. Quare ; n darb cfr- 
I culo triangulurn cefcripfimus &c. Qyod faciendum 



PROPOS. 3. PROBL. 3. 



) 



1 



Jcirca datum circulum triangulum ddcribc- 
I re dato triangulo sequiangu- 

| lum. 

I 

1' Irca datufh circulum A BC, defcribendum fic 
rriangulumarquian^ulum dato trianguIoDEF. 
Produdio latere EF* vtrinque ad G, & H , fumptoque 

centrocir* 
culi,nem* 
pel,duca- 
tur redla 
vtcunque 
AI,& po~ 

ftea fiac 

M GE F~H * n - uIus 

m *^ AIB.equa 
lis amrulo 

DEG,&anou1us BIC,anguIo DFH. Deindeejc 
pundrit A , B , & C , educantur ad AI , BI , CI , per- 
pendrculares NL, LM, MN , qua? circulum tangent in 

Ipunft-s A, B, C. per CoroII. Prop. 16. lib. coibune- 
que in punftis N, L,M. Si enim duceretur recta AC» 
j fierent duoan^uli NAC , NCA , duobus re&is mino* 
res , ac proinde AN,CN, coibunt &c. Nam refta 
harc AC, cadrret fupra reftas AMC , quia ha? angulfi 
conftituvnt in I Cfi^nim fpanu circa I,arquale fit qua- 
tuor re<3is exCor i.Prop.M.l.t.hocefr quatuor angu* 
lis hCiis i duabus reftis DEjDF/upra r§ctam G H 3 qa 

den- 
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Hentibus , fintque duo anguli AIB , BIC , duobus an- I 
gulis DEG , D FH, arquales : cric retiqiium fpatium , 
AIC , reliquisduobusan°u!is DE F ,t)FE , scqualis; 
fed hi , (a) minores funt duobus re&is j igicur & fpa« 
tiuro AIC,minuserit duobus redlis, acproindcan- 
guluscrit AIC ; alias fpatium illud effet velequali 
duobus re&is , fi nimirum AI,CI , vnam re&afa li- 
ncam conftituerenc \ vel maiits duobus re&is , fi redla 
linea AI, produ&a caderec fiipra IC y cadit igitur ne- 
ceflario AI , produ&a intra CI , ac propterea angulus 
fiet AIC, ad partes N ; & dudta red a AC, faciet cum 
AN ,CN , duos angulos minores duobus reAis*ideo~ 
que xtCtx AN , CN , coibunt in pundio N . Quod to- ^ 
ttim dicendum crit de reliquis , quod fcilicet coeaot in 
punftis M , & I. Quo ftante defcriptum eft triaogft- 
lum NLM , circa cirailum ABC , quod dico efle «qui- 
angulumdatotriangulo DEF . Probatur. Quoniam 
enimomnes anguh in quadrilacero AIBL, acquales 
funt quatuor reftis, vt ad Prop.jx. lib.i. d Clauiode- 
Dionftr.& anguli L AI,LBI:funtduo refti propter per- 
pcndictilaresIA , IB ; erunt reliqui AIB , & L , duo- 
bus re&is atquales . Cum igitur & an» ul i DEG,DEF, . 
<b) iint duobus reftis zqtules ; fi auterantur aequales [ bl},f r*« 
anguli AIB , D E G , remanebit anguftis L , angulo J "* 
DEF , sequalls . Pari ratione oftendemusangulum M, 1 
«qualcmciTeanguIo DFEj ( c) Reliquus figitur an- « J»tfr»« 
gUlusN, refiquo angtilo D , scqualis erit : atque id 
circo triangulum LMN ,xquiangulum criinguloda- 
toDEF. Circadatura crgo circulum&c. Qitodcw 
cfficicndum . 
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PROPOS. 4- PR OBL 4: 
In dato triangulo circulum infcribere, 

Ic defcribendus circulus in dato trian^ulo ABC. 
Diuifis duobus angulis ABC , ACB , bifariam per 

9.1ib.r. rcclis BF , CD, 
quae intra triangulum 
cocant in G , ducaneurq; 
«x G,ad cria lacera crian- 
guli perpedicuIaresGD, 
GK,GF. Quoniamigi- 
tur duo anguli G\i D, 
GDB,in rriangulo GBD, 
aeqnales funt duobus an- 
gulis GBE, G EK , irt 
trianguio GEB , vterque 
vtrique , & latus B G , commune 5 (a) crunt quoque 
latera G D , G E , aeqtialia . Eademque ratione aequa- 
lia erunt latera G F , G F , in triangulis GEC, GFC* 
Cum igitur cres reci* G D , G E /G F , fint aequales 
circulus ex G , ad inccruallum G E , defcriptus rranfi* 
bit per reliqua pundta F , & D , pcr Coroll. Propof. 
16. lib. 3, ex eo quod latera perpendicularia fintad 
femidianietros G D , G E.,G F. In daco ergo triart- 
oulocirculum defcripfirnus &c. Quod erat efficien- 
dum . / 

1 ^ 



1 




PRO« 



> 



L l % IV. 
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PROPOS. j. PROBL. 5 



S 




Circa datum ttiangulum circulum defcri- 

bcre • 



It cfrculus defcribendus circa datum triangulum 
ABC, Diuidantur in primisduo (atera aB , AC, 

( qux in triangulo re&angulo, 
vel obtufangulo fumenda funt 
facilitatis gratia circa re£him, ■ 
velobtufom angulum , quamuis J 
hoc non fit omnino neceffarium, j 
cum quamis sluo latera bifariam 
poflint fecari ; bifariamin E,& 
F , pundtis , ex quibus educan- 
tur E D , F D, perpendiculares 
ad di&a latera , & quar coeant in 
jmntto D» (quod enim coeant 
patet , quia fi dufta eflet refta 
EF, fierenc angult EFD, FED, 
duobus rcftis minorcs) eritquc j 
D, vel incra triangulura , velml 
latere BC, velextra crian^ulum. j 



Ducanturque redte DA,DB,DC C 
Quoniam igitur larera AE, ED, f 
trianguli A£D,arqualia f<*nda-J 
ceribus BE, ED, crianguli BED, | 
& anguIiadE,refti f (a) cruncj» 
bafes DB, DA, incer fe xquates. 
£odemquemod<seruntDC, DA,xqualcs. Cum er^sj 
trcs redtx DB, DA, DC, fiftt «quales , circulus defcri* 
ptusexD, ad interuallum DA, craofibit tciam pcr 
punAa B, & C, circa datum crgo criangulum circ*- 1 
1 wn dcfcrip fitjws , Quod erac f acicndum. I 



CO 



[ 
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COROIIARIVM. 

Exhac propof. manifeftum cft, quod fl centrutn 
m intratriangulum cadat,omnes aui»uIos efle acutos, 
b ?i.f#rj ' quonUm omnes (b) funt in maiori fegmento ciraili: fi 
c/t # Vtr; 1 verofitin latereBC, (c) angtilum BAC,iIlilateri op- 
pofitum efle rettutn , cx'eoquod fit in lemicirculo. Si 
deniqttecadat extra triangulum (d) angulttm oppofi» 
tumBAC, obtufum efle cttm in circuli minori leg- 
tnento reperiatur. Quod totum valcc etiam ccon- 
I Uii fo . 



dji.frr. 
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PROPOS. 6. PROBU 6. 
In dato cirailo quadratum defcribert l 

Slt in dato circulo ABCD,cuius centrum E, infcri- 
bendum quadratum . Ducqntur duae diametri 
AC,BD, fccantcs feadangulos re&os incentroE, 

iunganturque redla? AB, BD,CD, 
« DA. Dieo ABCD, efle quadra- 
tum infcriptum in dato circulo. 
Brob. Nam quia latera EA, EB, 
triangttli AEB, arqualia funt late- 
ribus EC,*EB,trianguIi BEC^cura 
omniafint ex centroad circumfe- 
rentiamj rurfufque & anguli con- 
. j tenti di&is lateribus xqualibus, 

4-t*K j funt arquales, nempe refli , (a) ijjitur bafes AB, BC, 
1 erunt arquales . Eadem ratione arquales erunt tctlx 
hC,CD,itemqtiere£t*CD,DA,& reftx DA, AB. 
Omnia igitur latera quadrilateri ABCD, funt inter 
fe atqualia . Sunt autem Sc anguli (b)rccli cum omnes 
in feroicirculisexiftant.Quare quadratum erit ABCD, 
vnde quadratum indato circulQdcf$ripfimus # Quod 

Ierat faciendum # 
PRO- 
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• PROPOS. 7. . PROBL. 7. 
Circa datum circulum quaUratum (fcfcrijjcre. 

S ItcircadamracircuIutiiBDHF, cuius centrumE, 
defcribcndum quadratum . Ducantur du* diamc- 
tri BH, DF, fefe fecantes in E,centro ad angulosre- 
&os} & pccBjDjH, «ducantur ad diametros li- 

neae perpendiculares ACjCI* 
1G, GA, coeuntes in punftit 
A 3 C 3 I, G. Quod cnim co- 
cant BA , DA, patet ex eo, 
quod du£ia re&a BD , faciat 
cum BA, DA, duosanguloi 
duobus redrisniinores,atque 
itade reliqtiis . Dico ACIG, 
efleqtiadratum, circa ctrcu- 
lum defcriptum . Prob. Owi 
cnim an^uli BED, ADE,fine 
refti, faj erunt BH, AG, parallela? ; fimiliterque 
crunt CI, RH, parallelar. fb) Quarc& AG, CI,in« . 
tcr fe parallelar erunt . Eodemmodoparallelse erunt | 
AC, GI. Quoniam igicur parallelogrammum eft 
ABHG, fc) erunt latera oppofita AG, BH, azqtialia, 
&anguIioppofiti BAG, BHG, squales: ied BHG, ^ 
eit rcdius, igitur & BAG, redhu erit. Quo pariter • 
snodo oftendemus,anguIosC,I,G, efle redtos} rrec non [ 
etiam latera AC, CI, IG, GA, squali* effe diame- 
tris BH, DF, Quare cumdiamecriiw «quales, ertirt 
&qtiatuor latera iamdidta inter fe xqmlia: ideoque 
ACIG,quadratura erit, cuius quidem latera circulura 
tangunt itixtt coroll. propol. 16. Iib, Quaprop:cr 
circa datumcirculum qtiadMtumdefcripfimus.Quod 
erat cfficicndnm. 
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T>ROPOS. 8. PROBL. S. 
j In dato quadrato circulum defcribere l 

! C It >n dato quadrato ACIG , infcribendus cirailucj 
I D Diuifis laterttHi» bifariam in B , F , H , D , ducan- 
■ tur rtdr* BH , D F , fefe fecanres in pun£lo E . Quo- 

I 



a |l./rt. 



D 



6 









I 



G H 



niam igitur AC , GI , reftae 
zquales funt , & parallelx, 
crunt & dimidiat carum AB, 
GH,*quales, & parallelx, 
(a) Quare etiam AGj paraU 
Jcla ett i pfi BH,& etiam equa- 
Jis . Eadem ratione erit C I, 
parallela, & aequalis ipfi BH: 
Itemque reftac AC , GI , pa- 
rallclac erunt , & arquales ipfi 
;DF. Sunt igiturparallelogramma AE,CE,1E,& 
GE ; ideoque reclat DE , EH, EF , EB , arquales erutic 
|reftis AB,DG,CB, AD: funtautem hannterfe 
I *quales , cum /int femifTar arqualium AC,AG&c. 
! \ Quare & recl* EK , ED , EH , EF , inter fe acquales 
; • erunt ; ac propterea circulus defcriptus ex E , ad in- 
* 1 tcruarium E B , tranfibit quoque per puncla D , H , & 
I F Qui circulus cum contingat latera AC , CI , 1G , 
hntri IGA,perCorolLPropof. irf.lib. g. (b )quod anguli 
1 ' ad B t D, H, T, fint refti j defcriptus ent in quadrato 
AI . In dito ergo quaduto circulum defcripfimua* 
Quod cficicndum crat ft 



<& »44 *>• « . • - 
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PROPOS. p. PROBL. <?. 



Circa datum quadratum ciraihim dcfcri- 

/ focrc . 



mecri A C , B D , fecances fe in E, I r- . 
ptinfloE. Quoniam igitnr laceral 
AB,A D,trianguli ABD/atqiu- j 
lia funt , (a) erunr anguli A B D, | * ? • P r '« 
ADB, arquales; eft autem angu j 
lus RAD, reftus •,(*>) QB*re ABD, ' &J*-f rl * 
ADB , anguli erunt femiredH. Si- 
tnilitcr oftendemus, reliquosom- 
nesangulos ad A , B , C , D , eflfe 
fcmire<3os,& idcirco inter fe equa- 
Ics . Cum ergo anguli E A B , E B A , fint sqiiales, . 
f c) erunt redlac EA,EB, arquales. Eademque racio- 1 c 
ne E A , E D , arquales crunt $ ficutt etiam E D , E C ; I 
£c demufti E C, E B . Quare circulus ex E , interual- J . 
lo E A , dcfcriptus , tranfibit pcr reliqua punda B, C, 
D.. Orcadatum ergo quadratum circulum defcripfi- 
mus # Quod crac faciendum • 




PROPOS. 10. PROBL. 10. 

• • • '> *t . . 

1 • » 

■ 

Ifofceles triangulum conftituere , qtiod habeas 
vtrumque eorum , qui ad bafin fimr, an- 
gulorum , duplum.reliqw . 

SVmatur quaruis re&a linea A B , qua? diuidatur in | 
C, fa) taliter vt rcclangulum fub AB , BC, arqua* J a j j f £ Ct 
lcficquadratore&* AC, Deinde ccncro A , inter* 

uallo J 
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Uallo AB , circitlus BDE , defcribarur , in qtto (b) ao 

comodettlr recla BD,atqualis 
ipfi A C , iungaturque rcdfca 
A D . Quoniara enim redbe 
AB, A D, srquales ftinc , erit 
triangulum ABD, ifbfceles, 
Dico vtrumque angulorum 
ABD, ADB, duplum cfle re- 
liquianguli A. Prob. Dudl3 
enim rcfta CD, (c) defcriba* 
tur circa criangulum A C D, 
circulus D C A E . Qtioniaoi 
„ fgitur reftangulum fub AB, BC, arquale cft quadrato 
& IfMK j reftx BD, & re&a BA,fecat circulum DC A E, fd) 
. ' tanget, rccla BD> eundem circulum DCAE ^ in pun- 
M*« r#r - J ftoD. Quare angulus 3DC,^0 atqiialis eft angulo 
A, inalterno fegmento CAED. Addito igitur com* 
mun'anguIoCDA, enttotuiangulus ADB,a?qualis 
duobus anpulis CDA, C AD j fed duobus angulis 
CD A . C AD, ( t ) zqualis eft etiam angulus exrer- 
InusBCD. Angulus ergn B C D , srqualis eric angulo 
£*• ADB,hoceftanguIo ABD, (g> cum ABD , ADB, 
h 6. fri. I anguli fint intcr fe aequales $ ac propterea fh) rect* 

IDC, DB, aequales erunt ? Eft autem BD, stqualis pofi^ 
ta re&ar ACjigitur& CD,ipfi C A,aequaiis ent; (i)ac 
propterea angali CAD,CDA, arquales inter feeruru 
Angulus igitur ADB/qui aequalis oftenfus eft duobus 
anguhsCAD, CDA, duplus erit alterius eorum, ni- 
mirum angUli A. Quare &anguhls A BD, duplus 
erit eitifdem anguli AJfofceies ergo triangulum con* 
ftituimus habens , &c. Quod iaciendutn (ixh propt* 



i • • • % 



corolixkiv.m; 

Quoniam vero in rriangtilo ABD, tres angttli (a) 
funt arqualesduotmsredlis 9 hoc eft quinque quintis 
duorum re&oiumj cuklcns cft 3 aagulum A^eflcquirt- 

tam 
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tim partetn duorum reftorum ; vtrumlibet autem B, 
D , duas quintas partes . Icem A , efle duas quin- 
tas partes vnius rcfti , & vtrumuis B,D, pariter efle 
qtiatuor quintas pai tes . Quandoquidem omnes tres 
(b) atcjuales funt duobus reftis , hoc cft decem quintis 
vnius refti • 

PROPOS. II. PROBL. ii. 

* 

In dato circulo pentagonum x qullaterum , & 
atquiangulum infcribere. 

It ia datocirculo AB , CDE , infcribendum pen- 
cagonum aequilaterum , & acguiangulum . ( a ) 

Conftituatur triangu- 
lumIfofcelesFGH,ita- 
tit vterque angulorum 
G , & H , dupfus fic re- 
Jiqui F;poftmodum ve- 
roincirculo(b) infcri* 
fbatur triangulu ACD, 
triangulo FGH, xqui- 
angulum ; quo pofico 
vterqj anguloru ACD, 
CDA , (c) bifariam diuidatur reftis CE, DB, iungan 
turque refi* AB, BC, CD, DE , EA . Dico pentago- 
num ABCDE , in dato circulo infcripcum,efle *qui- 
laterum , & arquiangulum . Probatur . Cum emm 
vterque angulorum AcD , ADC, duplus fit anguli 
CAD, & bifariam diuifiis; eruntquinq;angtili ADB, 
BDC,DCE,ECA,&CAD,arquaIes. fd) Quarear- 
cus AB, BC, CD , DE , E A ,fuper quos afcendcrunt, 
atque idcircofe) redts etiam AB , BC, CD,DE,EA, 
aiqualeserunt. ^squilaterum eft igitur pentagonum 
ABCDE. Rurfusquia arcus AB , ED , arquales funt * 
addtro communi BCD, fient srqualcs ABCD, EDCB. 
(0 Anguliergo AED ,BAE , ditfis arcubus infiften- 

L t tes, 



i 

! 
I 




bi.2««r. 



C hf*f 



I 

J d iC.fr. 



Digitized by Google 



i$2 EVCL. ELEM. 

tes , xquales erunt . Eodem modoxquales eruntcui- 
libethorumangu,l6rum reliqui anguli. In (iftunteni.lt 
xquatibus arcubus , quorum (ingtili externis arcubu* 
xqualibus componuntur. iEquiangulumeft ergo pcn- 
tagonum ABCDE. Quare cumetiam xquilaterutif 
fueritoftenfum, infcripcum erit dato eirctilo penta.* 
gnnumxquilaterum, & xquiangulum : Quoderat 
efficiendum. ,: 



COROLLARIVM. 



»• • 



i 



Hinc feqiiitur anqulum pentagotii xquilateri , & 
I xquianguli comple&i tres quintas partes diiorum re - 
drorum 5 vel fex qnintas vnius refti . ( a ) Qum 
enim tres anguli BAC,CAD, D A E , xquale* 
fint, vtpote qui aequalibus arcubus infiftant , fit autem 
C A D , per Coroll, prxcedentis Propof. quinfttpars 
duoriim re&orum , vel duae quinrx vnius re&i ■ Erie 
totus BAE, tres quintx duorum re&orum ; vel fex 
quintx vnius re&i . 

PROPOS. i*. PROBL. 12. 

, * . . - > , ' »■■ ■ v • wA/' * i». 

« -- ■ - • d 4 • f* • ' i»/" 1 j *% ' * ■' ''Sf -.J* » 

Circa datum drculum, peatagooum arquila- 
terum , & aequiangulum defcribere . 

Slrcirca datum circulum BDFHL, delcribendum 
pentagomrm xqililatertim , & xquiangulum. fa> 

Infcnbatur in dato circufopen- 
tagonum xqmlaterum , & xqui- 
angulum , cuius anguli fintin* 
punciis B, D, F, H , L . Deinde 
tx centro M , ad puncia B, D, F t 
H , L, ducantur recix MB , MD, 
ME , MH , ML , ( quamuis in no- 
ftra hgura ad puntia B,& L,non 
finc ducla ) ad qitas pofteaducan- 
tui perpcndiculares AC,CB, 

EG, 
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IG , GI , I A coeuntes in ptindtis A, C, E, G, I . Du- j 
fiaenim redh DF,erunt duoanguii EDF,EFD,dtio- J 
bus redis minores , ctim finr partes reclortitnanguta- [ • 
rum EDM,EFMiCoibumi€;!t!ir iuxta i$. pron.refrar 
DE,FE , adparresE; ficqtie dealijs. Et quia tpf* 
tangunt circuium per CoroII. propof. 16 lib. erit 
defcriptum pentagonum ACEGI , circadatumcircti- 
Jum 5 quoddico efle zquilaterum , & arquiangulum. | 
Probat. Dudlisenim re&is ME, MG , erunt quad^ato [ 
redrac ME . (b) aequalia tam quadiata rc£>arum MD, | 0 47./*'« 
DE , quam recterum MF , FE. Quare quadrata re- I 
dtarum MD , DE , arqtialia erunt quadratis redarum 1 
MF, FE ; demptis igictir *qiral?btisquadratis redarum l 
arqualium MD, MF , remanebunr quadrata reftarum f 
DE,£F,*qualias ideoque etiam re&at DE, EF, arqua- 
les ertint . Quomam er^o latera DM , ME , manguli 
DME, arqualia funt IateribusFM,ME,trianotili FME, 
cft autem & bafis DE , arqtialis bali EF, vt oft nfum ^ 
cft ;fc)eiit angnbs D M B , angnlo E M F , atqtialis. [*j *'P r '* 
Igitur & anguli (d) DEM , FEM . DuptusigSurett ^ 4-M 
angulusDMF, anotiliFME Eodem modooftende- 1 
m<t«4ngutu*i FMH , dupuim effe angufi GMH 1 nec j 
n©n etiam de reliqiiis» Cum i^itur anguli D M F, Y 
FMH , (e) fint xquales , ex eo quod infiltaat arquali j e 17 Jer. 
btife ctTCOffiferentijs ( f ) D F , F H , cum ipfar, i ; fx8. t*r m 
rectis arquafibus DF , FH , auferantur : erunt & di- 
tnidi) eorum EMF , FMG, arqttales. Quocirca cum 
dtio anguli EMF , EFM, trianguli EMF, aequiles fint 
duobus*anguIisGMF, GFM , triangtllJ GMF, & latus 
iiJis adiacens M F , commune ; ( g ) erunr & latcra S 
EF, F G, arqt^alia , & anga li M EF , MGF /xqunlcs. 
Dupla eltergore&a EG, ipflus retf seEF. Eademqiie 
ratione oftendemus E C , reChm d iplarn efle rectx 
DB • Sunt autem oftenfr arquales DE , EF j igitur & 
£a*rumduplar EC , EG, apqtiales erunt . S mifiterde- 
roiftftrabimus , reCfcas GI, I A, AC , aequales effecui- 
iibet re&*rum C£ , EG . Aqiulatei uai rrgo cit pen- 
tagontim ACjE G I . Kurftis quorfiam oftenfum eit, 
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Iangulos FEM, FGM , arqualet effe , ac femiffef anjju^ 
lorum DEF, FGH jerunt & eorum dupli DEF^FGH, 
| jpquales . Eademquerationeanguli HIL, LAB, BCD; 
i cuilibee angulorum DEF, FGH , asquales erunc , 
I Aquiangulum igitur eft pentagonum ACEGI. Qui- 
| propter cum & arqtiilaterum fit oftenfum , defcrt- 
prum erit cirea datum circulum , pentagonum xqui- 
laterttm , & xquiangulum . Quod erat efficiendam . 

COROLL ARIVM, 

Ex hac demonftrjyfione fequitur, quod (i ta circtilo 
quxcunque figura aquilatera 4 &arquiangula defcri- 
] batur, & ad excrema femidiamecrorum ex centro ad 
I angulosdu&arum excitentur lineae perpendiculares, 
" conftititere aliam figuram tocidem laterum,& angulo- 
rum equalium circulocircumfcriptam , vt pacet. 

, PROPOS. i$. PROBL. ij. 

■ 

Indato pcutagono sequilatero , & xquiangnlo 

circulum infcribere • 

I T Nfcribendus fit circulus ACEGI. Diuidantur dtio 
3 i.frsj l eius anguli C AI, ACE,proximi fa) bifariam re- 

#is AO, CO, qux coeanc in O, 
pundo,quod dico eflc intra pen* 
tagonum ; nam fi a punfio O, 
conne&antur redl* OE , OG, 
Ol,faciIeerit oftendere omnes 
lineas a punclo O, ad angulos 
pentagoni A C E G I, du&as ef- 
fesequales. Quoniamenim late- 
ra AC, CO, trianguli A C O, 
«qualia funt lateribus EC, CO, 
tnanguli ECO ; funt autem & 
. anguli ACO, ECO, didis laceribus contenti xquales 
1 pcr 
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per conftruftioncai j (b) cmnt&bafcs AO, E©,& 
anguli CAO, C E O, inter fc aeauales . Cumigitur 
anguli C AI, CEG, ponantur arqua Ies, & CAO, d imi- 
dium ponatur anguIiCAI,per conftru&ionemjerit & 
CEO, dimidium anguli C EG. Diuifiis eft ergo angu- 
lus CEG, bifariam • Simili modo oftendemtis , r cli- 
auos duos angulos EGI, G I A , paritcr eflc bifariam 
diiuTos. Quo ftante cum duo (atera AC,CO,in trian- 
gulo ACO,aquaIia fmt duobus Iateribus EC, CO, 
in triangulo ECO, fcanguli ACO, ECO, di#is la- 
teribus arquaiibt/s comprarhenfi, Cnt scquales pcr con- 
ftruftionem, (c; crit bafis AO , bafi EO, «qualis: 
quoquomodo etiam dcmonftrabitur CO, CA, GO, 
EO, IO, intcr fe arquales eflc : quapropter pu nttum 
O, crit intrapemagonum ACEGI. Ducantur iam cx • 
O,adfingtilapentagoni latera perpendicularcs OB, | 
OD, OF, OH, OI. Quoniam igitur duo anguli j 
BAO, ABO, in triangulo ABO, atqualcs fiint duo- 1 
busang 
latus A< 
mune^ 

t crque oftendentur reliquar pcrpcndicularcs DO,FO, I 
HO,arquaIes cuilibet iftarum . Circulus ieitur de- J 
fcriptusex centro 0, & interualo OI, tranfibit quo- 
que perpun&a H,F,D,B} quoniam vero Jatera pen- 
tagoni circulum hunc rangunt pcr coroll. propof. i* . 
lib.$. eo quod anoulosredos facianc cutn feoiidiame* j 
tris BO, DOj eih circulus BDFHI, in dlC9 pcmigo- { 
no infcriptus , Qypi facicndum crai m 
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PROPOS. 14. PROPL 14.' 
Grcadatum pcntagonum aequi(aterum,& acqui- 



angulum circulum defcribcre . 



s 



It circa pentaf>onum AKCDE, zquilaterum , & 
«quiangulum circulus defcribenclus. Diuifisduo» 

busangulisBAE, ABC , bifa- 
rum reCtis AG BG, qux 
coeant in puncio G, intra pen* 
tagonum , vt in antecedentc 
propof. demon&ratum eft j & 
coniimdis re&is GC, GD, GB, 
oftendemus , vt in prxcedenti 
propof. etiam reliquos angulos 
BCD : CDE, DEA, feftos cffe 
bifariam , Erunc ergo omnes 
an^uli dimidij intcr fe arqua- 
Jesj e* eo qupd tfti anguli aequales ponantur . Quo- 
ni&m igfltur \n *rian£u!o AGB , duo anguJi BAG, 
a*. frK \ ABG, atquales fu»t 5 (*) erunr reclx AG, BG, inter 
feaeqtiales. Eadcmque ratione erunc Miqua?,GE, 
GD,GC 9 cuiliber iflarum squales. Quare circulus 
defcriptus ex centro G, interuallo G A, tranfibit quo- 
queper puofta B,C,D,E. ,Orca datum crgo penca* 
gouum y tkc. Quod taciendum erat. 



1 
1 
1 

i 

l 

1 
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PROPOS. ij. PROBL. 15. 
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I In dato circulo hexagonum xquilaterum , & 



1 



aequiangulum infcribere. 

Slt in dato circulo ABCDEF, cuius centrum G, in« 
fcribendum hexjgonum arquilaterum ,& arquian* 
gulum , Ducla diamtcro A D # ex cencro D, inter- 

ual- 
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ualio D G, defcibacur circuhis, qui fecec circulun» 
darum in pun&h C, & E, equibus per cenrrum G, 
excendantur rectar CF,EB. Si igiturconne&antur re- 
&x AB,BC,CD, DE, EF, FA, infcriptum eric in 
daco circulo hcxagonum ABCDEF , quod dico sequi 

latertim, & apquiangulum ef- 
fe . Prob, Cum enim refta 
GC, a?qualis fic re&a? GD^ & 
refta DC , arqualis eidem re- 
Ctx DG, cxdefin.ctrculijerunc 
& red* GC, DC, zquales in- 
ter fe: Ideoque criangulum 
CDG, erit arquilaterum. Qua- 
re tres anguli in ipfo Ca) erunt 
arquales iiiter ferqui cum aequa- 
ks fint diiobns re£iis, (b)erir» 
qtiilibetiJIorum, nempc CGD, 1 
fertia pars duorum reftorum . Eodem modoeric an- 
gulus DGE, certia pars duorum re#orum . Sunc au- j 
rem cres angutiCGD, DGE, EQE, (c) arqualesduo- 
tousredtis. Reliqutts igitur, angulus ,E G F , eric qtio- 
tjue tertia pars duorum redlorum . Sunc ergo tres an- 
guIiCGD,DGE, EGF, inter ie aeqiialesj quibus cum 
etiam Cd)equatesfint ad verticem anguli FGA,AGB, 



b $i.fri* 



diy. pri 9 
e%6. ter m 



-BGCjerunt fexanguIiadcencrum Gjconftituci xqua- r 
Jes . (e)QuaredTcumferenci2e, quibus infiftunc, ( f ) 1 f %9% Uf9 
ac propcerea rcQx AB, BC, CD, DE, EF, FA,xqtta- 1 ' ; 
les erunt . Quaproptcr scquilacerum eft hexagonum ! 
ABCDEF. Rurfus , quia circumfercncia BC , «nua 
Jis eftcircutnferenria» AFj fi comunis addacur CDEF, 
cruntrcircumferentiar B C D E F, AFEDC, xquales. 
Anguliigitfuri^sinfiftenccs BAF, ABC, (g) «qua-| g*7*"r. 
les erunc. 1 Similicerque oftcndemus , reliquos angu» J 
JosBCD, CDE, DEF, ETA, «quales effe cuiliber J f 
iftorum ; quia nimirwm quilibet infiftit arcui compo- 1 
fico ex quacuor arcubu9 arquatibus , nimirum ex coc, i 
quoc latera continet flgura infcripta demptis duobu». I 
Ix qUofit,anguIwomnes atquatibus arcubus infifte- } 

1 4 ** . 
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rc . Quare aequiangulum <|Uoque eft hexaeonutn 
ABCDEF. Indacoergo circulo hexagonum scquila- 
teruni , & aequiangulum dcfcripfimus . Quod facien- 
duna erac • 

• - •• > 

COROLLARIVM. 

I 

■ 

Hinc manifeftum dt, Hexa^oni latus squaleeffe 
feraidiamctro circuli : Nam DC, latus hexagoni gqua* 
le eft femidiametro DG, ex defin. circuli. 

PROPOS. 16. PROBL» 16. x 



J Iii datocirculo quinti decagonum asquila tcrum, 
I & xquiangultim defcribere . 

{ Qlt in dacucirculo ABC, infcribendiim Qijintide- 
3 cagonum sequilaterum, & ?qu>angulum, In dato 

circulo conftituatur 
tr iangulum (a) fqui- 
I aterum ABC , quod 
etiam arquiangu- 
lum erit ex CoroII« 
prop.quintar libri i. 
(b) Erunrque trcs 
arcus AB, BC,CA, 
arquales , Qualium 
igitur partium fqua* 
lium quindecim eft 
eota circumferentia 
ARC,taIium quin« 
. que erit arcus AB, 

I quicxdiflisterria pars eft circumferentiar , (c; Io- 
icribaturrurfiisihdatocirculopenta^onum sequilatc- 
rum, & aequian»u!um ADEFG, applicans vnuman* 
pulum ad pundum A: (d) eruntque quinquearcut 
AD, DE,EF,FG, G A, sequaks, Qualium igitur par« 

tium 
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tiutn aeqtialium quindecim eft tota circumferentia 
ABC tatium triutn erit arcus A D t quinu pars exi- 
ftenstotius circumferentia? . Itaque cum arcus AB, 
oontineat tales partes quinque, & arcus A D, tresj con- 
tinebit reliquus arcus DBj duas. Diui(b ergo arcu 
DB, f d> bifariam in H, erit arcus BH , pars decima 
quinta totius circumferentise . Quare dufta re#a BH, 
fubtendet decimamquintam partem totius circusife- 
rentiac ; cui fi alia? quatuordecitn, (e} atquales incir- 
culo accommodentur, in circulo infcriptum erit quin- 
tidecagonum acquilaterutn , quod ff) & «quiangu- 
]umeft,cum eius anguli fubtendant arctis arquales, 
siempe compofiroa cx i*. arcubus arqualibtis omnes, 
vt perfpicuum eft . In dato igitur circulo quinrideca- 
gonum , &c. Qtjod faciendum erat. 

Pari modo per ea « quae ftipra ad propof.n, ij, & 
14. huius lib. difta funtde pentagono ,defcribemus 
etiamcirca datum circulum quintidecagonum atqui- 
Iaterum j & arquiangulum . Nec non etiam in dato 
quintidecagono arquilatcro , & acquiangulo cirpilum 
defcribemus 5 & tandem circa datum quimidecago- 
oum cir^uluGfi defcribcmus 9 
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EVCLIDIS 1 

ELEMENTVM 

QVINTVM. 

« 

VEFimTlONES. 



p 



I. 



:ft magnictido npagntodinis, minL_ t| 
maions, cum minbr mecitur I 
maiorcm . 



EVclides in quactior antecedentibus libris qtunti- 
tatetn concinuam abfoluc* confidcrauic ; in hoc j 
autem libroillam eandem quanctcatem examinat non | 
abfolute , fed prouc ad aliam refertur , hoceft qiu- 1 
teniis comparata ad aliamcum illa aliquam propor- j 
tionem habet: nullatenus defcendendo ad vliam quao-J 
titatis fpeciem , vc ad lineatn, fuperficiem f vel cor-« 
pus, ied folummodo in genere quancitatis conriinu* X 
proport iones exponir* Quare vt inftjtucum feruec de- 
finiciones ad proporciooum demonftraciones neceflk- 
riasproponic. 

In primis mquiCjmagnitudinem illam minor£gua? 
maiorem aliam magnicudinem metuur ,pai tem appd- 
Jan.Vr e.g.quonia magnitudo crium cubitoru ter fuw- 
pca meticur aliimmagnicudiuc «liWwrumjidco pri- 

ma 
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Ima magnitudo minor , dicicur pars fecunds magni- 
. tudinis , nempe maioris . E contra vero quia magni* 
1 tudo trium cubttorum non metitur magnitudinem de- 
* cem cubitorum, ideo magnitudo j.cubicorum non di- 
citur pars magnitudinis lo.cubitorum . Nam ter fum- 
pta non adxquat , & quater excedit , quod totum rc« 
quiritur,vt vna magnitudo dicatur pars alterius, 

Aduertendum tamen eft , quod pars apud Mathe- 
maticos tlt duplex , nam alia eft pars afiquota , alia 
aliquaflta. Pars aliquota dicitur iila, qua? metitur 

I" fuum totum, itaut aliquoties repetira totum fuum con- 
a ftituat , vt eft numerus z. cum 6. 3, cum 9. &c, col- 
latus . 

Pars vero a liquama dicitur i !ia, qu* adaequate non 
metitur fuum totum , (ed aliquoties fumpta vel ipfum 
excedit , vel ab eodem deficit ; cuiufmodi pars eft nu- 
merus 4. collat us cum 6. fl 9. 10. 16. &c. 

Si autemquzraturquacnam ex iftis partibus fuerit 
] ab Euciide definita . Refp. (quidquid alij ^icant ) fo- 
1 lam partem aliquocam perdatam Euclidis definitio* 
nem definiri , tum quia hxc folummodo metitur fuum 
totum , tum etiam qtiia , vt ex lib.7. conftat, pars ali- 
quanta in numeris ab Authore huius Hbri non dicitur 
pars ,■ fed partes . Nara numerus 4. non eft pars nu- 
meri 6* fed dux parccs tertiac, quales fUntduo bi- 
narij • 



t r 



II. 



Muldplex autem cft maior mlnoris, cum mi- 

nor metkur maiorem • , 



QVando enim vna magnitudo ab alia metitur 3 vt 
numerus 8 , qui metitur i numero 4 , tunc com- 
menfurata magnitudo multiplex dicitur commcnfir* 

irantis;vndefequitur quod fi duae magnitudines mi- 
norcs dttasafos maiorcs sque roctuntur , hcceft vna 
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faiinor in vna maiore toties colfineatiir/juotiei alcera 
sninor inaltera niaiorevtexer/p.gratia 9.&i$,refpe- 
clu 3. & f .dicuntur seque multipliccs « 

Hi 

Rariio eft duarum magnitudinum ciufdcm ge« 
neris mutua quaedam , fccuadum quan- 
titatem, habitudo- 

QVandoenim du* qftantitates eiufdem generis, 
vt duo numeri, duae fdperficies , duo (o\i&z &c # 
comparantur intcr (e fecundum rationem quantitati- 
uam , hoc eft quatenus vna maior elt , vel minor , vel 
arqualisaltcri , huiufmodi comparatio , feu refpc&us I 
mtituus, appellatur ratio, feu Proportio. Illaveroj 
quantigK , quae ad aliam refercur , d :ci tur ab Eucli- j 
dc, & alijsanteccdensproportionis : Ea vcroad quam 
alia retertur confequens proportionis, 

Proportio vcro , cft rarionum fimilitudo . J 

1N hacquarta defioitione id , quod propoltto appel- 1 
latur | illud ipfum a Graecs Analogia, & aquatn- 
piurimis latinis pioporcionalttasdicicur. Quemadmo 
' dum enim comparacio duarum quanticacum inter fe 
dicitur proporcio % ita comparatio duarum , vel plu- 
rium proportionum inter Ce 9 proportionalttas folec 
iwncuparu Quia enim proportto numeri n.ad^ 
cadem ett ac 9. ad j . hinc eft quod habicudo inter has 
proportiones proportionalitas dicatur . 

Aduertendum tamen eft id,quod dicit Clauius in 
hoc loco, quampfurimos fcilicet Machcmaticos compa- 

ratt* I 
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| rationemduarum quantitarum propot rionem , hahitu- 
dinem autem proportionum proportionalitatem ap. 
pellare • Quod fane nos etiam inipofterum obferua- 
bitniis • 

Multaeautem proportionttm habitudines, feupro- 
portionalitates i fcriptoribus aflignantur, videiicec 
proportionalitas Arithmetica, Geometrica, atque Mu- 
] f?ca , feu Armonica ; quamuis Euclides in noc libro 

I' circa Geometricam tantummodo verfetur,quae duplex 
m aflignantur Continua fcilicet , atque Difcreta . Con- 
tinuaeft ,inqua fingul* quantitates.intermedia? bis 
fumuntur taliter,vt nulla fiat proportionum interru- 
ptio ,fed quarlibet interm<fdia quantitas fit,& antece* 
dens , & confequens . Vt fi dicattlr , qus eft propor- 
tio A , ad B , eadem eft B , ad C , &c. Difcreta vero 
proportionalitas eft iila , in qua fiagula? quantitates 
rotermedi? femel tantnm accipittntur , raliter tt fiac 
proportionum interruptio , nullaq; quantiras fieante- 
cedens , &: confequens j vt fi dicatur,quae eltyropoc* 
tio A, ad B,ea eft C, ad D, &c. 

PROPORTIONIS 

...JLylUuUXt, 

■ % 

OVot fint genera {m$orrionum apud 
Mathcmiticos , & quae fint prarcipu* 
proportionalitates compendidfe. exponere opere 





1 


1 


n 







libusaccontmodaripoffint,v«:um etiamvt ea» 
qnae a Mathematicis> & Philofophis de motuum 
proportione di{putaftmr,£ldrius intelligi queant. 
Proportio igicur ab Etiplidc definita diuidi- 
i tur 
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tur ii* propertionem RationaTem , & Irrationarl 
leffi* Rationalis eft illa , qux in numeris potdObf 
cxhibcri -? & hac modo fe habct propootio illaj ! 
qti« cadfcinter lineas, qnarura vna cft lospata»,- } 
alteraveroeft 1 o. paim; hxc enim propomio ca- 1 
dens interhasduaslincas pcr nnmeros 20, & 10^ I 
expirimitur . Proportio vero Irrationalis eft illa* 1 
quac in numeris non poteft exhiberi; cuiufinodi | 
cft prdportio diametri alicuius quadrati ad latw 1 
ciufdcn^juadrati : qucd totum ab Eticlide iit 1 
io*l|l^cfemon{teitur. I 
Ali£ vero altter explicant huiufmodi ptopOr- \ 
riones + dicendo fcilieefc proportion em Rationor 
iem cadere imer quintitatcs commci^rabHo^ 
nempe illas, qualjabcnt>yiwrti cew*toua#» po«- 
tem aliquotaa*, fta qua*cadem menfw&com- 
munis ttietitur . Et hoc rnpdo fehabetlinea ao* 
paL & linea 8. pal. Namiitiea^. pal. cft pars ^ 
quota tam line* 20. quam 8. pal. Nec dimmc 
meri dicuntur cqnia^afuii^biles, nam folsem 
vaitas omnes metttur . E c£M#ra vero Proportifc 
Irrationalis eft ilta, qo* cadiciuter duas quanft- 
tatesin commcafurabiles j nempe ill#, qt*s nul- 
kim habeat communem parcqui aliquotam , fa* 
quaram nuUami communem rfienfurani poilu* 
musr^Krire. Huinfmodi autgnvfe habejwJ^ 
dux quauiitaces , aempe diamecer quadrati, 

latus eiufdem qua^raus licet vtraque , ife^wa 
quantitatuni habcfc parteg a^iqyotas, fcilicet dt* j 
midiatam, tertiam, quarcam , &c. attamcu nulla j 

pars aJiquota vw quanwstt* poteft atol 
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quanritatcm metiri, vt ab Euclidc inio.lib.de- 
jponftratum fitit. H ipfc. 

Ex modo dkSfcis colligltur in numeris,icJam 
proportionem Ratioaalem ciperiri , quia faltem 
vhitas omncs numeros metitur $at vero inquan- 
titateconrinuanoifolum^ Rarionaiis> 
! verum ctiam Irrarionalis inuenitur . Alij poftea 
" aUtcr proportioncm partiri folcnt, nempe in pro* 
portionem Aeaualitatis, & Itoqualitatis . Prima 
eft ilta, qux cadit intcr duas quantitates «quales, 
vt inter duaslineks, quarum vtraque eft 10, zo, 
;VCl i oo; palmorum , &c. Proporrio vero Inx- 
qualitatis eft illa, qux cadit inter duas 
tes insquales, viddicet inter duas lineas , quarum 
f vnaeft 20, palm. altera 40, 6o, 100, &c. 
| Notandum tamen eft quod duo proporrionum 
J genera vltimo loco affignata cum prioribus ta- 
lem habent conaexionem , vt fcilicpt omnispro- 
porrio Aequalitaris fit fcmper Rationalis, non 
autem e contra . Item omnis proportio Irratio- 
nalis eft fempcr neceflariolnacqualitaris , at noae 
cOnuerfo, vtconfideranti patebfc* ^wim^i 
Ommiffa igitur Aequalitatis proportione, qua: 
vlterins fubdiuidi nequit , nam omnes quantita- 
tes-*quales eandem femper habcnt proporrio- 
nem sequalitaris ; hac in quam ommitfa adaliam 
, iproportionem Inzqualitaris tranfcamus. j^jjfil 
'| I: 'In*quditarisproportio fubdiuiditur in pro~ 
ttidftemmaioris, & minoris ina:qualitatis.Pro- 
«naioris Inaqiraiitatis eft , quando maior 
^ua^titascamminoreconfertur jhancque pro- 
-fe^ / por- 
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fbrdonem habct numerus 20. ad io.compara- 
itus. EVontra veroproporriominoris Inaequali^ 
catis eft , qiiando minor qaantitas' cum maiore 
conferturvteftjrmeru* io.ad 20. comparatus; 
irel quando linea 4. palm. cum linea 10. palm. f 
cohrertur . Ncque enim eadem eft proportio 5, 
ad 1 o, ac 1 0, ad <£, vt clare patet,vel mediocriter 
in Algcbra regulis verfatis - 

Verum in hoc loco dumtaxat fermonem ex- 
citamus circa proporfiqnes maioris, vel minoris 
in&qualitatis, quatenus folas propprtiones Ra- 
tionales con)prchendunt : de reliquis vero pro- 
portionibus Irrationalibus in io.,lib.agunt Au- 
thores. 

Quare Rationalis proportio minoris* vel 
ioris In^qualitatis in y • genera diftribuitur , vide- 
licet in Multiplicem, Superparticularem , Super- 
partientem >; Multip!icem Superparticularem, & 
Multiplicem Superpartientem, cum 
di/crimine,quod in proportione muipris Ingqua- 
litads Xingulisvocabulis proeponitur prgpofitio 
6VB, dicendofub multiplicem , fub fuperparti- 

cularem * &c. j 
Ex his quinque proportionujm generibus alia | 
funt fimplicia, alia compofita. SimplicU funt 
tria priora, reliqua vero duo compofita. 

Quod autem proportio Rationalis maioris, vd 
miaohs incqualitatis adsquate in quinque aifi- 
gnata genera diftribuatur pofita iftorum genc* 
tum explicatione oftendemus * 



M DE 
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,DE PROPORTIONE 

I Multiplici. • 

I * # 
fj Rbportio mtiltfplex defirfmr , quod fit ha* 
I bitudo maioris quantitatis ad fninorem, ♦ 
| quando maior minorem taliter aliquotfes conti- 
J net, vt minor metfatur maiorerff Haric propdr* 
I tionem habct numcrus 20: %: *d~4. fiqrildem *o; ; 
I qtiinquies comprehendit 4. Quod parker d i cen- 1 
I dum venit circa iineam 20, pedum ad litte&m jv ' 
I pcdum comparatatn , &c. - "ntiJw^-ciq 

; Huiufmodi proportio fub fe infinita conrii*c& 
gcnera 5 nam fi iri proporti one m ul tipl ic i maior 

Suintitas minorem bis tantummodo continea^ : 
icitur proportio Dupla : fi vero tercontineati * 
dicitur tripla , fi quater quadrupla , fi decies d& 
cupla , ScCm „ f «)*. - 

Hocpofito fecili negotio deffniutiti» fpecfcs 
proportioriis multiplicisj fiquidem proporrio 
tripla nil aliud clt quam habimcfo maiorfc qifcu- ' 
titatis ad minorem taliter, vtmaior terwinwerii^ 
complc&atur. Pairiter propottk>o&upla ift il- 
la habitiido maioris quantitaus ad irtinorcm,- 
quando maior minorem o&iescomple#itur, vt * 
numerus 48. ad 6. habet proporaorieni o#U- 
plam,quiaodfciesipfum 6. continet* Quotit to^ 
tum icalet eSam dc reliquis fftecj^bus. Propor- : 
tionismultiplicisi ♦* ♦ 1 > -> * 
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DE PROPORTIONE. 
Superparticulari. -■ j 

^ » *iii- > *j 

1 Efinitur proporjio Superpartieularis, 
JL/ quod fit hibitudo maioris quantitatis 
ad minorcm, quanjo maiar .mtnorem ferad . 
dumtaxat continct, & infuper vnam eiuspartem 
aliquotam, fcilicetdimidiatam, 5. &c. Hanc 
proportioncm habet numerus 5 . ad 2 . Nam nu- 
nierus femei continct & infuper vnitatem, 
quaeeftparsdimidiata ipfius j. Item linea 1*. 
peduxn ad lineam p. pedum projjofitionem ha- 
betfupcrparticularem, quiafcihcet priorlinea 
femel continet poftcriorem , & infuper lineam | 
pedum, quse eft 5 • pars linear 9. pedum . | 
H*c pariter proportio in infiaita genera fub- 1 
diuiditur. Nam fiilla ? pars aliquota iamaiori J 
quantitate contenta cft dimidiata pars minoris | 
quantitatis , conftituitur proportio fefquialtera; | 
fi autem eft tertiapars, infurgit pioportio fvfqui- 
tertia; fi quarta,fefquiquarta 3 fi centefima,fcfqut 
ccntefinja, &c. Vnde mecliante ho<; vocabnlpfa 
ciles erunt definitioncs omnium proportionum 
fuper particularium . Proportio eaim fefquioc- 
taua eft quando maior quanthas minorem femel. , 
includit, & infuper oaauam paptem minoris 
quantitatis ; qualis cft proporuo iuter & 8: J 
item inter 4j. & 40. Siquidem s^fcmel conti- \ 
V£t 8. fc infuper vaam vnitatcm , qu* eft o&aua J 

M 2 pars | 
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jpars jpfiusS* ficurictiam 45. Pcmcl continet 40; 
j & infuper j. o&aua pars ipfius 40. 

DE PRTOPORTIONE 
Superpartiente. 

| C ^P^P^^ proporrio definitur , quod fit ' 
[ i^) habitudo maioris quantiratis ad minorem, 
quando maior minorem femel dumtaxat conti- 
net, & infuper aliquot eius partes aliquotas non ? 
efficientes vnam aliquotam . Huiufmodi pro- 
portionem habct numerus 8. ad 5. Siquidem nu- 
mertis 8. femel continety. & infupcr tres vnita- 
tes, quarum quadibet cft pars aliquota, nempe 
quinta huius numcri 5. Ipfe autem ternarius ex 
" yiis tribus vnitatibus compofitus , non eft pars 
aliquota ipfius numeri y. 

Ethic eil aduertendum, quod in data definl- 
tione di&umfuit, partes illas aliquotas fimul 
fumptas non deberc conftituerc vnam partem 
aliquotam , quia fic diftinguimus proportiones 
fuperparticulares a fuperpartientibus . Dantur 
enim quardamproportiones , aux primo afpe- % 
j £fcu videntur fuperpartientes, cum tamai rcuera 
1 fint fuperparticulares : vt patet inter numeros 
I10.&8. Quamuis^nim 10. femel contineatfc, 
! I & infiiper duas vnitates , quarum quaelibct eft 
\ o&aua pars numeri 8 s quia tamen ilte ynitates 
• fimul fumptse conftituunt binarium, quod eft 
I 



r4 pars numeri 8, ideo iila proportio 11011 

l " cft 
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eft fuperpartieas , fed fuperparticularis , nempe 
fefquiquarta . * 



I 


• 


• ■ 


• 






1 « 
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r 



habita ratioae partium aliquotarum 
in gcncra infinica : ii enim maior quanticas mino- 
rcm femd comprehendat, & duas eius partes ali- 
quotas modo fupra afHgnato, tunc confurgit 
pLoportiofuperbipartiens j fi autcm maior quan- 
titates minorem femel comprehendat, & infuper b 
trespartcs aliquotas , tunc couficitur proportio I 
fupertripartiens , &c. j 

Vltcrius quodcunquecxaffignatisgeneribus, | 
habitaratione denominationis partium aliquo-{ 
tarum, adhuc diuiditur in genera infinita . Hinc r 
cftquod proportio Superbipartiens inter duas 
quantitas inarquales* quarum maior femel conti- 
netminorem, &duas eius partes tertias , dicirur 
fupcrpartiens terrias ; & fi illae dux partes fucrint 
quinfct appellabitur fupcrbipartiens quintas* &c. 

Si autem quceratur quomodo cognofci poffit 
an vnus numerus habeat communem mcnfuram 
cum alio ncc nc . Refpondeo hac totum raanife- 
ftari ab Euclide in lib. 7. in quo loco aflignat 
rfgplam inueniendi communem mcnfuram nu- 
merorum , illofque numeros , qui communem 
raenfuram non habentprxter Ynitaten^n §•& $• 
prfcuos YOC3C. , . ' 
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|DE PROPORTIONE 
Multiplici fuperparticulari. 

T"\ Efinimr proportio multiplex fitperparti» 
-1, J cularis,quodfichabitudomaiorisquan- 
titacis ad minorem, quando maior minor6m ali- 
quoties, vt bis, ter , vcf quater, &c. coatinet , & 
pmerea vnam eius partem aliquotam . Huiuf- 
n^odiproporrioeft, quam habet numcr^sp. ad 
4. Continet enim 9. bis 4. (& quo ad iftam par- 
tem hxc proportio conuenit cum multiplici, 
nempecum Dupla,) & vlterius comprehendit 
vnitatem , quac eft quarta pars numeri 4. ( & 
cjuantum aa hoc ifta proportio conuenit cum fu- 
perparticulari, nempefefquiquarta: ) qua derc 
I hxc proportio optime multiplex fuperparticula- 
I ris, ideft ex miiltiplici, & fuperparticulari reful- 
tans , appel atur * 

Diuiditur pofteaproportio ifta habita rationc 
proportionis multiplicis in genera infinita, eo 
prorfus modo , quo di&um eft de multiplici 
nempeindtiplamfuperparticijarem, triplam fu- ' 
perparticularem , &c. & infapcr vnam partem 
minoris aliquotam . 

Denuo quodcunque ex afftgnatis generibus 
in infiiiitagenera fubdiuiditur,habita femper ra- 
tione proporcionis fuperparcicularis : Nam pro- - 
pordo tripla fuperparticularis continet fub fc 

tri- 
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triplam fefquialtcram , quando fcilicet maior 
quantitas minorcm ter contineat , & vlterius di- 
midiatam eius partem ; triplam firfquitertiam, 
triplam fefquiquartam, &c. 

DE PROPORTIONE | 
Multiplici fuperpartiente. 

- t 

I AEmum Proportio multiplex fupcrpartf ens 
X^J^ definitur, quod fit habitudo maioriSf 
quantitatisadminorem,quando maior aliquo- 
ties minorem comple&itur , & infuper aliquot 
«us partes aliquotas non efficientcs vnam aliquo- 
tam. Huiufinodi proportianem habet numerus • ' 
1 1. ad 5. Nam 1 1. ter compledtitur $> & infixper 
duasvnitates, qu* fimul fumptz non couftitu-| 
unt vnam partem aKquoum , vt patet . J 
. Diuiditur prin^dhsec proportio habita ratfo- 1 
Wproporrionismultiplicisin duplamfuperpar-f 
tientem, triplara fuperpartientcm , quadruplam |j 
Aiperparticntem,Ac • l 
. Quodlibet poftea iftorum gcnerum,habita ra- 1 
tionc aumeri partium, fub fe cpntinct infinita 
genera . Vc v. g. fub tripla proportione fupcr- 
particntccontinctuf cripla fuperbipardens,tripla 
fupertriparaciis, tripli fuperquadripartiens , 

i Ijempm qiwfcij mquc iftaruta proportionum 
habita ratjooc j>artium aliquotarura , in gcnera 
^lh^ iafinita fiibdiuidkuf . Vt v. g. trigla fu- 1 ; 
ftrtnpamp* diuiditur m^gim fupertripar- J i 

M 4 licntem 1 ; 
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ltientcn.quartas, i» tripUm ftpertriparrienfeiii 
qaintas , 6. 7. S. &c. Quarum proprias defini- 
tiones aifignare ex .dictis facifc quicumqae de- 
promerepotcrit . . 

DE PROPORTION. 
Rationalibus minoris 
Inaequalitatis. 



4 • 



01 











que proportionum rationalium generibus 
circa proportiones maioris inacqualttatis, funF 
pariter intdligenda eirca quinque proportionttni 1 

" tibus minoris 

w 9 prepofition<v 

SVBj Nanffi inaddudis exemplis minores 
quantitates confcrantur cunt maioribus habc* 
buht proportiones minoris inxqualitatis . Eo 
autem prorius rriodo, quo fe hkbet 100. ad 
itai.adioo. Hinc eft, cjuod ex diaisprportio 
ioo.ad 1, effceatupla, ita i.ad too. eft fub* 
centuplas ficque difcurrendo dc rdiquis propor^ 
tionum generib 
Hxe font illa 

nalis tam maioris, ^ 7 , 

uiditur. C^^verolali^tibn poffiot affignan 
probant Autlipres> & precSpue aauirti ,in hoQ d 
? h>rr ^mrtendiofe di&a fuflficifcnt circa-- 




qualitaris dn 



1 



preportijonum 



j>lura 
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phttaCUpi^ CTauiiimcdniltlat, qui haifc ma- 
teriam, & aliasetiam quamplurimas {apieutiffi- 

meexoofuit. J: 

■ 1 * • 



t. . - 



Dc Proportionalitatibus 
abEuclide definitis. 

.r 



PRoportionaKtasab Euclide defintta jn plu- 
ragenera pirdtur, quorum precipua nxc 
funt, videlicct Proportionalitas Arithmctica* 
Geometrfca, & Mufica, fiuc Armonica; <*u* 
proportioiulitacis genera i Boetio,& alijs 
cantur mcdictatcs S # ' 

Arithmetica proporrionalitas cft quando 
tdplures numeri per candcm diflf^nriam 
gi-ediunturj vt (Unt ifti numcri 4, 7, 

Geometrica vcro proporrionalitas eft quando 
tr^ vcl plures numeri candcm habent propor^ 
tioacm, quam quidem EucKdcs deflniuit , quia 
haxpropri^proportfonalitas dicitur, fiuc Ana- 
logia • Vt v. g. ifti iwmeri *, 6y 1 8, f+> &c. 
quilibet autem iftdrum numcrorum ad fuuux 
ante<^entci»triplam h&ffi<&iwmk*& 
proptcrea huiufmodi numen aicuntur geamctn* 
c£ proportionalcs • 

Demum proportionalitas Mufica $ 
«nonica cft quando tres numcri ita 0 
vt cadem ilt proportio maximi ad 

qux diffcreqci* iaccr maior» dws ac 
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Iintercfuosminqres . ^t^H^nm^f^ 
6>in quibyseadena eft propqmo^aximi numeri 
6 % ad minimum 5 ,quae difterentias inter maximu 
6 , & medium 4, nimirum numeri 2, ad difcren- 
tiam intcr medium 4, '&>.rniaimum 3.ideft 1. 
I (cum vtraque propoftio fit ^ttpla) conftituunt 
{ proportionalitatem Muficam^fiire Harmcyiicam. 
Huiufmodi autem proportionalitas dicitur 
Mufica^ quia plerumque eius^flpfneri habent 
las proportiones , in quibus confiftunt Muficae 
confonantiar, vt patet in add<u$o exemplo ,,nam 
inter 6 y & 4, ?ft proportio fefquiajtera conftitu- 
ens confonantiam , quae Diapcnte , fiuc Quinta 
dicitur . Inter 4, & 3, eft prpportio fefquitertia 
conftitnens coitfonantjam, quam Diate^Teron^feu 
quaitam vocant . Dcmurci inter extremos 6, & 
- propomo dupla ^pnftituens confcv 



nantiam, quam Diapafon , fiue odauai» appel? 

~::Etia!ft qwanhim *& iftas tres prdporcionalitatet 
optimum cenfco aduertdrc *a , «ciar , i jClauio. in > 
Scholio Propoi. i^. lib.* # emdttiitime" proponuotur \ 

Pcirca iftas prdportionafitatcs : quibus pro nuncbrsui. 
ftrltodfcftdb relidHs imeriiptVfhdefinicionun^libl <: 
frt&ioncm dcriuo •jarcdiftota^ : — 
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Magnitudines radonem inter (e habere dicuq- ! 
tur , qux multiplidta? poffunt fcfc L 
inuicem fuperare. I 

EVclides in tertia definirione duarutn magnitddi- I 
num eiufdem generis habitudinem rationem vo- } 
cauic _ quam nos cum alijs quamplurimis proportio- P 
nem dictmus: nunc vero idem Author in hac quinta I J 
dcfinitione exponic quidnam requirane duae quancita- 1 
tes eiufciem generisad hoc. y: incer le proportionem 1 
habere dicantur . Ait igitur % illas tantummodo ma - | ; 
gnitudines dici proportionem incerfe haberc, qua- 
rum vtraque multiplicata ita augetur , vc alteram tan- 
dem fuperet ; (i vero alterucra quantumuis mulcipli- 1 
cata numquam altcram excedae nudam proportionem 
incer fe haberc dicuneur • Hmc diameter , & latus 
quadraci dicunttir h;bere proporcioncm, licec irratio- 
nalem, quia latus per 1. mufcipl icatum diamecrum ex- 
cedic • £ contra vero colligitur ex ifta dcfinicione non 
folum incer lineam finicam , & iafinicam, verum eeiam f 
incer angulum coneadtus , & kti£ulum rediilineum, | 
nullam dari proporciontm,quia linea finica quomodo- 1 
cunque mulciplicata nunquam poeeft fuperarc lineam l 
infinieam , necangulus conca&us quantumuis mulcipli- [ 
cacus, tamen femper minor exittjt quouis angulo rccti* I 
lineo etiam minimo* vt ad Prep, i*< tib, dcmqoftu- k 
tumfuic, ' j| 
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VL 

Iaeadem fationc dicuatur dTc nugnitudines^ 

prima ad iecundam , & tertia ad quartam , cum 

prinvc, &tertig acquar multiplicia , a fecuodar, 

& quarta? aequc multiplicibus ( qualifcunque fit 

hacc multiplicatio ) vtrumque ab ytroque vcl 

viu deficiunt ; vel vnaxqualia funt, vel vnaex- 

| cedunt i Ci ea , qu* inter fe rdpondcnt/umaaj 

• tur* 
I 

T N hac definicione Eudtdcscxponic quafnam condi* 
l tiones apad Mathematicos requirant magnitudincs; 
vt eandem dicahtur habere proporcionem . Quodto- 
tumeificit Confugiendo ad xarum aeque multiplicia, 
vt comprehendatomnes ma^nitudinum proportiones, 
tam ratjonales , quatn irrationales . Sint igitur qua- 
tuor magrtitudines A, prima ; B 9 fecunda ; C , tertia$ 
&Dj quarta j fumanturque primac,& tertias xque 
multiglicia feciindumquamcunque multiplicationem; 
E, quidem ipfius A , primar ; & F , ipfius C , terti* : 
Denuofiimanturfecundx, &quartx ,alia xquemuU 
tiplicia fecundum quamtibcc multiplicationetn ; G, 
quidem ipfius B , fecunda? 5 & H * tpfira© , quarta? . 
Quo pbfito,fi fumpta apque muItiplicia,prout mter fc 
refpondent,conferantur, nempe multiplex primae E, 
crnn muitiplici fecundz G; & multiplex tcrtiae F, 
cum multipiici quartae H ; deprehenfuraque fucric fe- 
cundum quafcumque multiplicacioncs ea taliter inter 
fc ftare , vt fi E , multipiex primae magnitudinis A, 
rainus fuerit , quamG, mulciplcx fecuhdz magnitu- 
dinis B; eciaoi F f mukiplex tcrtiac magnitudtnisC, 
minus fit , quam H , mulciplex , quartac magnitudinis 
D ; Aut fi £, a qualis fueri: ipfi G j etiam F , scqualeixe 

ipfi 
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fpfi H ! ant denique, fi E,maiu* fuerit quam G; etiam J 
F * maius fit quam H : quod totum ntl aliud efl quam J 
vtrumque ab vtroque vel vna deficere , vel vna arqua* | 
lia cfle , vel vna excedere j hocque femper fwccedac 
nec in vlltogeneremultipliciiimcontrarium poifitre- 
periri • Quo flante dfcetur eadem eft proportioprimae 
magnitildtnis A , ad fecundam <jux eft propcrtio 
tertia? C , ad quartam D. 

Similiter fi quattior quantitates concedantur ean- 
dem habere praportionem/coftcedentfum i quoqueerit, 
quxlibet seque multiplicia prima?, &: tertia: cotlata 
cum quibuslibec rcque raulciplicibus fecundac, & quar- j 
cx j habere defeftus , srqualitatis , aut excefTus ean- 1 
dem conditionem, cum definitumjS: definitio debcane [ 
femper rcciprocari ♦ } 

Quodtotum vc' 
melius imelliga- 
tur, placee vnum 
exemplum in nu- 
meris adducere,ex | 
quo apparebit de- 
feftus , arqualicass 
& excefius in ipfis 
ynulciplicibus , vc 
fupra dittum eft " 
accept is» 



VII. 

MagnTtudincs autem eandcm ratlonera habcn- 
tes, proportionales vocentur. 

C I magnicudinum AB, CD , eadem fit proporcio A, 
3 ad R, quae C, ad D , ittac magnitudines prsportio- 
nalesdicenrur. 




( ( ( ? 
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! 



I 



Cum vero *que multrple* prim* magnltu- 
dinis exccflcrit multiplicem fecunds j At mul- 
tiplex tertix non exceflerit multipliccm qua- 
rae j tunc prima ad fecundam maiorem ratio- 
ncm habtre dketur , quam tertia ad quar« 
tam. 

INhac definitioneEucIides declarat , quam condi- 
tionem hflbere debeant quatuor raagnitudines,ita- 
ut prima Habeae ad fecundam maiorem proportionem, 
quam tertia ad quartam ,dicendo , Si primar , & ter- 
tiac fumpta fuerint atquat multiplicia ;Jtcm fecundar, 
& quartxalia arque multiplicia , deprebenfumq; fue* 
rit aljquando ( hcet non femper ) mnltiplex primae 
maiusefle multipltci fecundz , at multiplex tertiac ma- 
ius non efle multipliciquartx, fed vel minus , vel 
squale , dicetur maiorem efle proportionem priaiar 
nugnitudinis ad fecundam, quam tert i x ad quartam, 

0 m 

IX. 



Proportio autem in tribus terminis pauciffimis 

confiftit. 

• ... 

ID , quod Euclides rationem nominat Interpretet 
proportionem vocant ; illud vero, quod nomine 
proportionit ab ipfo Eucl ide appellatur , id ipfum In- 
eerpretes pariter Proportionalitatem vocant , vt ctiam 
I Ttjpra monuimus . Quoniam vero omnis proportio ha- 

II bet terminum anteccdentem , & confequentem ; & 
cum proportionalhas fit rationum fimilitudo , neceiTe 
| eft io omni proportionalitate repcriri » v t m i nimum, 
I • v trcs 
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tret terminoi , fi fueric proportionalicai contimu f & 
quacuor , JE f ueric difcreta . ^ ; " ; " . ? ! 

i^Ctm Vcrd tres triagafcucliAes fiierittt^rpi' 
portionales; Prima ad tertiam dupllcatam ra- 
tionem habere dicitur eius , <jiiam habet ad 
fecundam : At cunr*qttatiior ntagnitudines pro- 
portionales fuerint > Prima ad quartam tri- 
pHcatam rationem habere dicitur dus-V qdain 
hfbef ^ad fecuridam > Et femper demc^^Yn^ 
anylius, quamdiu pwpottio extitcric-,/ ' \\ 

P(Ro clariori intetlig ttU huitis defwi itionft eft aduer- 
?: tendum , quorf fi hicrinc magmcudines A,B,C,D, 
E 'i &c. «wcinue proporcionales , icauc cadem fit pro- 
portio A,ad B, qu* B , ad C ; & C , ad O , & D , ad 
E*proportio A , prirtt* IgBgrtfcudihis ad C , tertiam 
magfrttudinem dicetur duplicaca eius proportionis, j 

Jiuam habct A,prima magnitudo ad B,mag*iiuidiocra I 
ecundam : quoniam inter A, &C jdux proportiones t 
reponuntur ,quae *qua!esiftfrtt;proportioai A , ad B, I 
wielicet proportio A , adB ,& B, ad C , vt proptcrea 
proportio A , ad C , interctpiat quodammodo propor* 
twnem A,adB, duplicatam, tdeft bis ordine pofitam. 
In&per ob andem^ationem- ptoportfo primx ma got» 
tudinis A , ad quartam D , dicetur triplicata ciui pro- 
poTttaiis,quamtaabetsA,adB,&c» } 
Aliqui interprctcs exponunt hanc definicionenvdi- 
cendo , quod rn plurrbus quancitatibus pioportionali- 
bus prima ad certiarn haber duplicararn racionem eius, 
quam habet ad fecundam, quiailla iftius fitdupla; 
quodcamenfalfiffimamcft* Quis namaue affirraabic 
ia iftis numcris concirwe propomwalibus «♦ iv* 
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\\ proportiotiemzf. ad i.duplam cfle proportionis *|2 
id f . eum illa iftius fi t quintuph ? 



Homologs, feu fimilcs ratlone maguitudincsj 
dicuttfur antecedentcs quidcm antccedm- 
tibus , confequentes vero con- 
fequentibus . 




p 



Vclides fupra definmit * proportionalitatem 
'proportionum fimilitudinem j mincvero expo- 
I nit , etiam terminos, feu qiiantitatesdfoi fimiles , vel 
homelogas. Docct fcnim antecedentes magnitudines 
appellar i homologas, fcu /imiles proportione inter fe, 
nec non etiam confequentts. Si enim eft proportio K s 
ad B/iua: C,ad D s dicetur qu>nt?tas A, fimilis quan* 
titati C ; & B, fimilisquantitati D. Cum enimiwbeant 

Ifimihtudincm proportionum,neccfleeft etiam, vtram- 
quemagnitudinem anteccdentetn vtrique confequentl 
codem modoaequalem, maiorem^ vel minorcrn exi* 
ftcre i v t in 6 % dcfin. monuimus • 

XII. 

Alterna ratio , cfl: fumptio antccedentis ad antc^ 
ccdcutcm, & confequentis ad confequcntem. 

■ \ ... 

IN hocloco Praceptor explicat ftx modos argumcn- 

Itandi in proportionibus . Primus dicitur proporno 
alterna , fcu permutata : Secundus, inuerfa, feu e con- 
trario: Tertius, compofitio rationis , feu coniundia 
proportionaiitas ; Qartus, diuifio rationis, veldifmn- 
I &z proportior.alitas: Quintus, conuerfio rationis, fiuc 

I euempropoixionalkas ; Spxtusdemum, eft propoi- 
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tio ex arquat itate , fcu *qua proportin • I 
Qtiantum igitur ad prmuim dicit EucIJdes , Alter- 7 
tia | feu permutata proportloeft , cum pofitis quaruor 
magnitudinibus proportionalibus A, B C, D,infertur 
eandem efle proportionem antecedencis A,ad anceee- 
dencem C 5 quam habet confequens B , ad confequen- 
temD. Vnde Auchores fic formanc huiufmodi argu- 
tnentationem 1 Si eft vc A, ad H , ita C , ad D ; igicur 
permutando , feu vicirTtm erit vt A ad C, ita R, ad D. 
Quod veroharc argumentatio (it bonaad Propof. is. 
huius libri demonftratur , dummodo tamen quatuor 
Biagnitudines fint eiufdem generis . 

XIII. 

Inucrfa ratlo , cft fumptio confequentis , ceu 
antccedentis , ad antecedcntem, velut ad 

confequentcm . 



SI fuerint quatuor magnicudines proporcionales A, 
B, C,D, hoc modo , vc A , ad B, ita C ,*ad D , & 
inferamus ita effe confequensB , ad antecedentem A, 
vt confequens D , ad aliud antecedensC ;dicemur ar- 
gumentari abinuerfa proportione. Authores fic for- 
mant iftam argumencationem • Vc e(t A, ad B, ita C, 
adD: igitur conuertendo , vcl e concrario eric quo- 
que B , ad A , vt D , ad C. Quam argumentationein 
bonan cffe a4 Coroll. proptf, % Mus libri oftenden- 
ftancric. 



• 



1 

XIV. I 

■ 
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Compofitio rati<w\i* , eft {umptia antecedcnti 
cum confequcnte ccu vnius , ad ipfam 
confcquentem • 

Slt proporrio AB , ad BC , qti* DE , ad IF ; colli- 
fttufrqt* ean* pariter cffe proportionem totitrf 
1 AB . & BC , fimu I ,ad conlequentem BC , quam haber 

totumDF,ex DE,& E F, 
compofitum , ad confequen* 
tem EF ; dicetur huiufmodi 
argumentatio compofitio ra- 
tionis > e*eoquod ex ahteoe* 
dentc & corrfequente com- 
ponatur aliud antecedens. 
Hifque vcrbis fit h*c argumentatio. Vt AB , ad BC, 
ita DE, ad EF ; ergo componendo erit vt AC, ad BC, 
ita DF ,ad EF. Bdnitaihiiiiisatgumentationisconfif* 

Irrotur in hoclib. pronof.iS. 
Qtw> argumentandimodoaddi poffunt alij duovquo- 
i rum primusdicitufcompofitio rationiscojitterfajquan- 
I do fcilicet fumitur antecedens,& confequens , vt vna, 

Iaux ctim antecedente conferafrur , dicendo. Sieft vt 
♦ ABJ ad BC , ita DE, ad EF ; ergo eft etiam AC, ex an- 
letedente , & confequente compofita ad antecedentem 
AB, vteft DF, pariter «x antccedente , & confequen- 
teconftata,ad antecedentem DE. Quam argumrnta* 
j fcionem cffe validam ad Bropof.iS. huius lib. demon- 
Jftrabimus, in qui hoc dicendi modo vti poterimus: 
I Ergo per compofitionem rationis conuerfam &C 

1A Iter poftea modus dici poteft , compofitio rationis 
contraria , quandonimirum eadem magnicudo antc- 

Ijcedens refertur ad antecedentem , & confequentcm, 
ceu ad vnam . Vt fitft AB, ad BC, vc DE ,ad EF f in- 
fer> 
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fcrimuscompoiicionem rationi*contrariam ; igiturent | 
vc AB j antecedens ad totarn AC, ita DE f anteccdcns J 
ad ipfam DF • quod pariter ad PropoCiS.huius oftcn- \ 
decur . 



X 



X v. I 

Diuifio rationis y eft fumptio exceflus , quo an- 1 
tecedens fuperat confcquentem , ad ipfam * 
confequentem . 



VErbi gwtiafidicattir , qua? proportio eft totius 
/*i>, ad CB, cadcm elt totius DE, ad FE : igittir 
erir & exceflus AC , ( quo antecedens confequentem 
fupcrat ) ad CB , confequencem , vt excefTus DF , ad 
confequentem FE . ]n hacargtimentatione Authores 
ita loquentur : ergo diuidendo &c. Barcillatio often- 
denda erit ad Propof. 17. huius lib. 



xvt 

Conuerfio rxtionis eft ftimptio antecedenris aid 
exceflum , quo antecedens fuperat ip 1 - 

fam confcquentem • \ \ 

. i 

Ihoc modoargtimentetur % Sicuti aft tdttroagii- 
tudo AB ,ad*CB , ita tota DE % ad FE : igitur ita 

ctiam eiit eadem AB, 
A A ad A C , excefTum , vc 

DE,ad DF,dicemurJ 
" — per conuerfionem racio- j 
nis ar^u.Tiencari • Vnde 1 
Auchoics ftc loquuntur, J 
cr"g pcr conuerfioncm • 
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rationicfce. Qui modus argamentandi ^onfirmatur ih 
Coroll. Propof.i 9, huiiu libri , 

XVII 

Ex qualitate ratioeft, fi plures duabtis fint 
I magnitudines , & his aliar multitudine pares, 
* qnx binor, & in cadem ratione fumantur s cum 
vtin primismagnitudinibus primaad vltimam, 
fic & in fecundis magnitudinibus prima ad vU 
timam fefe habuerit. 

Vel alicer. Sumptio extrcmorum per fub~ 
duftionem mediorum. 



I 



* 

Slnt plures mflgnitudine$duabas AjB^Ck totidem 
D m E,F, fintqtie binr , & binx in cadem ratione, 

hoceft A, adB , vtD ,ad 
E, Sc B, adC,vt E, adF. 
St igitur colligatur > pro- 
pterea eam efle proportio- 
nem primae magnitudinis 
A , ad tertiam C , quae eft 
D,quart* ad F^fexram; 
dicetur huiufmodi argu* 
mentandi forma ex aequo, 
fiueex acqualitate , inqtu 
A£ C D E F fcilicet extrcoia ma£nitu« 

dines fubdwftis medijsr 
colliguntur habere vnam , eandemque proportioncm 
interfe* 

Quoniam vero duobus modis Iicet ex arqualitate ar- 

IgHere , videlicet ordinate procedendo, vclordinem 
perrurbando , Faclides duabus fequentibus definitio* 
| nibus exponit quid fit ordinata , & quid pcrtuibata 

Iproportio. > 
XVHT. 
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Ordinata proportio eft , cum fiierlc , <juem- 
admodum antecedeusadconfcquenrem,icaan- 
tecedens ad conlequentem : fuerit etiam , vt 
confequcns ad aliud quidpiam , cca confequen* 
ad aliud qtiidpiam . 

SI fuerit A, ad B, vc D , ad E i rurtufque vt B , con- 
fequens ad aliud quidpiam , nempe ad C, ica c*n • 
fequens E^ad aliud qtudpiam nempe ad F j dicexur ta- f 
lis proporcib ordjnaca \ quia idem ordo tam in prim is, | 
quam (ecundis magnitudinibus (eruatur • Huiafrnodi I 
argumcncacio dcmonftracur ad Propofo », huiut lib, 1 

XIX l 

I 

Perturbata autem proportioeft, cumtribus 1 
poiitis magrritudinibus , & alijs, qu* fint his! 
mn?citudineparcs, vt inprimisquidern magni- 
tudinibus fe habet antecedens ad confequentem, 
ita in fecundis magnitudioibus antecedcns ad 
confeqnenrem : Vcauceminprimis xnaenttudi- 
nibusconfequens ad aliud quidpiam % ixc infe- 
cundis magnicudinibus aliud quidpiam ad aa- 
recedentem ; 

SI fit qucmadmodum A, ad B,ica E,ad t ; deiftde vc| 
in primis magnicudinibus B, confeouens ad C, 
aliud quidpiam , ica in fecundis roasnitudioibus aliud 
quidpiam D, ad ancecedcncem E 3 tunc huitifmodi pro- 
portio nuncupabicur pertiirbara , cx eo qtwi non fcr- 

!N 5 nerur 
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Iuerur idem ordo in ma^nitudinam proporcionibiis^ 
Hanceffc optimam argumemationem in propof. 13. 

hinus libri dernonftratur, 
. m Aduertedu tame* eit,propor- 

tionem tam ordinatarri, cju3. 
perturbatam extremortiui 
eandfjm proportionem fem- 
per inferre ex sequalitate, 
ctiam fi plus quam tres ma- 
gnindinesproponantur, vt 

I) E F cx ftffrf *>• & *?• huius 
libri fiet manifeftuiru 




PROPOS. i. THEOR- r. 

Si fint qnotcuuque maguitudines quotcunque 
ma^iiimdinum «qualium numero, fingulx 
fingubruni, arquemultiplices ; quam multi- 
plexvnius cft vna Viiagnitudo , tamraultiph- 
ccs erunt &.omacs oranium. 

I OI fint quotxunq; mairnirudines AB.CP^totidemma- 
> enitudtnum E, F,rque multiphces D.co ma- 
gnitudinesAB , C D.finmltam effemultiplicc, ma- 
Suicudinum E^fiinuUqinm eft mukiple* AB , ipfiut 

I E,vcl CD,ipfiusF. Prob. 
u 12 Cum enim A B, C D, finc 
x La H J5 muitlphcei ipfarumE» 

- * * I & F, fi A&, dkndacurin ma- 

1" gnitudines A G, GH, H8 f 

- t ' * ipfi E, Jrquales, etiam CD, 

C 1 K I / i n tnaonitudmeiCI, IK, KD, 
1 1 1 J ipfi F, squales diuidetur; 

eruntque ma^nr.udincs C 1, 
IK, KD,tot numcio.quot func 
im^nitudines AG, GH , HB, 
qtiia tammtrkiplex eft AB,ipfius E,qua mulciplex cft 

CD» 



i 
i 
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CD, ipfitis F: Quoniam vcro AG, & E, «quales (imr I 
inrcr fc , fi ipfi* adrfanrur aequales CI, fc F, (a) erunc 1 a *• t*11 
AG, CI, fimul arquales ipfis E, $c F, fimul . Eodcm 
inodoerunc GH, & IK, fimutarqualesipfis E, &F, fi 
inulj NecnoneciamHB, 8c KD, fimul ipfis E, & F, 
fimul aequales crunc . Quocies igicur E, in AB, vel* 
F, in CD,continetur,rotiescciam E, F, fimul in AB, 
CD, fimul comprehcnduntur : Ideoque quam mulct- 
plex cft AB, ipfius E, tam funt mttlciplice* AB,CD, fi- 
mul ipfanimE,& F, fimul, vtconflat cxdidis in ». 
detin. huius libri . Quare fi fint quofcunque mi^nitu-, 
dines,qotcunquc magnicudimim , &c. Quod crac dc- 
monftrandum • 



SCHOLIVM. 

Harc propoficio in quacunquc proportione adpro 
pof. ix. huiusvlitxridemonftacuri nempc cam in pro 
porcioae raciona!i,quam irracionali. 



PROPOS. i. THEOR. a 



i 

i 

i 

i 

t 



Si priraa fecundx arque fuerint tnultiplex , atquc 
certia quartx, fiieric autem, &quintafecun- 
dx jeque mulriplex atque fexta quarta: \ erit & I 
conqpofita prima cum quinta , fecuntdae acque i 
multiplex, atque tcrtia cum fexta , quartae . « 



SIc prima magaitudo AB, cam mulciplcx fccunda? 
C, quam eft ttultiplex tcrtia DE , quart* F; rur-i 
fus tam mulriplex fic quinca BG , lecundar C, quain 
mulciplex cft fcxtaEH, ipfias quarcac F. Dico pri- 
mam AB, vna cum quinta BG, compofiram, tam mul- 
riplicem efle fccundar C, quam muiciplcx ctt reicia 
DE, vna cum fcxca EH, corapofica , ipfius quarcsr F. 



i 
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I Prob. Cum enim AB, DE, finc *que mulciplices ipi 



B 

-t- 



GD 



&rumC 3 & F a erune 
jn AB,coc uugnicti- 
dines arquales ipfi 
C , quot fiinc in 
D E , arquales ipfi 
F» Eadem ratione 
crunt & in BG, tot magnitu4ines «quales ipfi C, 
.q^otftntinEH, a>quales ipfi F. Si igitur «qiialibuf 
1 mulcittidinibiis AB, DE, addantur aequales multitudi- 
nesBG, EH, totiescomprehendetur C, m AG, qua- 
ties F , in DH. Ideoque tam muLipIex cnt AB, prun* 
compQfua cum quinta BG, ipfius fecundx C, quam 
multiplexeft DE,tertia compofita cum fexta EH, 
ipfiusquart» F. Si itaque prima {ccund* *que luenC 
multiplex , &c. Quod erat oftendendutn # 

j SCHOLIVM, 

1 Hoc totum paritcr conclflditur ab Euclide in omni 
| gencre proportionis \d propof. 24. huius Iibri • 

PROPOS. 3. THEOR. 3. 

Sifitprima fccunda: squcmultiple* , arque ter- 
tiaquartx;fumantur autem squemultiplices 
primar, & tertix : Erit & ex «quo , fumpta- 
rum vtraque vtriufque xque multiplcx , alters 
quidem fecundae, alcera vero quartx • 

* C It primamagnituda A, tam raultiplex fecundx R t 
qiiummultiplcxeft tertia C,quart* D, fumin* 
IturqueE, & F,*qyemultiplfces ipfarum A, & C, 
J E,;quidem ipfiui A, & F, ipflus C, Dico ex acqti# 
| taro 
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tafh ttiulciplicem efie E, ipfiu* B ,fecund* , quaminul. 
tiplex eft F, ipfius D, quarcse . Prob. Cum enim E, 

& F, fitic arquefnuYciplices 
ipfarum A, & C; fi di-j 
ftribuantur E,& F, in ma- » 
gnirudinesipfis A, &C, 
stquales , vc v. g, in F.6, 
GH, HI, arquales ipii A; 
& FK, KL, LM, atqualcs | 
ipfiCs Erunc coc partes i 
in E , a»quales ipfi A, quot { 
funt in Fj acqualcs ipfi t 
C. Qiioniain vero E G, • 
FK, arquales funt ipfi* A , j 
& Cj ftftc autem A, & 
C, scquc^uiltiplicesipfa- 
rum B # & \p , ex hypo- ! 
thefi : erttnt & EG, FK, earundemB,Dy*qucmulti- 
plices. Quoniara igitur EG, prima maghicudo ram 
eft multiplcx (ecundx B, quam cft multiplcx FK, ter 
eia, ipfiusquartxD: Itcm GH,quinta tam niulriplex 
cfteiufdem fecundar B, quani miilciplex KL# fexta 1 
eiuftem quart* D. (a) Eric & EH, compofita e* pri- 1 a* . quln, 
ma.&quinca cam raufciplex fecundz B, quam eft j 
multiplex FL, compofita exterria , & ftxca , ipfiusj 
quarta? D. Rilrfuscum fic EH , prima cam multiplex | 
lecundacB , quam mulciplcx cll tercia F L , qiims i 
D, vc iam demonftracum cft ; fic autem & HI , qainta | 
tam multiplexfecundx B, qiiam cft 1 M, fextamulci- | 
plex ipfiusquart* D:(b) eric & EI, compofica ex pri- \ ba 
raa , & quinta cam mulciplex fecundr B , quarn eft | 
PM,compofitacxtertia,&fexcaip/itisquart* D. Ea- 1 
iiemque eft racio, fi plures fuerint partes in ipfis E, & I 
F; fi ergo prima fecundar xque fic mufciplex , acqttd 
tcrcia quartx, 8cc # Quo4 oftcndcndum crac, 

i 

SCHOr I 
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Noc theorema non folum in magnitudinibus gqtye- 
multiplicibus , fed eriam in omnibus proporcionibus 
oltcndetur ad propof. n. huius lib. 

PR OPOS. 4. THEOR. 4. 

Si prirna ad fecundam eandcm habucric rario- 
ncru, & cercia ad quartam : Eciara arquemul- 
tiplices prima: , & rerciar , ad cequemulciplices 
fecun:!x, & quarcx, iuxca quamuis mtiltipli- 
cacionem, eandeni habebunc racionem,fi 
provc incerfc refpondenr, ica fumpcx fuerint. 

Slt proportio A; adB,qu* C,ad D, fumanturquc 
pnmae A, &ccrtiat C, arqiiemujtiplices E , &F; 

ltem fecunda? B , & 
quartx D ,»qiie mul- 
tiplices G,& H, iuxca 
quamuismulriplicatio- 
nem : fiue enim E , F, 
aquemultiplices funt 
ipfarum A ,C , ficuc 
G, H , ipfarum B , D, 
fiue non . His poficis 

J ini conftat ex def. 6. hu- 

X t il iuslibri,fi E,deiicic 

T a G, etiam F # deficic 
abHj&fi E, xqualis 
eft ipfi G , etiam F, 
cqualemefTeipfi H;& 
deniquefi E,exceditG,etiam F^xcederc H;aIioquin 
non efletcadem proportio A,ad B, quar C, ad D, 
contra fuppoficum t Dico iam multiplicia primat ,6c 
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Certfonarifolum vnadeficere i multipticibus f«cun-l 
dac, ac qtiartat, aut vna arqualia cffe,aut vna exccderc,! 
vc diximus , fcdcandem quoque proportionem haberc | 
inter ie, mmirum ita eife E,mtiitiplex priroar A> ad i 
G, muiriplicem fecundar B, vt t , multiplex rertiacC, I 
ad«H, mukipiicem quartar D, Hoc ett fi rurfis, E, { 
Jtatuaturprtma magnitudo;G, vero fecunda; F, ter-« 
tia , & H, quarta : fumarhtuirque ipfarum E, F, arque-| 
mtiltipliciaqualiacunque ; Icem ipfatumG,H, *" J 
qusairtque ctiam acque multiplicia ; Multipf 
rum E, F, 4 mult.phcibu.ipfarwm G, H, vci 
ccre , vei vna arquatia effe % Vcl etfcedere , 
vuU defin. 6. Rnrfus captancur I , K ,ipfarum 
sque mulciplices ; nec non etiam L , M , xque mu! 
phces ipfarum G , H . Quoniam iglrur tam mulcipiex j 
cft £, prima ipflus A, fscundar quam F,tcrna ipfius C,| 
♦jiwrta? ; fumptacque fund, & K # kque multiplices ip r | 
fitum E, F, primsc, ae wrciac : <a> IrHnt ex squo 1,K, I * S4 
rque multiphces ipfarum A, C, fecundac ,&qttartar* V 
Eadem prorfusrationc erunt L,M,ipfarum B, D,a<)ue- . 
tauttiplkes. Et quia ponicur proportio A , priai*ad!j 
B, fectmdam,qux C, tertiar ad D, quartam ; oftenfe- 1 
que funt I, K, arquemultiplices-primx > & tercist A,C; J 
item L, M, srque multiplices fecundar, & quartat B, J 
D, (b) fit vt fi I, mulclplex pritfiar deficic ab I , imil- i b 6. drf. 
tiplici Grcundar, ctiam K, multiplex tertiar necefftrio I jW». 
deficiatab M,multiplici qiurt* :& fi I, «qualis *ttl 
ipfi I,etram K, neceffario fit arquatis ipfi M; & dc- 
mum fi I, excedit ipfum L, eciam K,ncceflario ipfam l 
M, exccdere debeat : Idemque oftendetur in quibuf- 
cunqueaeque multiplicibus magnitudimim E, & F; 
ncc hon magnfcadinum G, &H; quia femper h« 
*rqueti»uJcipficia,quarcunque fint, (c) arquemuttipli- i cj,j»i»« 
cia ^uoq^ue erunt magnitudinum A,C,& BD. Icique I 
cum l r & K, fint arquemultiplices primae E, & certrtt) 
F; Item L,& M,arqueniultrplices 6cundar G, & qiiar- J 
tar Hjoftenfumque fic,fi I, mulciplcx priroat midorl 
fucnc | quam L, mulciplcx fecunds* 9 mulciplicem ccr- » 
^ ti* I 
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u$ k , nrihofcm quoque cfie , quam M , mtitciplicem 
Jquartar; fi arqualis, arquaiis> (I minor, Tninorj atque 
liioctotum contingere in quacunque mulciplicatione: 
d def. j ^) cric vt prima ad G, feamdam , ita JF, tertia ad 
quinti | H > qu^rtam , Si ieittfr prima ad fecundam eandem 

# I habuerit ratianenTj&c.Quoderat demonftrandum. 
( ;CO R O ilARJV M. r m 



• ♦ ■ * 



rnodv) didlis faciledemonftrabicur Inuerfa racio, 
quam Eucl i des def. i §• explicanit i hoc eft > C ' quar uor 
magn itudines fueriot proportionales , eafdem e con? 
tra,ftu inuerfa ratione propornonales cfle . Sk enim 
j A> ad F>, vc Cj:, ad D. Dico efTe conuertendo, vt B, ad 
■ A^i;4 l>,adG. Sumf*i*«im E, & Fj gqueiuulttr 
J plicibqs ipfarum A 3 pricnae, & C„tertiae j Jtem Q,H M 
I «quemUlriplicibiis B, fecu:idar,& D,quartat; quoniam 

ii • *o»<? uocl A, prima ad B> feamdam fe habct yt Q 
3 ' I icrtia adD, quarcara, Ca) nccellatio fequitur fi E, 
j multiplex primar minor fuerlt quam mukiplex fe- 
icundae, vcl xqiulis»veImaior,ctiam F, multiplicem 
rercix m inorcm eiTc 3 veI a*qua Iem,vel maiorem,qmm 
H, roultjplieem^iprt* * q^ftantepeffpkuurrv tit 
e concrario G, maior ftiefit quam E, vel arquclis » vq! 
^ :.v * nwnor,ctiam H*maiore fore,vel atqualcm,velrnin©te, 
J qiia FjlevundA quacunq; multjplicatioue fumpra fue- 
rint Iiacc xquc naaJtiplicia • Si enim vcraque E/F, 
mi;>or eft^quain ytraqiis G, H, eric e contra vtraque 
G,H, maior quam. vcraque E, F, &c, Icaque quo« 
niam prtmx B, & tcrti* D, fumpta funt aeque multi* 
pjicia G p H} item fecundat A, & quartx C* ^uem«k 
| siplicia E, Fj pftenfumque eft G,H , vel vna excederc 
1 E,F, vel vnaarqualia^flfe, vel vna deficere ,f«:an4uin 
quamcunqiiemultiplicatinnem ea muitipiiaa fuman- 
turj(b> crtt vcB, primaad A,fecundam, vt D, cercia 

ad C a quartatt) 9 Quod crat dcmonftrandum* 

... » 
; . • • i* ' 



b *M. 
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PROPOS. y. THEOR. 5. 



I 




Si magnitudo magiiitudinissqucfueritmul- j 
tiplcx, atquc ablata ablate; Etiam reliquare- 
liquse ita multiplex crit , vt tota toiius . 

, . 1 . 2 A 2 0 i 3 

ITa mulciplex fic tota AB , totius CD , vt eft mulci- 
plexablata AE, ablatae CF. Dico reiiquam EB>ita 
efle multiplicemreliqua: F D , vt cft tota AB , totius 

CD, Probatur. Ponatur 
en»m E B , ita multiplex 
cuiufpum magnitudinis, 
viHelicet ipfius GC, vc eft 
AE , rnultiplcx ipfius CF, j 
^^^^ vcltota AB, tctius CD. | 

Quoniami°itur AE, EB, f 
scqucmuftiplicesfunt ipfaTimi CF, GCs (a)entcota 1 
AB , totius GF , ita multiple* , vt AE , ipfius CF , hoc 
cft omnesomnium ,vtvnavnius: S?J tam muhiplcx 
ctiam ponitur A B , ipfiu* CD , quameilmulciplex 
AE ,ipfiusCF. Igicur AB, tam ell mutyiplex ipfitis 
CF,quam multiplex eft ipfius CD ;atqtie id circo(b; 
aequales fiint G F , CD 5 ablata ijjitur comm?ini CF, 
xqttates remanebunt GC, FD • Tam multipicx i«itur 
crit EB,ipfiusFD, quarn muluplcx ett iplvis GC; 
Scd ita multiplex pofita fciit EB , ipfius GC , vt AE, J 
ipfitisCF , hoceft vc tota AK , totuis CD. Quare tam j 
nviltiplex eft reliqui EB , reliqua: FD , quam cft toca | 
A B , totius C P : J 

seque fucric rau 



b 6.ftS, 



D. Si magnitudoergomaonitudinis j 
iltiplextci Quod crat dcmonflran-! 



SCHO 
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SCHOLIVM, 

IH*c propofitio vnrueise demonftrabitur Propof. 1 9. 
in qua magnitudinet cuiufcunque proportionis exhi- 
' bepiur . 

PROPOS. 6. THEOR. 6. - 

ISi duae magnitudines duarum magnitudinum 
,fint aeque multiplices , & qpdam detra&x fint 
carundem aeque multiplicesi: & reliquae eifdem 
autsqualesfunt, aut cqueipftrum mukiplices. 



Slac magnitudines AB, CD, xque multipliccs ipfa* 
rum E, F j & decra&x AG, CH , eamndcm E, F, 
xqucmultiplices. Dicoreliquas GB , HD , aut efle 

aequales eifdem E , F ,aut 
T> earundem ^W** m ^ m 

A V i /? tiplices* Prob. Ciimenim 
j A B , fit multiple* ipfiu* E, 

L r j & ablata quoque AG , cmf- 

1 C u> T\ dcmE,miiltiplcxicritre. 
I C B liqua G B , vel arqualis ipfi 

E, vcl eiusmultiplex :ahas 
1^1 inaequali», vel non multi- 

plex magnitudoaddita mul« 



tiplici componeret multipliccm , quod eft abfurdum. 
Bit igitur primtom G B , acqualis ipfi E . Dico ctiam , 




. , . K « * , cfle arqualera . Ponatur cnim CI , arqua- 
iiu.pfiF. (Tna cnim prima A G , tam eft multiplex 
Ijfecundx E ,qu;»m tertiaCH, multipfex eii quartar'Fj 
• & quinta GB, «qualis cft fecund* E, ficut & CJ , fex- 
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ta rquaiis eft quartar F \ (a) Erit AB,prima cumquin- 
ta ita multiplex (ecundx E , vt HI , tercia cum fexta 
multiplex eft quartar F : AcquiCD, ipfius F, erat quo- J 
que tam multiplex , quam A5, mu Itiplex eft ipfius J . ^ 
JEquc multiplices igitur funr HI ,CD , ipfiusF. (b)\ * *• t r * 
Ideoque xquales inter fe .. Quare dempta communi | 
CH , remanebunt C I , HD, arquajes. Cum igitur 
CL, pofita fitarqualis ipfi F j eritqiioque HD , eidem 
F , aequalis . Quod eft propofictira . 

Sit deinde GB , mulciplex ipfius E . Dico ita quo* 
qneelTe HD, mulciplicem ipfiusF. Pofira namqueCI, 
ita miilciplici ipfius F , vteft mulciplex GK, ip/ius Ej 
(c) eric vt prius AB,ita mulciplex ipfitis E,vt eftmulti- 
plex HI, ipfiusF;quareiterum(dj3?qualeserunt H I, 
GD 3 atque ad-o demptacommuni CH ,reliqu* etiain 
CI , HD ,at^ualeserunt: Sed C I , eft ira multiplex 
ipfius F , vt effr GB , ipfius E , ex hyporhefi . Igicur & t 
HD , tam multiplex erit ip£us F,quam GB, ipfius E, | 
q^od eft propoficum. Si ig icur duae ma«>nitudincs dua- 
rum magnittulinum fint acquac multiplices&c» Quod 
oftendendum erat • 



1 



CX.qum^ 



CHOLI V M 4 | 

Hoepariter aftcndetur Propof. 14, iri ohinigencre 
proportionis. 

PRO l fGS. 7. THEOR. 7. 

Aequalcs ld eandem , eandem habent rationeiti : 

& eadem ad «quales . 

Slnt dua» magnicudines A, B, inter fc atquales, & 
tertia quaruis C, Dico A, & B, haberc candem 

pro- 



\ 
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I 



proporeionetn ad C. Itemque viciflim C, ad ipfas A» 

& B, candem quo* 

. .P. . E 

A B 



qtic proporttonem 
hnberc . Prob. Su« 
maneurcnim D, E, 
xquemultiplicesip- 
farum xqualium A, 
B;(a) eruntque D, 
E, arquales intcr fe % 
Capiatur* denuo F, 
vtcujiquemultiplex 
ip/ius C. Quoniam 
igitur DjEjSquales funt fit, vt vtraquc, vel minor fit 
quamF, veIxqtial!s,veImaior, iuxta quamainque 
multtplieationem ea mulciplicia fumantur . Quare 
cum D . E, xquemtikiplices primx A, & tertix B, mi- 
nores fintipfa F, multiplici fecundx , & quartxC, 
(eft enim C,inftarduarum magnitudinum) vel xqua- 
b rf*/". j l^s> vel maiores,(b) erit ea proportioprimx, A,adC* 
fccundam, qux tertix B, ad eandem C, quartam. 

Eodem modo o\\ endemus F,vel minorcm efle vtra« 
que D,E, vcl vtriquexqualem , vel maiorem . I$itur 
cutti F, multiplex primx, ac tertix C,vna deficiata 
D, Ct E 3 xqnemultiplicibtig fccundx A, & quartx B5 
vel vna xqualis , vel maior; fcjeric quoquc eapro- 
portio primx C,ad fecundam A, qux tertix C,ad 
quartam Bi quod e(t propofitum . Poflet autem bre* 
uiusoftendi hxc fecunda pars pcrcoroll. 4. propof. 
ex inucrfa ratione . Cum enim iam fit oftenfnm efle 
A, ad C, vt B, ad C, crit conuertendo C, ad A, vt C, 
adB. ALqtiales ergo ad eandcm , eandem habene 1» 
tioncm ,& eadem ad xqualcs* Quoderat demon^ 
ftrandum . 
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PHOPOS. 8. THEOR. $. ] 

} 

Jnsqualium magnitudinum maior adeandcm • I 
maiorem rationem habet,quam minonEt ca- J 
dem ad minorem maiorem fationcm habet, | 
quam ad maiprem . j 

Slnt inatquales masnitudines AB, maior , & C,mi» j 
norjterciaamem quatlibet D. Dico proportionem j 

AB | ad D, maioreai ' 
u . _ efle proporttone C, ad I 

C £* candemD. Et e con* } 

\ ~ H uerfo maiorem eflc| 
C A jfc p proportionem D , ld 

n * 4 minoremC jcjuarn ad 

ijjfj , AB, maiorcm. Prob. 

ZT^ - Imelligarur cnkn in 
I Lr K maiorc maqnitudine 

* ^ — — i AB, magnitudo AE, 

arqualis minori C , fit- 
que rcliqua EB.Deiu- 
de vrraque EB, AE, f arqualiter mnltiplicerur bac legt, 
vtGF^multipIex ipfius EB, maior quidemfit quam 
Dj At HG, multiplex ipfiu$ AE, non fit minor ca- 
demDjfed vel aequajis, vel maior . Quontam igituri 
dux FG, GH, arquemultiplices funt duarumBE,EA; ] 
(a) crit & tota F H, ita rnultipfex toeius AB, vt HG, ( * 
ipfius AE, hoc cft C, cum arquales fint pofitae C, & I 
AE. Capiatur quoque ipfius D, mulciplex IK, quap 
proxime maior fit qnam HG . Abfcifa ergo LK , quae 
arqualisfit ipfi D, non eritIL,nuior qiam HG/nlias 
IK, non eflet multiplcx ipfius D,proxims maior quam j 
HG5 fed & IL> maior quoque eflet quam HG ♦ Quod I 
fi IK t -dupIa fic ipfius D, pcrfpicuum efl IL, noncflej 
maiorcmquum HG,curn HG t pofica fic minor quam ! 

O D.hoc I 
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IQ, hoc eft qaam IL,) & tdeirc* HG, eric vcl gqualis 
Jp6lL t vcl tnaior. fcequia FG,roaioreft pofiot qttam 
Di LK , vero aequalis eidem D; erit qtioque FG, ma- 
iorqoamLK. Cum ergo HG, non minor fic quan§ 
IL, vtdemonfrrarumeff, fed vel rqtialis , vcl roaior; 
erir tota FH,rna*orqiiam 1K, Itaqoc ctim FH, HG, 
fint*quemultiplice* printat AB, & terti* Cjatque 
IK, multiplex ipfius D,qur ad mftar cft fecunda? , & 
quartx : /tc autcm FH , mulciplcx prim* maior quam 
IK,muItiplexfecundar: at HG, mulciplex tertia non 
£t maior quam 1K, multiplex quartx , immo mtnor 
•x hypothefi < (umpcacnim cft IK , mulciplcx ipfigs 
v D,maior quam HG, ) fa) erit maior proportio pri- 
• | mx AB, ad B, fccundam , quam C, tcrtic ad D, 
• ' quartam. 

Quoniam vero i eontrario IK, mtiltiplex pr imx D, 
(ponaturentmnunc B,prima,ac tertia; C,fecunda; 
&AB,quarta)maioreftquam HG ,malciplex fecun- 
dar C; At IK, multiplextertia? D, maior nooeft quam 
FH,multiplcxquart& AB, tmmo minor , cum FH, 
maiorfit, quamIK,vtoftenfumeft: ( b ) critmaior 
proportio D, primae ad C, fccondam, quam D, ttrttc 
ad AB,qoartam;quod futt propofitum . Inarqualium 
ifitur magnitudintiMf» maior ad eandem , &c. Quod 
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PROPOS. 9. THEOR. 9. 

Qu* ad candem, candcm habcnt rationcnt, 
squales funt inter fe: Et adquas eadem 
caudcmhabct rationem,hat quoque intcrfc 
funt squaies* 



1 



HAbeaiit prfmum A, & B,eandem rationem ad C 
Dico A, & B, effc imer le arqualcs . Sic cnit», 
fi fisripotcft, altcra , ncmpe A, maior, & B, minon 

(a) crit 
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(a) cr?r igitur ouiorproportio maioris A,ad .^,^. 

quod f ft cenrra ftpfofi- 
tutn. Non cr^o inaequa- 
les funt A,& B,fed sequa 
les. Habeat deinde C, 
candem propan ionem ad i 
. A,&R. Dico rurfus A,1 

&B, eflearquales . Nam, 1} aJtcxa , nempe A, efleej, 
»aior,# B,fnifitr;^b) habeict Q>*dU 9 wwiorcm, 1 bs - 
maiorera proportionem, quam ad A, maiorem j quod 
Rariter eflet contra hjrpothefiij. Non igitur maior crit 
A, quarn B, fatfaajualu. Qn* igitcir ad eaodem, e*n- 
dem habenc ratimwm , fcc. Quod fuit detaon- 
ftrandum . 



PROPOS. i*. THEOR. 10. 



tf eandem raagnitudiiiei» ratioiiem habea- 
tium > quar maiorcm rariofi«n h^bet , itla ma- ] 
ior eft : Ad quam autem eadem maiorem 
«tionem habet, illa mihor eft . " 



A B 



c 



HAfceat in primfs A,adC 3 maiorem proportionem , . 
quajr. B, adcandem C. Dico A, maiorem eflc] 

quam B. Prob* Si enim A, J 
lpr*t ipfi B, xqaalis, (a; h* Jaj.jffi». 
bercnt A, & % eandern pro- J 
poi tionem ad C;Si autem A, 
minor eflct quam B, (b) hajbc* 1 
ret R, maior ad C, ptoponio- 
nem maioicm,quam A, mi- 
dcandemC,quod efl contra lup^citap^ Non 
eftigitiir A,arqual?s, vd mioorqtwui B, fed maior, 
Habeat ftcundo C, «d P, maroicm proportionem, 
quam adA, Dicoparitex H,mifWi?m dle qu*n A. 

O z Non 
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Non enim iqualiscritB, ipfi A; (cj alioqui habertt 
C, candetti propottionem ad A, & B,quod cft con- 
tra hjrpothefin. Neqwe vcro B, maior eritquam A,(d) 
. alias haberet C, ad minoretii A , maiorem prpportio* 
I nem, quam ad B, maiorem ; quod magis eft conera 
fuppafitum • Minor igttlir e(t B, quam A, quod eft 
propofitum. Adeandem crgo magnitudinem ratio- 
nem habentium > icc. Quod erat demonftrandum. 



A 
K 





PROPOS. tz.THBOR.xi. . 

• . t 4 

ux ekictn fant eaedcm ratioaes , & inter fc 
*~ funt ezdcn^. 

v •• • 

Slnt proportiones A,ad B, & C, ad D, eaedem pro- 
portioni E, ad F . Dico # ptoptrtiones A , ad B , 
& C,ad D, eafdem efic inter fe fecundum defin. *.hoc 

eft fimpfis 

C I H xquemulti- 

i - 1 1 ■ 1 ■■■ | t* ■ — I plicibus ip- 

farum A f Cj 
item aeque- 
muttiplici- 
bfls iptarum 
B,D,femper 
c#tin£ere,vt 

multiplices ipfarum A,C, a multiplicibus ipfaru B,D, 
vet vna deficiant , vel vna arquales fint , vel yna ex- 
cedant. Sumantur enim ad omncs antecedentes A, 
CjE ,srquemultiplicesquxctinque G,H,I; & ad om- 
nesconfeqnentesB, D,F , alise quajcunque x^ueoiul- 
tiplices K, L, M. Quoniam igttur ponitur effe A,pri- 
ma ad B, fecundam ,vt E,tcttia ad F ,quartam ;(a) 
fit vt fi G , multiplex primx detiriat a K , multiplke 
fecundae | deficiat quoque I , multiplcx tepwr ab M, 
multrplici qitarta? : fi a?qualis, scqualis : fi rnaior ,ma» 
ior : fb) Scd ( vt eodem modocftendetur ) fi I, minor 

eft, 
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eft , quam M , vtl aqualis , vel maior , eft quoque H, 
minor , vel arqutlis , vel maior quam L , propcerea 
quod poniturefleE, prirna ad F, fecundam, vc C, cer- 
tia ad D, quarratn • Quare fi G , mulcipiex priraa? A, 
deficic d K, mulciplice fecundae 6 , dticiec quoque H, 
multiplex certir C , ab L , mulcipltce quarta? D . Ec fi 
Gj arqualis eft , vel nuior , quam K , eciam H, scualis 
eric , yel maior , quam L . Idemque ofrendecur acci- 
dere in quibufcuuque alijs xquemultiplicibus , (c) ! c 6. dtf 9 
Quapropter eric A, prima ad B, fecundam , vc C,ter- ! f 
tia ad D, quarcam . Quar isicureidem fuoc eaeietn ra- 1 
ciones, & incer k func e*dem . Quod crac ofttnden- 1 
durn. 



PROPQS. X2. THEOR. t%. 

Si fuerint quotcunq; magoitudincs propor- 
tioiaalcs quemadmodum fe habuerit vaa aiite- 
cecleatium ad vnam confequentiurn , ita fc ha- 
bcbant omnzs anteccdentes ad omqes confe- 
quentes. ] 



IDquod Euclides in Propof.i.huius libridcmulci- 
plici proporcione dernonftrauic, oltendic hic de om« 
nigenere proporcionis eciam iiracionalis. Sinc ergo 

quotcunque 



I 



c 



H 



A 



B 



K 





magnitndi 
ues A, B,E, 
f,C,D,pro- 
porcionales, 
hoc fit iz 
A,ad B , vc 
£ ,ad F, & 
C,adD.Di- 
covceli vna 
ancecedea- 
tium 
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r*tfin ad vnaah confequenrufti , nimirimi A , ad B , \tl 
^fl.: omncs antecrdente* iinrtuf A, E«, C, ad omncs Mh 
firquenee* fimrttl B,F,D, Probat. Sumpris enim G,I, 
H , apqacmHfciplicibus antecedentiam $ 9c K , M, I, 
aranemuftiplicibus confequeritium ; (a )crunc omnes 
| G,I, H, fiffmlomftuim A, E, C,fimul ita «ulctplfcfes 
vc vna ViMth-heiftpettG, ipfius A ; ftomnes K,M,L, 
fimnl omnhim B. F, D , fimul ica mulciplices , vr vn* 
vnius , nfmirum vc K , ipfius B • Quoniam vero poni* 
tdr efTe A , pritm ad B , fecufidam , ve E , tercia ad F, 
quartatfl ; & vc E , prima ad F, f-cundam , ita C, cer- 
t ia ad D , q uamm ; (b) fic vt ff G , ttfuliiplex primsc 

A, d*ficit d K, multiplici fecundar 15, deficiat qtioqeie 
1 , mulciple* rertiap E , ab M , multiplici quartar F , & 
H,abL ; Et fi G,*quahWHpfiK|fel maio*,*qiw 
liaquoque fit I , ipfi M , & H , ipfi L , vel maior . Ac 
proinde fi G, mmoreft, vel xquahs, vel maiorjquant 
K, &ofone s G, I, H,fimul , orhnibus K , W , L ftiino- 
res fint , vd aeqtnles, Vel maiores . (c) Quocfrca eft 
vr A , prima ad B , fecundam , ita A, E, C , cer ci a ad 

B, F 9 Djquartam. Si icague fint quotcunque magmctt- 
dincs proportionales Scc. Quod erac demonftraa- 
dum, 

fcLOPOS. i } . tHEOfc. ij. 



• Si prirm ad (ecundam eandem habucrit ra- 
J tiotiem , qttam tertia ad quartani j tcrtia vero 
I ad quartaiti maiorcm rationem Kabuerit , quani 
| auirtta ad fextam : Prima quoqae ad fecua- 
/dam maiarem rationem habcbit , quam quia- 
I ta ad (extam . 

Slt A , prima ad B , fccundam , vtC, certii ad D p 
quartam : fic autem proportio tertiac C , ad quar- 
j cam D, maior quam quinta B , ad feicain F . D co k 
l pro- 
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F 
M 



proportionem A , primae ad B , fccundam efle mcjio- I 

rciti quara' 
quintcad 

fextam, 
fecfidum de- 
*Ritfonf t # 
boc eft iGp- 
ti$ rquemuN 
tiplicibus ip. 
firom B, F, 
contingere 
pofle,vimuU| 

tiplci priruac A, excedat maftiplfceco fecund* B , at I 
mulciplex tcrtifcE, nonexcedac multiplicem quart* 
F. Sumpris enim G, H, I, «quemulciplicibtis anrece» 
dentium > & K, L, M, arquemultiplicibiu c,onfequen> 
tium, cum fic A, prima ad B, fccundam , vc" C, tertia 
ad D,quartamj(a)n*t vf fi G, mulciplex prim* ex- 
ceflericK,rou!riplicero fecunda? ,excedat quoque H, 
muffiplex ttrti* ipfam 1, rnultiplicem quarts , &c. 
Atquandoft,exceditipfam 1, fb)non neccflariol, 
exeedit ipfam M, fed arqualis aliquando eric , vcl mi- 
nor; ex eo quod nuior ponattir proportto C, prirna? ad 

D , fetundam, quam E, cerciar ad F, quartam. Igitur fi 
O, excedit K, non neccflario I, excedit M. (c) Maior 
ergo eft proportio A, primar ad B, fecundam , quara 

E, tertHC ad F, quartam. Qsapropter fi priroa ad fe- 1 
cufidam eandcm habuerit ratianem , quam ccrua ad 1 
qua i um, %od •ftcftdtadum erat. [ 



b*. d*f m 
ct. d*f. 
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pROPOS. 14. THEOR. 14. 

■ 

Sipriniaad fecundam eandem habucrit ratio- 
ncm, quam tertia ad quartam : Prima vera 
quam teftia maior fuerit , erit & fccunda ma- 
ior quam quarta . Quod fi prima fiterit xqua- 

* lb tertir, erit&fecundaaequalis quartaes fi ve^ 
ro minor, & uiinor erit . t 



s 



It enim A, prima ad B, fectindam , vt C, tertia ad 
D,quarca.n. Dicofi A, maior fuerit quam C* 
etiam B, maiorem fore qium Dj fi 
*qualis,£c]ualis;fi minor, minor. Sic 
pnmuin A, maior quam C, (a) qua- 
propter proportio maioris A, ad B, 
maior erit quam proportio minoris 
C, ad eaudem B . Quoniam igitur 
eft C, prima ad D, fecundam, vt A, 
tertia ad B, quartam ; Proportio au- 
tem certiae A, ad quartara K,vc often- 
fum eft, maior eft qtjam quiatx C, 




httMl JadfewmBsfb^maiorquoque erit proportio C, pri- 
* n } mx ad D, fecundam , quam C, quintat ad B, iextkm* 
ciowf I (f> Mliwr efl e/go D, quara Bj idcoque B.maior eric 

* 7 *( quam D. Qjo^eftpropoficum. 
dr I SJc dein<h A,sequalis ipfi C,idcirc« (d) crit A, 
7 I ad B, vc C, ad t>. Quoniatn igicur proportiones C, ad 
eii.qml. ! D, & C, ad B, eaedem fant propottioni A, ad B,| (e) 
| erim quoque inter fe eardem proportiones C, ad D,& 
|C,a4R, (f) Idccqae atquales arrunc B, & D. Quod 
clf propoficum . 

£ 3*'# f Sf ' f teflio A * mafor * inm C ' ^ 8 J e™q ue 'Proptec 
' boc maior oToportio C,maioris ad B, quam A, mino- 

1 rts ad eandem B. Qu.oniam igitur eft C, prima ad D, 

i 1 fficufidatn, vc A, tcuia ad B, quarcam j cli aucem pro. 
' . porcio 
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portio A , tertix ad B> quarcam minor, quam C 3 qu i n I 
ta? ad B, lcxta . (h) Minor quoque eric proportioC, ht$.qh?> 



primx ad Djfccundam^ciuam C,quinta? ad B, fextam; 
CO IdeoqueB,minorcric quam D,quod eft propofi- 
cum . Si igicur pritna ad fefcundarn candem nabueric 
racionem, &c. Quod erac demonftrandum . 



i 




PROPOS. ij. THEOR. 15. 

fartes cum pariter mtiltiplicibus in eadem 
funt ratione , fi prout fibi mutuo refpoii- 
dent , ita fumantur , 

Slnc partium A, & B , arqucmulciplicet CD , & BF. 
DicoicaeifcCD,adEF,vtA,adB. Prob. Cum | 

enimGD,&! 
EF,fincaeque 
E 1 V-l r mukipliccs 
1 n 1 ipfarum A,& 

B , contioebi- f 
Jj tur A , tocic* I 

in CD , quo- [ 
cksB,inEF.? 
Diuidatur ergo CD , in partes CG, GH, HD, xqua- 
les ipfi A$& EFjinpartes EI,IK, KF , sequales ipfi B; 
( a ) cricque CG , ad EI , vt A , ad B , quod CG , & A, 
nec non eciam EI, & B, arquales inter fe finc. Eadem- 
que ratione eric GH, ad IK , & HD , ad KF, vc A $ ad 
B : (b) ideoque CG, GH , HD, ad EI, IK , KF , ean 
dem habebunt prop©rtionem . Quocirca vc CG , ad 
EI, hoc cft vt A, ad B, (c) ica erit CD , ad EF, nerape c n n 
omncsCG^GH,HD,fimuladomoe$EI,IK,KF, fi- v 
rnul: quod eft propofitum . Parces icaque cum pari- j 
ccr mulciplicibjs &c* Quotf c«| drrn9|ftfandum • 



A 



a 7* i»Jt. 
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PROPOS. 16. THEOR. x€. 

\S\ quatuor magnituciines proportionales 
| rint, Sc vietffim proportioiulcs 
■ crunt. 

i ...-.•>--« 

I I Nhoc loco demonftratur alterna , fnie permutata 
I l proportio,fcuratio,qu«cxplfcatafuitdefin. ix/ 
jfauiuslibri. Sk enim A , ad B , vt C M D. D,covi- 

I 
I 



B 



Cm 
K 



QtfHm , ftu permu* 
tando efle quoque 
A,adC, vtB,adD. 
Frobaeur . Suman- 
tur enim ipfanrar* 
A,B,primar, &fc 
cundat arquemultf* 
pl»ccsE,&F;itetn 
ipfarurnC,D,ter- 
tix, acquart* arque 
multipHcet ©, H, 
aiM»'« t ( a ) eritquel, ad F,vt A,ad B , cum E, & F, fint pa- 
! riter murtiplices partium A, &B. Eadem ratione eric 
1 6, ad H, vt C, ad D . Cum igitur proportifcnet t , ad 
| F, & C , ad l> , fiot exdem proportiooi A , ad B > ( a) 
J crunt & tpfar tnter fe eardem* Rttrfut q»ia proporcio. 
nes E, ad F , & 6 , ad H , **dem fimt proportiofli C, 
ad D s (b) erttot & ipf* exdem imer fe * boe eft vc eft 
E a prima ad F , fecundam , ka erit d , tertia ad A, 
quartam. (c) Quarc fi E , prima maior eft qu»mG, 
tertia , vel arquam , vel mi nor , erir quoqwe F , fecuo- 
da maior quam H , quarca , vc! xqualis , vel minor, in 
quaeunque dmltiplicatione atcepta fint aqu* rruilt* 
plicfct E,&F,& *quemt. Itiplicia G, H . (d) Eft jgi- 
nir A, prina ad «, iecundam, vt B, tertia ad D, qtiar» 
! WB ( cufli E,& F , fint a^uemukipliccs prixn* A , ac 

I 



CX4.3»/. 



fftinff. 
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terrfae Bj At G, ftr H jXqtiemulrfpffces C , fecundx, 
& D , quarrs , & i llar ab his vna deficianr , vel vna 
rqtittes fint , vel vna excedant fcc )qtiod eft propo- 
fitum. Si crooquatuormasntttMmet proportionales 
fucrint &c. Quod oftendendum cm • 

i 

i frROPOS. 17. f HEOR. 17- * 

/ r 1 

Si COmpofitae magiiitudincs proportionales tac- j 

ntt^ hx quoquc diuife prdportio- I 

nalcs crudt . | 



H 



Oc loco dernonftrat luclidci diuifloncm ratfo* 
nrs , qiiam defin, 1 5, e*plica»it . Siot coiui com- 

pofttz ma-| 

c K | «tikwtinei I 



t-r+ 



B 



P F E 

h hii h 

K £ JM [O 

HtH <l' l i l '* U ' »i » 



gnkudinet 
AB.CD.flaj 
DF,FE,pro-l 
porcionilet | 
hoc eft fit j 
AB , ad CB, 1 
vt D E , ad 
FI. Dico&j 
diuifas eafdf I 
proportioni- 1 

itt effe , hoc eft , vt eft AC , ad CB , ita efle DF , ad 
FE . inillo fenfu,quemdefin.rf. expofuimut. Capian- 
cur enim ipfatum AC.CB, & DF, FE , arquemukipli- 
eei eodem ordine GH, HI,KL , LM; ( ») eritque 01, 
ita multiplex ipfiiit AB, vteft GH, ipfiut AC, hoc eil 
vt KL , ipfiui D F. Sed vt eft multiple* KL , ipfUit 
DF,(b) ita quoqtie multiplex eft KM, ipfiutDE. Er- 
go «quemultiplicet funt GI , KM , ipfarum AB , DE. 
Capiantur rurfui inMO, «•quemulciplice* ipfarum 
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\ CB, FE . Quoniam i^itur fic eft multiplcx Al , pt Jlha 
! fecund* CB , vt LM , tcrtia quartx FE : Itcm cam cit 
| multiplcx IN, quinca fecunda: CB,quam mulciplex eft 
f % 9 f*i. j MO , fexta quartac *E,(c) Eric& AN,fic multiplex 
l fecundac CB, vc \O t mulriplex eft quartaeFE . Itaque ; 
I cum fit AB,prima ad fecundam CB, vt DE , tertia ad 
! FE ,quartamj fumptatque fint orque tnultipIicesGI* 
1 KM , prima? , ac rertiar AB, PE : Itern fecundar , & 
d 6. dtf. I quartar C1*,FE aeqUemuItipHces HN , tO, (d)fit vc 
fNinrj. » GI,rruifcipfexprirnx AB,deficitabHN , multipli* 
cifecHindar CB,etiafnKM,mu;tip!extertiaeDE, de»^ 
ficiatab JLQ^muItip.licequarta: F E : & fi arqualis, 
aequalis : fiexcedat ,excedac . Quod fi deficiattam 
GI , ab HN , quam KM , ab I O,aolatis communibus 
. jHI, LM , erit & G H , arqualis ipfi IN , & K L , ipfi 
I M O . Er fi denique G I , cxceflcrit ipfam H N , & 
i KM, ipfa-m l O , ab/atis coumunibus HI , LM , excc- 
I d^quoqueGHypfarn IN,& KL,ipfam MO. Quam- 
obrem cum GH , KL , lumpcar finc acque rhultiplices 
primat AC ♦ & cerciat. DF : Icem IN , MO , aeque mul- 
tiplices fecurnclar CB , $c quart* FE , oftenfumque fic 
( in quacunquemulciplicacione illar arquemultiplices 
jtuerint accepcar) acquemulciplices primx , & tertiar ab 
I aeqitemulciplicibus fecundat , & quartx , vel vna de- 
ficere, vel arquales efTe,vel vna excederej (e) erit AC, 
prima ad CB, fecundap, vt DF, tertia ad FE , qtiac* 
tam ; quc i ruit propofitum*. Si igitur compofitK ma- 
gnitudines proportionales fueriBt ,&c« Quodoften- 
denduai euc . 
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PROPOS. iS. THEOR.iS. 

«■ 

Si diuife magnituiines- fuerint proportionalesj 
hx quo ^uc compofitac proportionales 

*f * ' i erun*. *.;":'■. >; 



i 



N hoc loco Euclides demonttrat compofltionem 
rationts , quatn definicione 14^ defcripfit. Sint 

. enim diuifae majrnitudi» 




nes AB,BC,&,DE,JEF, 
proportionales , hoc eft 
AB, ad BC f vt;DE,adEF. 
Dico & compofitas prqf- 
portionales effe, hoceft 
vt AC, ad BC, tti i efle 
DF >3 r! EF.Prob.Sienim 
non eft vt AC, ad BC, ita DF, ad EF, habebit DF,ad 
aliqnammagnkttdinfmminorcm ipfaEFjve! mak>. 
remeandem proporctonemquam AC, ad BC. Ha. 
bcac primum DF, ad GF, minorem ipfa EF , fi fieri 
poreft, eandem proportionem ,quam AC, ad BC. 
Quoniam fgittir eftvt AC, ad BC , ica DF, ad GF: 
(a) Eritduudendo, vc AB,ad feC, ita DG, ad GF: 
fed vc AB, ad BC, ica quoque pofira eft D E, ad EF: 
<b) Irjirur cric etiam vtDGi pnma adGFj fecun- 
dam, ita DE,tertu ad EF,quartam . CumergoDG, w 
pnrnamaior fitquam D£, certiajfc) erit quoquc| CI * 
GF, fecunda maiorquam EF,qirarta, pars maior to- J 
to, quod eft abftirdtim . ' I 
Ijfdem prorfns fundamentis demonftrabitur abfur- i 
dum, nempetocum mtnu* (Tia parte , fi dJcatur DF, |j 
ad HF, maiorem ipfa EF, eandem habere pfoportio*f 
tmnem,qtiam AC, ad BC. Cum enim DH y prima I 
minorfit quam DEjtertiaj fd) erit quoque HF, fe- \d:+ 
cunda minor quam EF, qitarta , totnm minasparte V 
vc quod I 
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quod eft abfiirrium . Non igitur habebit ad minorem 
ipla EF, aut ad maiorem eandem proportjoncm,quam 
AC, habctad BC. Quod eft propofitum. Itaquefi 
dmife magnitudines /inc proportionalcs, &c. Quod 
erac demonftrandum ; 



PROPOS. xp. THEOR. 19. 

Si quemadmodum totum ad totum , Jta ab- 
latum fe habuerit ad ablatum : & rdicuum 
*d rdiquum fe habebit , vt totum aa to- 
tum. 



ID | quod in Propef. f . demonftratum eft de multi- 
pjici proport ionc , hoc loco de omni proportione, 
ccum irrationah dcmoiuiratur . Sit enim tota ab, ad 

totim CD» vt ablata AF, 



A 

h- 



H — 



C 



F 



+ 



D 

— j 



^ ad ablatam C F . Dico & 
B rehquam EB , efle ad re- 
1 * liquam F D , vt eft tota 
AB, ad totam CD. Cum 
entm fit AB ,adCD, vt 
AE.adCFs (2) erit & 
perinutando AB , ad Alj, 
vt CD , ad CF. (b) Diuidcndo i^itur erit EB, ad AE, 
Ct6v*l ' vc FD > ad CF * W Q l,arc pcrmutando rurius eric EB, 
# * * I ad FD , vt AE , ad CF , hoc cft vt tota AB , ad totam 
|CD,cumpofirafit AB,adCD,vt AE,ad CF. Si 
I igitur «uemadmoduni cotum ad totum &c, Quod crat 
dcmonftraadum • 

COROILARIVM, 

I Exhis facilc demonftrabitur modus illeargumcn* 
I tandi in proportionibus ,qui defumitur a conucr/ionc 
t ra t ioni $ , iuxta 1 6. deftn rt ioncm « 
J Sit 
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Sic en im vt AB, ad EB , ita CD , ad F» . Di co per 
conucrfioncm rationis eflequoquen AB , ad AE , ita 
CD , ad CF . Cum cnim fit , vt AB, ad EB , itaCD, 
ad FD i (a) Erit qtioquc dittidendo vt AE , ad ES, ica | ar ?.f«JL 
CF, «d FD . Igitur & conuercendo , vt EB, ad AE, ica ' 
FD, ad CF : (c) Ac prepcerea componendoquoque vt I ci !.«»». 
AB, ad A£,iuCD, ad CF. Quod,fttit pro^filum . 1 * 

PROPOS. *o. THEOR. 10. 



focrint trcs magnitudinos , & aiix ipfis nu- 
meroxquaks , qux binx , & m eadcm rationc 
fumantur ; Ex arquo autem prima ouam tcr> 
tia maior fucrit,crit & quarca,quanj fexta ma- 
ior . Quod fi prima tcrtk faerit aequaiis , crit 
&q*arta*qua!is fext** iin ila miaor, k»c 
quoque minor crit • 



Slnttrcs magnimdines A, B,C, fc tocMem D,E,F, 
fitquc A, ad B, vt D, ad E : & B, ad C, vc E , ad Fj 

fic amem primum A , pri- 
ntamaior^quainC,rttrtia. 
T JL Dico& D , quartam^efle 

Y T T T maiorem F ,(cxta . Cum 
T i r T T T cnm A,maidrfit qwamC, 
I I I I I I f a J erk mafor proportio I * g # 

p A,a^B,qiiiinC,adB. Efl 1 
autera vt A , ad B, ita D, 
ad E | maior igtturpro- 
portio quoque (b; eric D, ad E, quam C, adB. At vt bi $.f*t< 
C, ad B, ica eft F, ad h . ( Cum enim fit B , ad C , vt 
E, ad F , eric comtertemlo ve C , ad B , ica F , ad E . ) I 
Miinr igtttir proportro ctiam eritl* jad* , qxiam *, 1 
ad E . (t) Qttare D , truior erit quam F . Qnod fiaic J c io.*»/\ 
propofirum, . - * I ' §1 
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Demdefic A,«qualis ipfi C. Dico& D , 2?qua!cttt 
! cfle ipfi F. Cum enim A , fit ipfi C , arqualrs, fa^eric 
* eadem proportio A, ad B , qua? C , ad B: eft autem vc 
j A, ad Bj itaD , ad E. ( b) I^ittir eric &D ,ad E,vc 
I C, ad B j At vc C, ad B, ita eft F, ad E , per muerfam 
I rationctn , vt fupra ; Qtiare crit qtroqtie D , ad E, vc 
! F, ad E. (c) Ideoque aequales erunt D , & F . Quod 
1 eftpropofitum . 

Demttm 6t A, minor quam C . Dico & D , mind- 
rcm cffequam F. Cum enim A, minor fitquam Q(a) 
eritminor proportio A ,ad B # quam C, ad B. Sed vc 
A,adB,ita D,ad E. (b; Minor quoque eritpropor- 
cio D , ad E , quam C , ad B. Vt aOteta prhis canuer- 
tcfido eft vri C, ad B, ita F, ad E . Igitur minor quo- 
qtie proportio cric D f ad E , quam F , ad E . (c) Ac 
( proptcrea D, minorerit quam F . Quod eft propo/i* 
cum. Si finc itaque cres magnitudines , &alia*ipfi$ 
iwmero arquales &c. Qp od erac dcmon ftramfalm » 



PROPOS. ; 9 u TMEOIt m.\ 

* * 

• 

Sifinttres magnitudines, & alue ipfis numero 
jequales,quae bin:e,& in eadem ratione fuman- 
tur ; fueritque pcrturbata carum propottioj 
tx arquo autcm prima quam tertia maior 
fuerit : erit & quarta , quam fexta , maior. 

• Quod fi prima tertise faerit § qualis j crit & 
quarta a:qualis fextae 5 fin illa minor, hxc quo* 
que minorerit. 



Slnc ere« magntaidines A, B, C, & cocidem D, E, F,' 
m qua? binar, &in eadem ratione fumantur ,fitque 

| perturbata earum proportio , hoc cft , vt A, ad B, ita 
I E,ad 
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Ej ad F, & Vt B, ad C, ita D, ad E . Sic autena primo 1 

loco A, prima maior, J 
qtiam C, tcrtia . Dico&| 
D,quartam effe maio- 1 , , 
rem fexta F. CumeniinJ 
A, maior fit quam C, (a) | a 8. 9»/. 
crit maior proportio A, * 
ad 8, quam C, ad B : eft 
autem vt A, ad H, ica E, 
ad F:(b) ergo maior quo* 
que proportio eft E,ad F, 
quamC,adB. Quoniafti vero vt B, ad C, ita eft D, 
ad E, erit conuertendo, vt C,ad B, ita E, ad D. Qua- 
remaiorquoqueerit propnno E, ad F, quam E,ad 
D: fc) Ideoque maior eric D, quam Fj quod cft pro- 
pofitum • I 
Deinde fit A, ipfi C, arqualis. Dico D, quoquet 
ipfi F,effe arqualem. Cumenim A, fit xqualis ipfi ■ . r 
C % (d) erit A, ad B, vt C, ad B: fed vt A, ad B, ita cft a 7 * 
E, ad F: eft autem ex inuerfa ratione, vt C, ad B, ita I 
E,ad D, vti prius . (e) Igitur eric quoqtie , vt E, ad I eir. jn/. 
f, ita E, ad D; ( f ) Atque idcirco D, ipfi F, aequalis j f 9- i»** 
crit . Quod eft propofitum . I 

Sittertio A, minor,quam C. Dico&D, minorem j ^ g - . 
cffe quam F. Ciim eninj A, fic minor ; (g) erit minor I ° # • 
proportio A, ad B, quam C, ad B: Vt autem A, ad B, J 



CIO.}»l f 



ita eft E, ad F$ (h) minor ergo eft proportio E, ad 
F,quam C, ad B. Quoniam vero, vc fupra , ex inuer- 
faratione eft vt C,ad B, ita E, ad D; eric quoque mi- 
«or proporticr E, ad F, quam F, ad Dj (i) Ac propte- - 
xea D,minor erit quam F. Quod eft propoficum. Si [ 
sgitur finttres magnitudines , & aliac ipfis numero 
sgualcs, &c, Quoi oftendendum erat. 
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PROPOS. 11. THEOR. 11. 

Si fint quotcunquc magnitudines, & ali« jpfis 
numero cquales, qu$ binae jn eadem* ratione 
fumantur: Etexsqualitate ta eadcm ratio- 
- ne erunt . 



H I f ? i 1 1 



IN hoc theoremate demonftrat Euclides moduro 
arguraentandi in proportionibus «x «qualitate, 

quando proporcio eft 
ordinata. Sint entm 
primumtret magnicn- 
dincs A, B, C,& aliae 
tres D, E, Fj fitque A, 
ad B, vt D, *d E; & 
B, ad C, vt E, ad F. 
Dicoqu>x)ae ex xqua* 
litatc effe A, ad C, vt 
D,ad F. Sumptis tnira 
ipiarum A,D, aeque- 
multiplicibus G, & H: 
Ici i pfa ruro B,E, arque* 
B multiplicibus l,K}item 

1 ipfarum C, F, arquemulciplicibus L,M« Cum cnim fit 
| A, prima ad B, fecundam , vt D. tcrtia ad E, quar* 
2jl «i tamj (a> crit quoque G, mulciplex primx A, adl, 
1 imuItipIicemfccundacBj VtH^malciplex tertiarD,ad 
I k, mukiplicem quartc E. Eadem ratione cum fic B, 
l>4. q*K | prim^adC.fccundam, vt E,tertia ad F, quartam ; (b) 
I erit I,multiplexprim3cB, ad L, multiplicem fecun> 
(dxC,vt k,rodltip!ex tertiarE, ad*M, multiplicem 
quartxF. Qijoniam igicur func tres tmgnicudines C, 
I, L, & ali* trcs, H, k, M, qux binac in cadem racio- 
cxe.ji»'.J ncfumuntur ifc)fic vt fi G, prima fuperat cerciam 
j Lj faperetquoque neccffario H,quarca fextam Mi & 
| %i fiarqua- 
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£ arqaalis , arqualis ; & fi d?ficat > deficiat . Quare J 
cum G,H , arquemttlr iplices pnmar A, & terti* D, vel J 
vnadeticiant ab L,M, atquemultiplicibus fecundap C, I 
& qtiartar F, ve! vna aequalcs fint , vel vna cxcedant | 
inquacunque multiplicatione fumpta fint ca multi- \ 
plicia \ (d) erit A, prima ad C, fecundam , vtD, ter- I d t. 
tiaad F, qtiartam . Qjod eft propofitum t * < 

Deitidefint plures magn'tudines tribus , ita vt fit I 
etiam C, ad N, vt F, ad O. Dico etiam effe vt A, ad • 
N, ita D, ad O. Cum enim fupra fic oftenfiim in tri* I 
bus magnitudinibus, efle A, axi C, vt D, ad F: pona- j 
tur rwnc C, ad N, vt F, ad O^erunt tres magnitudi f 
nes A,C,N, & aliac tres D, F, O f quat binat irt eadem | 
ratfoncfumunrttr $ ergo ex aequalitate in tnbus ma- j 
gnicUdinibus oftenla, rftrfiia eritvtvA, ad N, ita D, J 
ad O, Eodemquemodo idem oftendetur in quinquc I 
magnitudinibus per quatuor j fictit idem in quacuor 
demonftrartim fuit pcr tres, &c. Quare f\ fint quot- 
cunquc magnitudines, &c. Quod erat ofteadendum. 



M 



PROP. 2$. TFTEOR. 23. 



m r 



Si fint tres magnitudines , aliasque ipfis numcro 
• atqimies, qtuc bin* ki eadeni ratione fuman- 
tur , fiierit autem perturbata earum propor- 
tio ; Etiam ex squalitate in cadem rationc 
crunt . 



1 



| N hoctheorematcdemoiiirratur ratto e* arqwalit*- 
* te ,quando proportio ett pertUTbata . Sint enim 
tresmagnitudines A,B,C, &aliartres D, E,F, fitque 
pemirbuta carum proportio, hoceft fii vt A, ad B, tta 

P % E,ad 
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E, ad Fj & vt B, ad C, ita D, ad E. Dico pariter ex 

arqualitace efle vt A f 
ad C , ita D, ad F* 
Sumpcis namque ip* 
farum A, B, D, arque- 
multiplicibus G,H,I: 
Icem ipfarum C,B,F, 
xquemuItiplicibusK, 
1,M, (a) erit vt A, 
ad B,ita G,ad H, cufn 
G , H , (int ipfarum 

A, B, atquemtiitipli- 
ces . Ar vero vt A,ad 

B, itaeft E,adF; (b> 
igiturvt G,ad H,ita- 
quoque eft E, ad F: 
ied vt E, ad F, (c) ita- 

quoqfte eft l, ad Mjquod L, M.fint ipfarum E,F, 
arquemultiplices . Igitur (d) erit quoque vt G, adH, 
i ital,ad M.Rurfiis quoniam eft B, prima ad C, fe- 
cundam, vt D,tertia ad E, quartam > (e) erit quoque 
vt H, multiplex primae B, ad K, mulripl icem fecundae 
C, ita I> multiplextertiae D, ad L, mulciplicem quar- 
ta&E. Quia ergofunt tres magnitudines G, H,k, & 
aliat tresI,l,M, qu* binx in eadcm ratione fumuntur; 
eftq, earA perturbata proportio i cum oftenfum fit efle 
vt G, ad H ita L,ad M; & vt H, ad k, ita I, ad U 
( f ; fit vt fi G, prima fuperat tertiam k, fcperet pa- 
riter quarta I, fextam M; & fi arqualis, aequalissfi mi* 
nor, minor . Quare cum G, & I, arqucmulciplces 
primaeA, &cerciacD, i K,& M, arquemiHtiplicibm 
fecundar C, & quartas F, vel vna deficianc , vel vna 
arquales fint, vel vna excedanc ; erit (g) vt A, prima 
ad C, fccundam, ita D, tertia ad F, quartam, quod cft 
propoficum . Itaque li finc tres magnitudincs , &c, 
Quod erat oftendendum 9 
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PROPOS. 24. THEOR. 14. 

Si prima ad fccundam eandem habuerit rai 
tionem , quam tertia ad quartam 5 habue- 
rit autem & quinta ad fecundam eandem 
rationem , quam fexta ad quartam : Etiam 
compofita prima cum quinta, ad fecundam 
candem habebit rationem , quam tertia cum j 
fexta , ad quartam . 



I Djquod Propof.i. demonftrauit Euclidesdefola 
proportione tnulciplici , demonftrat hoc loco de l 
©mni proporcione , etiam irrationali. Sic cnim AB, 

prima ad C , fecundam f vc 
DE , tertia ad F ,quaitam: 
Item BG,quinta adC,fe-- 
cundam , vt EH , fexta ad | 
F , quartam . Dico ita e(Te j 
AG, compoficam cxprima, I 
ac quinta , ad fecundam C, 
vtcft D H , compofita cx 
tertia , & fexta , ad quar- 
cam F . Cuin cnim fit vc 
B6 , 2d C , ica EH , ad F ; erit conucrtcndo vt C, ad 
BG, ica F, ad EH , Quoniam igitur eft AB, ad C , vci [ 
D E , ad F 5 & C , ad B G , vt F , ad E H 5 (V crit cx 
«quaJi AB, ad B G , vc DE , ad EH.(bjComponendo | di *. J»»* 
igitur cric vc tota AG , ad BG , ica coca DH , ad EH. | 
Itaque cum 1 urfus fic AG, ad BG, vc DH , ad EH : & | 
BG, ad C , vc EH , ad F : fc) Eric ex *qua!i AG , ad | cu ; Jj„; # 
C, vc DH , ad F. Qttod eft propoficum . Si ergo pri- j 
ma ad fecundam eandemhabucric rauonem &c,Quo4 1 
crac dcmonftrandum . | 
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PROPOS. 25. THEOR. ij. 

. » 

I Si quatuor magnitudines proportionales fii4« 
| rint : Maxima , & minima rdiquis dtiabus 

1 



maiores erunt . 



1 
1 

1 




I o Tt enim AB, ad CD, vc E,ad F, firqj AB,omnrum 
{ %J maxima.& F.minima. DicoduasAB, & F,fimul 
I eiic maiores duabus CD, & E,fi mul . Auferarur enim 
1 ex AB, magnitudo 

AG,a?quaIisipfi E:& 
exCD, alia CH,a?qua- 
lisipfi F. Ericigitur 
AG,adCH,vtE,ad 
F , hoc cft vt A B , ad 
CD. Quarecumfitto- 
: ta AB, ad totam CD * vt ablata AG , ad ablatam CH: 
ai?.j*'* I Eric quoqne (2) vtrota AR, ad totam CD , ita reliqiu 
| GH , ad reliquam HD : Eif autem A B , cum fic om- 
Iniummaximi , m:iorquam CI>: igitur & GB ,maior 
j eritquam H D . Quoniam vero A G, & E , sequales 
I func , (i ipfis > oMantu a?^uales F, & CH , nimirum F, 
] ipfi AG . & CH, fpf? E ; fiem AG , & F , fimul squa- 

Iles ipfis E,&CH, fimul . Additis igicur inarqualibus 
GB,& H D , & nt A B, & F, fimill maior quam E, & 
ICD, fimul ,cumGB, fitmaiorquam HD. Qund eft 
I propofirtim . Si rrgo ouaruor mapnicudines propor- 

Quod crat dcmonftrandum. 
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PROPOS. 26. THEOlt. a*. 



25I 



prima ad fccundam.habuerit maiorem pro- 
portionem , quam tertia ad quartam : habe- 
bit conuertcndo fccunda ad primam maio- 
rem proportioncm , quam quartam ad ter- 



H 



oiaiorcm proportionem, 
proportionem B ,ad A, 





minorem efle proportione 
D ,ad C.I ntelligatur eoim 
efleE,adB,vtC,ad O; 
eritque proportio A,ad B, 
maior proportione E , ad 
B 5 (a)ac propterea A,ma- 
ior erit qaam E. (b) Qua- 
. . . reminor eri pioportio B, 

m Aj maiorem , quam B, ad E, minorem : Sed vt ett . 
• « 5? conuertcndo D , ad C : igitur propor- | 
tio B, ad A , minor quoque eft quam D /ad C # Qtiod 
cltpropofitum. f ^ 
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PROPOS. 27 . THIOR. i 7 . 

Si prima ad fcundam habucrit maiorem pro- 
portioncm , quam tertia ad quartam : Ha- 
bebit quoqj vicifSm prima ad tertiam maiore 

* proportioncm, quam fecunda ad quartam . 



C I eoim A , ad 1 , habeat maioretn proporrioncm, 
quanK:, ad D . Mn permurando moiorem cuo 
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queefle proportionetn AJ 
^ adC,quamB,adD. In- 
^ ) |*4 telligatur iwque exiftere 

E, ad B, vt C,ad D ,erit- 
J)*— * qtie proportio A , ad B f 
f ~ rnaior ctiam , quam E , ad 

' B j ( a ) Idcoque A , eric 

maiorquamE. (b) Qua- 
re maior erit proportio A, ad C , quam E , ad C . (c) 
Quoniam vero permutando eft vt E, ad C , ita B , ad 
D, ( cum pofita fic E, ad B, vt C, ad D. ) Igitur pro- 
portio A , ad C , maior queque erit , quam B, ad D # 
Quod eft propofitum . 

PROPOS. *& THEOR. z8. 



! 



| Si prima ad fecundam habuerit maiorem pixv 
! portioaem , quam tertia ad quartam : Ha- 
J bcbit quoque compofita prima cum fecuu- 
I da, ad fecundam maiorem proportionem, 
quam compofita tertia cum quarta, ad quar- 
tam. 

« 

S Itmaior proporcio AB, ad BC, quam DE , ad EFj 
Dico & componendo maiorem etTe proportionem 
AC,ad BC,quam DFpd EF. IntelJigatur aucem efle 

GB, ad BC, vt DE, ad EF$ 
eritque proportio AB , ad 
BC, maior quoque ,quam 
GB,ad BC. (a) Ideoque 

jr. * AB,maiorquamGB, Ad- 

I ** 1 — 1 . dita ergo communi B C, 
i s fiet AC, maior quam GC; 

b 8. q*i. i (b)tkc propterea mafor erit proporcie A C , ad B C f 
ci 8,7»; , | q U jm GC, ad BC. Sed componendo , (c) vt eft GC, 
ad BC, ita cft DF, ad £F, ( quia pofita fuic GB , ad 



aio,j«#\ 
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BC , vt DE , ad EF. ) Er^o msior etiam erit propor- i 
tio AC,ad BC , quam DF,ad EF . Quod 1 uit propo- p 
£tuau 



PROPOS. 29. THEOR. tfh 



daml 



Si compofita prima cum fecunda ad fecut* 
maiorem habueritproporrionem, quam com- 1 
pofita tertia cum quarta , ad quartam : Ha- 
bcbit quoque diuidendo prima ad fecun- 
dam maiorem proportionem , quam tertia 
ad quartam. 



s 



Tt maior proportio AC , ad BC, quam DF , ad EF. 
Dico & diuidendo maiorcm CfTe AB, ad BC,quam 
DE, ad EF • Intclligatur autem efle GC , ad BC , vt 

DF, ad EF,eritque propor 
tio AC,ad BC.maior quo- 
que proportionc G C , ad \ 
BC : (a ) idcoq> roaior crit [ a io.j«J, 
AC,quam GC. Ablata j 
crgo communi BC 5 maior J 
erit A B , quam G B : (b) b 8. f m. 
Ac propterca maior cr?c proportio AB ad BC , quam 
GB , ad BC : fc) Sed diuidendo,vt eft GB , ad BC, ita «r.fri. 
cft DE , ad EF . ( pofita namque eft GC , ad , n 
DF » ad EF . ) Igitur maiorquoque cnt proportio 
AB^adBC.qnainDE^dEF. Quod fuic pwpofi- 
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PROPOS. jo. THEOR. 3*. 



Si compofita prima cum fccunda , ad fccun- 
dam habuerit nuiorcm proportionem, quam 
c^mppfita tertia cum quarta, ad quartam: 

• Habebit per conuerfionem rationis , prima 
cum fecunda , ad primam minorem pro- 
. portionem , quaa tcrtia cum quarta , ad 
tertiam . 



| q Tt maior proportio AC, ad BC ,qWR DF,ad IF* 
|*3 Dico per coouer/ioncm ratfoins, minorem eflc 



B C 



aio,j«". 




proportionem A C, ad AB, 
quamD£,adDE. Cumenirn 
fit minor proportio A C , ad 
BC,quam DF, ad £F 5 (ajcrit 
& diuidendo maior proportio 
AB, ad BC, quam DE , ad EF. 
(b) Qu^recooucriendo»m:not 



cl S t ij|lJer!tproportiiiBC,adAB,qu^mBF,adDf: (c) Ac 
! propterea £c componendo minor ork proportio to:ius 
lAC^adAByquamwtiMsPI^dDE, Qjwdcfipt* 
I peiicum^ . 



t 



PRO- 
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PROPOS. 31. THEOR. 31. 

Si fiiit tres magnitudines , & alis ipfis numero 
xquales , fipque maior proportio prima? prio- 
rum ad fecundam , quam primx pofterio- 
rum ad fecundam : Item fecundx priomm 
ad tertiam maior , quam fecundx pofterio- ! 
rum ad tertiam : Erit quoque ex acqualita- J 
te maior proportio prim* priorum ad ter- J 
tiam , quam prims pofteriorum ad ter- 
tiam. . 1 

Slnt tres magnitudines A , B , C , & aliac numero 1 
arqualelD, E, F, fitque maior proportio A , ad B, 
qium D, ad £ : Nec non eciam maior B ' , ad C , qtiam 

!,adF. Dicoex 



1 1 I » ■ 1 'I l -H 



CH 




sequalitacc maio- 
rem quoque efle j 
propoitiowm A, I 
ad C.qium D,ad I 
P, Concipiaturj 
euim eflc G,ad| 
C,vtE,adF ; erit-j 
que propterea | 
proportio B, ad C,mainr quam G, ad C; fa) ldeoque I axo.?»;. 
B,maioreritqtlam6. (b) Quaremaior erit propor- f b *. jmi* 
tio A^adG.minorem ,quam A,ad B,maiorem : Po- \ 
nitur autem proportib A , ad B, maior quam D , ad E. 
lErgo multo maior erir proportio A , ad G , quam D, 
ad !! . Quo ftante denao intelligarur cffe H , ad G , vc 
D , ad E ; eritque propterea maior proportio A, ad G, 
quam H, ad G * f c) Ideoque A , maior erit , quaro H. | cio. f»l, 
Cd) Quartmaior quantirai A, ad C, habebit mai*i<ein j d 8. f»i 
prowtionem , quam minor quanjkw H ,adeande« , 

C: (c) | 
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tit.quu \ C r(c) Sed vt H ,ad C , ita eft ex xqualitate D ~ 3 ad 
|F.(Q[ioniamvtD f adE,itaeft H,adG,&vt E ad 
F. ita G, ad C. ; Quaremaior qtioque proportio erit 
A , ad C, quam D, ad F . Quod eit propofitum # 

■ • • 

PROPOS. 51. THEOR. 52. 

- 

Si fint tres magnitudines, & alix ipfisnumero 
«quales , fitque maior proportio primae prio- 
rum adfecundam, quam fecundx pofterio- 
rum ad tertiam : Item fecundce priottun ad 
tertiam maior , quam primx pofteriorum 
ad fecundam : Erit qu^que ex sequalitarx, 
maior proportio primse priorum adtertum, 

quam prima: pofteriorum ad tertiatiu 

» 

) 

1 Q Int tres magmtudines A, B , C , & aliar nutnero *- 
O quales D, E $ F , ficque maior proportio A , ad B, 

quamE, adF , Icem 
■ - maiorB,ad C,quam 

• Ai H J})r 4 D,adE.Dicoefle 

I . s — _ qtioque ex qualitate 

maiorem proportio* 
nem A , ad C , quam 
D ,ad F. Intelliga- 
turautemefle G ,ad 
C, vt D, ad E j erit- 
que proportio B M ad 
C, hiaior quam G, adC: (a) Ideoque B , raaior erit, 
quam G. (b; Quaremaior eritpropprtio A, ad G#ni* 
norem , quam eiufdem A,ad B, maiorem : Eft autem 
proportio A, ad B, maior qtiarn E , ad F. Multo ergo 
maior eft propoitio A, ad G, quam E, ad F. Quo po- 
I fito intelligatur rurfus cfle H, ad G, vt E, ad F; 
{ eritque prppterea maior pfoportio A, ad G, quam H, 

1 ?4 




ai*. 

b 8. 



1*1 
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adG:rc)Ideoquctnaior eric A,quam H. (d) Quo- 
circa A, maior ad C, maiorem habebit proportio- 
nem, quam H, minor ad eandem C: ce) Ac vt H, ad I e*\ V*L 
C, ica cft ex xquahtate D, ad F. (quoniam vc D, ad i J 

E, icaeft G,adCj Et vt E,adF,ica efl H, ad G ) I 
Maior ergo eft etiam proporcio A, ad C, qUam D, ad " 

F. Quod eft propuficum # 

PROPOS. 33 . THEOR. 3S . 

Sifuerit maior proportio totius ad totum, quam 
ablati ad ablatum : Erit & reliqui ad reli- 

. quum maior proportio, quam totius ad 
totum. 



Slt maior proportio tocius AB, ad totam CD,qiiam I 
aoiati At ,adablatum CF. D icoetiam propor- 
tionem reliquae EB, ad rciiquum FD, maiorem efle, 

quam tocius AB, ad to 



A 
c 



r ■■ I ' 

FD 



B 



tum CD . Cum enim 
maior fic proportio AB, 
ad CD, quam AE, ad 
CF, Ca ) eric quoque 
permucando maior pro* 
porc:oAB,ad AE,cjuam I 
>er conuerfionem racio- ! b$e. jw*. 



CD, ad CFj (b) ac propcerea pd wwnuciuoncni ratio- • 
nis minor erit proportio AB, ad EB, quam CD, ad 
FDj (c) permurando it»ittir minor quoque eric pro« 
portio AB, ad CD, qium EB, ad FD , hoc eft EB, re- 
liquaad reliquam FD, maiorem habcbit proporcio- 
ncm ,quam coca Att, ad cocam CD . Quod cft pro- 
poficum ♦ 



I 
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PROPOS. 54. THEOR. 54. 



Si fint quotcunque magnitudines, & aliae ipfis 
numcro jequalcs , fitque maior proportio pri- 
mz priorum ad primam pofteriorum, quaai 
fecunc!f ad fecundam: & hxc maior,quam 
ttrtiar ad t«rtiam : ficque tleinceps : Habe- 
bunt omnes priores fimul ad omnes pofte- 
riorcs fimul , maiorem prpportionem,. quam 
omnes priores , relidta prima, adomnespo- 
fteriores , relida pariter prima : Minorem 
autem , quam prima priorum ad primam 
pofteriorum : denique maiorem etiam, 
quam vltima priorum ad vltiraam pofte* 
riorum. 

1 

Slne primo loco tresmagnitudines A, B, C , & al i* 
tres Dj E, F, fic autero maior propottio A , ad D, 

qium B,ad E : Item ma ior 
' r • B,ad E,quam C,adF. 

A t _ f y%\ 1 Dico portionem ipfatum 

£ ir. | A,B,C,fimul ad ipfasD, 

" 1 . E , F , iimul maiorem «ffc 

proportione B , C , fimnh 
ad ipfas E, F , fimul : Mt- 
norcm vero proportione 
| A, ad D ; ma iorem dcnique etiam proportione G , ad 
} F . Ctim eotm maior fit proportio A , ad D , quam B, 
»7,91». [ ad E i faj erit permutando maior A , ad B , quaro D, 
biS.f ui, i «d E 5 (b) igmtr componendo , maior eric proportio 
I ipfarum A,B, fimul ,ad B,quam ipfcrum D,E,fimnl 
Cxf.jul. UdE j (c) permucarKio igitur rorftis , maior erit pro- 
jporcio A, B, fimul ad D, E, fimul, quam B,ad E. Ica- 

que 
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qu e cum tota A , B , ad totam D,E, maiorem habeac 
proporcionom , quam ablata B, ad ablatam E j (d) ha- 
bebic quoqoe reliqua A,ad rehquam D,maiorem pn>- 
portionem, quam tota A B, ad totam D, E. Eadem ra- 
cione,maforerk proportio 6,ad E, quam totiusRC, 
ad totam E , F: Mulco ergo rmior erir proportio A , ad I 
D, quam B,C, totius, ad totam E, F. (c) Permutan- ! e*7. 
do igitur , maior erit proportio A, ad B, C, qnarn D, I 
ad E,F,(f ) & compofiendoer^omaior eft proportio f 1 u y 
totius A,B,C,adB,C,quamtotiUs D,E,F,ad E,F.(g) 5*7.?**. 
Et rurfqs permutando, maior proportio omnium A,B, 

C, fimul ad omnes D,E,F, fimul, quamB, C, ad EF. 
Quod tuit primo foco propoficum. 

Quare cum fit iriaior proporti6 tocius A , B, C, ad f • 
totam ^ £,F,quam ablatxB C,ad ablaram E, F, (h) h iM ll,# 
critetrtm maior proportio reliquar A, ad reliquarti 

D, quam totiui A 9 B, C, ad totam D, E, F* Quod eft 
fecundum . 

Quoriiam vert>maiofeft pr6poreto B, ad E, quam 
C,^1F, ( i) ericpetmucandomaiorquoq(icB,adC, , . 
quam E, ad F; (k) Ec componendo, maior totius KjC> I k»*.f*f* 
adC.quam totmtE,F* ad F;^l) & rurfiis permu- j 1*7.J»'« 
tando, rnaior B,C, ad E,F,cjuam C, ad F. Eftautem 
maior proportio A,B,C, ad D, E,F, vt oftendimus, 
quamB, C,ad E, Fjmulto ergomaior erit proportio 
omnium A,B,C, ad omnesD,E,F,quam vltimac C, ad 
vltimam F. Quod eft tertium . 

Deinde fint quatuor magnitudines,& aliar ipfis nu -J 

mero xqnales cum I 



i Zf^nl. 



G t-r-f-H Fe+-H 

G inui H n 1 1 i 



6aA€ hyr>6wfi, nem- 
pe fit maior propor- 
cio tertiacC, ad cer«. 
ciam F,quam quartas* 
G , ad quartam H. 
Dico eadem confe- 
qui . Vt enim iam in 



trsbus eit oftenfum,! 
maior eft proportio B, ad E , quam B,C,G, ad E,¥ ,H* J 

^ Multo { 
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PROPOS. 34. THEOR. 34. 



Si fint quotcunque magnitudincs, & aliac ipfis 
nurncro «quale* , fitque maior proportio pri- 
mx priorum ad primam pofteriorum, quanf 
fecun^f ad fecundam s & hxc mator, quam 
ttrtia: ad tertiam : ficque tlcinceps : Habe- 
I bunt omnes priores fimul ad omnes pofte- 
1 riores fimul , maiorem prpportionem,. quam 
omnes priorcs , reli&a prima, adomnespo- 
fteriores , relida pariter prima : Minorem 
autem , quam prima priorum ad primam 
pofteriorum : denique maiorem etiam, 
quam vlcima priorum ad vltimam pofte* 
riotum. 

SbKprimo loco tmmagnitudines A, B, C , & ali* 
cres Dj E, F, fit autera maior propottio A , ad D, 

qiu m B , ad E : Item ma ior 
, B ? ad E , qunm C , ad F. 

A . _t | Dico portioncm ipfarum 

W~7 xr, 1 A,B,C,fimu!adipfasD, 

j5 1— -i Ju 1 E,F, foHlJ maiorcm effe 

proportione B , C , fimnl, 
ad ipfas E, F , fimul : M i- 
norem vcro proportione 
I A, ad D ; ma iorem denique ctiam proportion e € , ad 
j F . Ctim enim taaior fit proportio A , ad D , quam B, 
2i7.~euL I E s faj erit pcrmutando maior A , ad B, quam D, 
bts[«*#\ \*d E ; (b) igittir componendo , maior erit proportio 
I ipfarum A,B, firnul ,ad B^quam ipfirum D, E,fimal 
c*7.jttJJ;adE$Cc)permuurmo igitur rorftis , maior erit pro^- 
jportio A, B, fimul ad D, E, fimul, quam B,ad E. Ita- 

I 1 ue 
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qtie cum tota A , B , ad tocam D , E , matorem habeac 
proporctonem , quam abfata B, ad ablatam E j (d) ha- f dj^mh 
bebic quoqitc reliqua A, ad reliqnam D,ma iorem pro- 1 
porcionem, quam cota A B, ad totam D, E. Eadem ra- f 
cione,maforerit proportio B,ad E, qtiarn totius RC,l 
ad cocam E,F: Multoergo maior eric proportio A,ad | 
D,quamB,C, cotius, adtotamE, F. (c) Permucan- J eaf.f»'. 
do igttur , maior eric proportio A, ad B, C, qtiam D, j 
ad E,F;( f ) & contponcndoer^omaioreit proportid f * lS •**!• 
totius A,B,C, ad B,C, quam totiUs D, E,F,ad E,F. (g } \ S*?-**** 
Ec rurfus permutando, maior proportio ommum A,B, 

C, /Imul adomnes D,E,F, fimul, quamB, C, ad EF. 
Quod iuic primo loco propofitum. 

Quare cum fn maor proporcio totius A, B, C, ad I . 
tocam ^ E,F, quam ablatx B C, ad ablaram E, F; (h) h 3W' 
€ric eciam maior proporcie reliqu ? A, ad rehquam 

D. quam totius A, B, C, ad cocam D, E, F* Quod cft 
fecundum . 

Quoriiam vero maior cft pr6poreto B, ad E* quam 



C, 9td F; ( i ) eric pcinfucando maior quoqcfc B, ad C, § - 
quam E, ad F; (k) Ec componendo, maior tottus B/Di ( »*• 



i zr^«'« 



adC,quam cocias E, F, ad F;^l) & rurfiis permu* l* 
tando, maior B,C,ad E,F,quamC, ad F. Eftautem 
maior proportio A,B,C,act D, E,F, vc oftendtmus, 
quamB,C,ad E, F;multo ergomaior erit proportio 
omnium A,B,C, ad omnesD,E,F, quam vltimx C, ad 
vJtimam F. Quod eft tertium . 

Deinde finc quatuor magnitudines,& aliar fpfis nu 

itiero arqnaies cum'| 



i 



J\ 1 I I H 



i f M 

» i I H 



Dl-H 

Fh-h 



eorie hypoihtfi, nem-"| 

r-J 



pefit maior propor 
tio terciaeC, ad ter-,1 
ciamF,quam quartx* 
G , ad quartam H. 
Dico eadem confe- 
qui . Vt enim iam in 
tnbus clt oftenfum,! 
maior eft proportio B, ad E,quamB,C,G, ad I,F,H. } 

; Mulco I 



C^-h-H Jit-H-H 
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% j mtticoergomaior crit A, ad D, quam B, C,G, ad F # . 
*H7? *[• ' F.H^ (m> permutandoer°o minor erit A, ad B, C, G, 
m 8.^14/. t quam D, ad T^ f H f fn) & componendo ma:orA,B, 

j C, G, ad B, C, G , quam D,E,F,H, adE» F, H; 

< ( 0 ) & permutando A, B, C, G , ad D, E,F, H, ma- 

I ior quam B, C, G, ad E,F, H. Quod erat propofi* 

J tum . 

I Quapropter cum fit maior proportio totius A , B, 

IC, G, ad totam D, E, F,H, quam ablatar B, C, G, ad 
ablatam E, F, H. (p) Erit & reliqux A , ad reliquam 

D, maior proportio ,quam totius A, B, C, G , ad to- 
tam D, E, F, H, quod eft fecundum . 

Quoniam vero, vt in tribusdemonftratum fuit,ma- 
ior eft proportio B, C, G, ad E, F, H , quam G, ad H; 
& maior A, B, C,G, ad D, E, F,H, quam B, C,G,ad 

E, F, H, vtoftenfum fait , multo maior erit proportio 
A, B, C, G, ad D, E, F, H , quam vltimz G , ad vlci- 
mam H. Quod cft tertium . 

Demum eodem modo concludi poteft , eadem con« 
fequiinquinquemagnitudinibus per quatuor , & in 
fex per quinqde &c. quemadmodum oftendimus in 
quatuor pcr tres # Qu*re conftac totum hoc Theoro» 
ma&c» 



I 



Quint i Elemcntifinis. 



> * 



evcii- 
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EVCLIDIS' 



ELEMENTVM 

S EXTVM. 



VEFINITIONES. 



••• i 



t 



l. 



■ » 



« »» » ^ » 



Slmiles funt figura: reiJttline* , quar '& fif*| 
gulos angulos fingulis angulfe xcjiiajes h«r 
° bent, atque etiam latera , qux circum a£ 
*W^> propofrionalia/'/- - Z 

t k 



POftquam Fuclidesin libro Quintoexplicationem 
proporticnum in quantitatibuscontinuisgeneri- 
c*,nuHatenusdefcendendo ad aliqua fpeciem cjuantka- 
tis, abfbluit, in hoc <5. librofpecificeofhetidit quain- 
mm proportionem inter fehabeant linca- , anguli, cir- 
ftumferentix circulorum , triangula , alixquc: figurar 
j)lanx /Quod yt faciliusexequatur. - * ' 
In primis dicic quod figur* reailine* funt ill», 

qu* habent angulos in- 
A ^ cerfeatquales,&infuper 

/V « Iateracircaipfoc*quaIe , l. 

7 x f\ angulos proportionaJia , 
IJU^CeL^F Vtv.g. trian 5 ulaABC, 
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DiF | tantummodo fimilia dicentur t fi fuerjnt *qui- 
angula , itautangQlus A , angu'o D ; & B, ipfi E ;& 
C, ipfi F , srquahs fir : Nec nen ctiam latera arci 
*quaIesan°ulos proportiomlia f hoceft vt AB , ad 
AC, ita D 8 , ad DF , & vt AB , ad BC , lta DE, ad EF; 
& vt AC, ad CB, ita DF, ad FE . 



4 i 



antecedentes , & c 
miai fuerint . 





W 






w 


M 






mm 







4 - ' — 



VT cxempligratia fi in paralleJogrammis ABCD, 
EFCH, latera AB , BC , ita iueHnt proportio- 
nalia lateribus EF, FG , vt in vtro- 
que parallelogrammo fit & anteccs- 
dens ,& confcquens diuer farum pro- 
portionum , hoc eft ea fit proportio 
AB,ad E F,qu* FG,*d BC . In 
hoc enim cafu AB , antecedcps pri- 
m* rationis eft in vno parallelo- 
grammo , & E F , confequens in 
a 1 io \ & rurfus F G , antecedens al- 
terius rationis reperitur in i 1 lo pa- 
w in qu# poluimus confequentem ajtc? 
rius ratlonis , & conlequens BC, ftat in alio para I le lo- 
grammo, inquo ftabatantecedenspriorispropor 5 -- 
qis. Quarein vtr<^ucparaI!eIogramiwrcpcritur §j 
tecedens, ic confcqucnsrationnm , acproinde rec$- 
procaerunt, Quod idem etiam valct de tfianguiis; 
nam in alijs figuris reciprocarum figurarum noncft 

vfusapudGeometrai. f ^ 
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iii. 



1 



Sdcundum extremam , & mediam rationem 
redli liaea fedta effe dicitur , cum vt tota ad j 
maiiisfegmentuni,itamaius admians feha- 
buerit . 



s 



A 




I re&a aliqua Ii nea A B , ita diuidatur in C , inx- 
qualiter vt quemadmodum tota AB ,ad maius feg- 

mentum AC , ita maius 
fegmtntum AC,ad minus 
fegmentum CB, huiufmo- 
di linea dicetur diuifa fe- 1 
cum extremam , & media ' 
ratior.em. Hanc diuifio- 
nem exponec Eticlides Propof. 30. huius libri.f-am- 
quepropofuit , Iicetalijs verbis , in fecundo Iib. Pro- 
pof. 11. Innumerx quidem funt vtilitates iineae tali- 
ter fefiae vt conftat ex libns Stereometriac , vnde mre- 
merito hxc diuifio vocari folet Diuina proportio. 

Altitudo cuiufcunque fisurc eft linea perpen- 
dicularis a vertice ad bafin dedutia. 



A 



A 



/ 


\ 







B C 



ABC ,qaantacft perpcndicularis AG, 



IN triasuIo ABC, vcrtexfit 
A,aquo ad bafin BC, per- 
pcndicularjs dncatur AG, 
dicetur hzc perpendicu!»- 
ris altitudo cria«juli ABC, 
ita vt tantamdicarurhabe- 
re altitudin' mtriangulum 



V. 
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Ratio tk rationibus componi dicitur, tumra* , 
tionum quantitates intcr fe raulriplicata\ ali* 
duam effcccrint rauonem. 

QVoniam denominator cuiuslibet proportioniteK- 
primic quinta fic magnicudo ancecedens ad eojni * 
leqMcncem ( vcdcnominacor quadruplac proporcionis, 
ncmpe 4. pftendit in quauis proporcione quadrupla 
anteccdentem magmtudinem quater continere con- 
fequentem ; denominacor vero propoitionisfub qua- 
druplar , nempe vnum quart. indicir;mrecedentem efc 
fequarcam partem confequencis &c. ) Dici foletde- 
nominator i Geomecris, feu quantitas preportionis, 
Quapropcer h*c definicio vult, propbrtfonem aliquani 
ex duabus,vel pluribus proportiombus componi,quan- - 
do harum denominacores , feu quantitaccs tncer fe mu I- 
cipl icatat cffecerint illam proportionem y fcu illius pro« 
J portionisdenominatorem, Vc v. g. proportio duode- 
~ cuplacomponi dicitur ex dupla , & fexcupla $ qtandtv 
quidem denominacor propprtionis duodecuplac, nimi- 
rum 1*. productcur ex mulciplicacione denominattj- 
risdiiplaeproporcionis, nempe 1. in denominacorem 
fextupla? , hoceft in l, Eadem prorfiis rationepro- 
portro trigecupla dicicur componi ex dupla , cripla, 8c 
quintupla , Nam harum denominatores 1. 1. $. inccr 
ie mulciplicati gfgnunc io. illiusdenominatorem 8cc. 

Vnde qttemadmodum in magnitadiniba« contfflue 
proportionatibus f vt di&im eft ad dcfin. 10. lib. %.) 
proporcio primtr ad vltimam dicituf comporu cx pro- 
porcione prim* ad fecundam 9 Jk Kcundg adicrttt», 
& certiaradquartam &c. Sicctiam in quibufcunsjuc 
magnicudinirHis ordine poficis proportio primar ad vl- 
timara dicecur componi ex proporcione prima? ad f<> 

cun- 



t 
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curviam , & fecundxad tertiaui, & certi* ad quarram 
&c. donec proportio extiterit > quoniatn denominator 
proportionis prrmar magntudinis ad vl:irrum confur- 
gic ex denominatoribus proport ionflm iotermcdiarurxi 
inter fe multiplicatis. 

HoctotumconfirmaturiCIauio in hac locoaddu- 
cendo variay antiquomrn demonftraciooes circa hanc 
«uteriam : Quas demonftrationcs apud ciucurn au* 
chtrem legerc haud inucile eric * 



Vi 

*• 

4 4 * 

* • • • 

ParaUelogrammum fccundwn aliquara re£fcaw 
lineam applicatum , deficerc dicitur paral- 1 
lclogrammo , quando non occupat totam li- [, 
neam . Excederc vero , quando occupat ma- 1 j 

* iorcmlineam, quaa&fitca, lccundum quam « 
applicatur ; itatamen, vt parallclogrammum > 

$i deficiens , aut cxccdens candem kabeat al- 
u litudincm cum parallelogrammo applicato, 
' • conftituatqj cum co totum vnum paraHclo- 
^grammum. . 

SIc data redta Ifnea AB, fupra ^uara c#nfiituatQr pa- 
rallelogrammum ACD E 3 quod non occvpet to- 

tamlincamAB, 
fed deficCBj 
duflaqj BF,pa- 
rallelaipfiCD, 
cotatqut cum 
\ £ D , produ&a | 
in F, ficqi com- j 
f leacur totum I 
paralleloHram-f 

Bmm A , Qtio.po&o parallelog wmraum AD> fc- } 

Q $ CUB- ! 




• II 



I 



1 
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Ctindurri reftam AB, applicatum , drficere dicirur pa^ 
rallelo«rammo DB, ira vt DB,appelle ur defe&us. 

E contra vcro fit daca refta A C , fupra quam con- 
ffittiattrt pa allelo^rammum ABFE, quod habeat !a- 
tus AB , tnaiusdica recra AC , ducanturque lineae vt 
fiipra . Parallelo^rammum i^'tur AF , fecundum re- 
dhim AC, applicatum , excedere dicitur parallelo- 
grammo DB, ficquc DB , vocatGr exceflus . 

PLOPOS. t. THEOR. i. 

TriangLiia, & parallelagramma, quorum eadem 
. fiierit altkudo , inter fe ita fc habent, vt ba- 
fo. / 1 

Int duo triangula ABC, ABD, eandem haben- 
cia alcicudinem, quorwn bafes fint BC, BD. Item 

duo parallclogram- 
* ma BE, BF, eiufdent 

-^— alcitudinis , quorum 

eaedem bafes BC, 
BD. Dico ica efle 
triangulum ABC,ad 
trian^ulum ABD,& 
paraIlelo°rammum 
BE , ad parallclo- 
^rammum BF^ vc eil 



s 




i 

i 
i 

I /L^ 

( G C 3DH I K 

' bafisBC , ad bafin BD Hoc eft ffbafis BC, ftatuatur 
prima ma<>nitudo , & bafis BD, fecunda : At criangu- 
Jum ABC, vel pjrallelogrammum BE , tertia , &tri- 
an^uium A3l ), vel paralleloorammum BF , quarca, 
atquemulripJicia primar , ac tertia? ab^equcmultipiici- 
bus fecur.dx, & qui'ta?,vel vna dr ficere, vel vna arqua* 
lia elTe, vel vna dxcedere , vr oftc-nfim fuir in defin. 6. 
lib # Pnnantur enim cam rrian^ula, quam parallelo- 
Srauuiuincer etfdcm parallelas^EF, GK , ficjue \t 

diftum 
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diftum eft in defin. f . huius libri, trianguta, & paral- f 
lelogramma candem habebunt altitudincm ,cum pcr- ! 
pendicularesadbafesdemifle atquaJes exiftant. Rur- 
fusex BGj fumantur quotcunque re&avflicec inno 
ftra figura vna tantum fiimacur ) gquales ipfi BC,& 
iitCG : Itemex UK, abfcindantur quotcunque rc£tx I 
DH, HI, IK, squaies ipfi BD. Deindei punfto A, 
ducantur redar AG, AH, AI,AK. Ca; Erunc igitur 
triangula ABC, ACG, fuper stquales bafcs , & inter 
eafdem parallilasarqualia . Eademque racione xqin- 
luerunctrianguIaBAD, DAH, HAI, IAK. Quam- 
multiplcxergoeftreda GB,fe<2a? BC, tammulti- 
plex quoquecrit criangtilumBAG, trianguli SAC: fic 
quamfnulciplexeft refta BK, rcdtx BL), tam quoque | 
mulciplcx cric triangulum B AK, trianguK B AD, quia I 
in tot triangula xqualia funt diuifa tota triangula J 
ABG, ABK, inquoc re&asKqualct fe&ar fucmnt tocae i 
rctt* BG, BK. Quoniam vero fi bafisBG,«qua!is fue- I , 
rit bafi BK, (b) neceflario triangulum ABG,*quaIe [ b 3 t.frh 
eric criangulo ABK, ac proindc fiBG, maior fueri* ' 
quam BK, neccflario ABG, maiUf erit quam ABK, & fi | 
minor, minus eric ; proptercaque dcficitnt vna BG, re- 
fta,&trianguliun ABG,a?quemultipIicia primar ma- 
gnitudinis BC, & tertiar ABC, ab BK, re&a criangu- 
*l6 BAK,*quemulciplicibus fecundx BD, & quartx 
BAD, vcl vna gqualia erunt, vel vna excedent, fi ea, 
qtiac inter fe ref]>ondent , furaanrur. (cj Quarc quat c 
proportiocft primzBC, ad fecundara BD , bafisad ^uim. 
bafin, ea eric ccrtiar BAC, ad quartam BAD, crianguli 
adtriangulum. Sicur igicur bafis ad bafin , icacft cri« 
angulum ad triangulum i qucd fuit propofituol. 

Quoniarn vcro f d) vt triangulum ABC^ ad criangu* j diy.f «S; 
lura ABD, ita eft parallelogrammum BE, (ej (du- « J*? r '« 
plum enim eft crianguli ABC,> ad pirallclogrammum 
£F,quod pariterctt duplum trianguli ABD^ vnde f ^ 
perfpicuum eft (f) ita quoqueclfe parallclogram- 1 
inuraad parallelugrammum, vc bafis ad bafin. Quod I 
C9tum confirmaci potcft eodefn argumcBtOj quo vfij 
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(uwi c triar^ulrs, fi pruis ex punflis C,G, rc<flx du- 
canrjir parallelje ipfi BA; necnon ex pundtis H,I,K, 
p3raIffl£ipfiBA 3 &c : Triangula ig'tur , &parall«« 
• Jogramma, quorutft cadem fueric altuudo , ita fe ha- 
j bent inter fe, Vt bafes , &:c, Quod crat demonftraa- 
dt:m ♦ 

PROPOS. i. THEOR. %. 



Siad vnum trianguli latus parallela dudla fuerit 
redla qua:dam linea^ hxc proportionaliter fc- 
cabit ipfius trianguli latera . Et fi trianguli 
lateraproportionalicerfe&a fucrint, quas ad 
fe&iones adiun&a fuerit re&a Iinea , erit a4 
reliquum ipfius trianguli latus parallela. 



I T N tnangulo ABC, ducatur primuto reftaDE, pt- 
j 1 rallela lateri BC, Dico latera AB, AC , fefta cffe 

proportionaliter inD, & E, feoceft, 



k i.fi*. I 




eGevt AD,adDB, ita AE, adEC 
*J7/ r M A Duftis namque reftis CD, BE, (a) 

erunt triangula BDE, CED, fuper 
eandemba/in DE, & inter eafdem 

!>arallelas DE, BC , coafhtup inter 
e arquaf ia. (b) Quare vt tnanguhim 
ADE, ad criangulutn DEB, ita cft 
idem criangulura ADE, ad crrangu- 
htm FDC: (c) Atquivtrrianguluin 
| ADE,ad trianguIumDEB, ita eft bafis AD, ad ba- 

IifioBDi(cumhxctrianguIa finc eiufdern altitudinw, 
Vt conftat fi pet E, p rallela agatur ipfi ABj Eadem- 
? que ratione vttriansulum ADE,ad triangulumEDC, 
in^mK \ iraeft bafis AE, jd' bafin EC. (d) Vt igitur AD, a* 
I BD,ica cft AE, ad EC, ( cum hac dux proportiones 
\ erdcm fint propcrtioni trianguli ADE, ad triangu- 

- lum 
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lum DEB t & eiufdcm trianguli ADE, ad triangulum [ 

EDC) Quod eft propofic utI >* 

Secetdeindere&aDE, latera AB, AC 3 proportio- 
lialiter. Dico DE, parallelam efle reliauo lateriBC. 
IWtisenim, vtfapra,re<3itCD, BE, (e) crit yt ba- 
fis AD, ad bafin DB; ita triangulura ADE,ad triangu- 
lum DEB,cum fintciufderu altitudinis: Ponicur au- 
eem vt AD, ad DB, ita AE, ad EC : ( f ) igitur crit J * iM*fc 
vt triangulum ADE, ad trianguIumDEB, iu AE , ad 
IC: Sed (g) vt bafis AE, ad bafin iC , ita cft trian- 
gulum ADE,ad trianguluoi DEC , cum pariterfint 
ciufdem altitudirfis :fh)Igitur vt triangulum ApE, 
ad triangulum DEB.ita eft idem triangulum ADE,ad 
triangulum DEC. (i) -Squalia trgofunc triangula \' l 9* 
BDE^ DEC; ac propcerca cuoi candem habeani ba- » 
fin DE, (k) erunt rotcrcafdcm parallelas conftituta, jkj^.^r 
Quare parallela eft DE, ipfi BC: qaod ct propofi* 1 
tum . Si igitur ad vnum trianguli latus parallela du- ( 
fta fucrit , &c. Quod crat ©ftcndendmn ♦ 



Jcx, 



» 1 

pROPOS, $. THEOR* f J 

I 

Sitrianguli angulus bifariam fe&us^fit, fccanst 
autcm angulum refta linea fecuerit & bafitf; J 
bafis fegmcnta candem habebunt rationcra, 
quam rcliqua ipfius trianguli latera. Et fi ba- 
fis fcgmenta eandem habeant rationem, quarn 
rdiqua ipfius triangali latera; re&a linea, qux | 
a vcrticc ad fedionem producitur, bifariaai| 
fccat angulum ipfius trianguli . 1 

1 



1 



N triangulo ABC, refia AD, fccet primo angtt< 
lum BAC, bifariam , Dico effe vcBA, ad AC, ita 
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| BD, ad DC. Agatur enim pcr C, recla CE, parallela 
■ ipfi DA, donec cum BA, pariter produtta concurrat 
I in E, pundto $ (debent aurem coire CE, & B A, quia 
J anonh B, & BCE, minores funcduobus recKs: fiqui- 
' dem cum duo anguli ABD, BD A, in triangulo ABD, 
a I7.fr/. I fa) fint minores duobusrecN ; & angulus BDA, (b) 
b tf.fri. I ftaequalis imerno, & oppofiro BCE* erunt etiam duo 
1 anguli B, & BCE, minorei 

duobus reftis: quare iuxta de- 
fin. 15. IineacCE,BA,tandem 
coibunt) (c) eritque anguhid 
ECA, arqualis alcernb CAD; 
& angulusE, externo DAB, 
arquahs cric. Cum igrturduo 
angjuli CAD, DAB^pcrcttn- 
_ ftruflionem afrquafct ponantirr, 

d 6. pri. 1 erunt & afiguli ECA E,inter fe arquales; (d) ideo- 
Cf. fui. I que & rtOt* AC, AE, intcr (earquales j (c) Vc igftur 
f z\ h*. I EA> ad AB > ,ta CA » ad eandem AB. ({) Atqtii vc 
EA, ad AB, ita eft CD,ad DB,cum in triangulo EBC, 
reda AD, fic parallela lateri CE: (g) Igirur vt CA, 
ad AB, ica CD, ad DBj quod ftiit propofirutn * 

Sitdciode vcCA,ad AB,itaCD,adDB. Dicore- 
darn AD, bifariam fecareangulumCAB» Prob.Quo- 
niam enim vt CA, ad AB, ita ponicur CD,ad DB: (h) 
VtautemCD,ad DB, ita cftEA, ad AB, (quod in 
trianguloCEB, redra AD, ducta fic parallela lateri 
iii.*»>. CE,)« fi)erit vc CA,ad AB, ica EA, adcandem AB* 
£ * K qmi. \ (k) arqua!> s igitur funt E A, & AC , ac propterca aji- 
guliE, & ACE, f I) inter fe aequales erunc (m) 
tui^ pri Cumigirurangulus ACE,a?qualis UC alccrnoCAD, 
& angulus F,paricer arqnalis externo DAB$crunc& 
duoan»uliCAD,<DAB,arquaIes inter fe . Quod eft 
propofitum . Quarc fi trianguli angulus bifanauifc- 
j ftusfu, &c, Quod erac demonftrandum. 
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PROPOS. 4. THEOR. 4. 



1 



1 



Aeqttiangulorum triangulornm proportionalia 
funt latera, qus circum arquales angulos 3 & 
homologa funt latera, qux acqualibus angulis j 
fubtenduntur . { 

Slnc arqliiangula triangula ABC, DCEj fiaeqoef 
*quafesan«uli ARC, DCE, & ACB, DEC, & I 
BAC, CDE . Dicoefle AB, ad BC, vc DC, ad CE,& \ 
BC, ad CA, vt CE, ad EDj & denique CA, ad AB, \ 
VC ED, ad DC ; lu cnim latera circa «quales angulos j- 

func proportionaiia ,ho- i 
cxiologaque func ca iace- 1 
ra , qux aequalibus angu- j 
lis fubcenduncur,hoc eft, | 
tc antecedentia omnial 
arqualcs rcfpiciunc angu- j 
los, & confequencia fiini- J 
iicer • Conftituantur ia 1 
tera BC, CE, feajndum I 
lineam reftam BE, ita vt I 
angufus DCE, excernus fit arqualis interno ABQ pa- ! 
riterque externns ACB, interno DEC, fic aequalis: Ec | 




a 17 fv- 



bij.jp^. 



quia duo anguli ABC, ACB^ (a) minorcs func duobus 
reftis : eft aucem inguU ACB, squalis angulus DEC, 
erunc angult B, & E, duobus rettis minores. (b) 
Quare redbeBA,ED, produflx verfuspartcs A, & D, 
coibunc. Producantur ergo&conueniantinF. Quo- j 
niam veroawgulusexcernus DCE, aequalis eft incer- f 
no , & oppofito ABC, (c) parallelx crunc CD, & BFJ c l8 frim 
Eademquerationeparallela? cruncCA,& B* 3 , quodj 
angulus excernus ACB, fic arqualis incerno DEC . 
raUelogramnjum eftieicur ACDF , (d) propccrcaque d 34 / r '* 
refta AF^rqiufis zt&z CD; & rcfli CA, tqiMfit rc£ ; 
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£tx DF. Quoniam igitur in triangulo BEF,re£ia 
AC, pirailelacft lateriEF, (e) erir AB, ad AF, hoc 
eftadpC, (q,i.*atqualrseftipfi AF,) vt BC, ad CE. 
Pe rmurando igirur (f)eritAB,ad BC, vt DC, ad 
CE- Rurfiis qnia in codffro rriangulo BEF , redla 
CD,parnlIeIa eft lateri BF, {<*) erir BC,adCE,vt 
FD hoceft CA,(qu* arqmfis eft ipfiFD,) ad£D. 
Perrriutnndoigitur,(h)eritBC, adCA, vc CE, ad 



? . I FD. Cumigitur fit AB, adBC, vt DC, ad CE*& 
ii%,qm. BC ^ a jcA;vtCE,adEDj(i)eritex atquali AB,ad 
C A, vc DCs ad ED. Quod eft propofitum . Aequi* 
angulorum ergortianguforum proportionalia fuutla- 
tera, &c. Quod eratdemonftrandum. 



COROLIARIVM; 



> Ex his patec , lirfeam re&ani ,qua? in triangulo Vfil 
fateriparalleladucitur,auferre trian°ulum fimile to- 
titriangufe; Si enim intriangu!oBEF,lateriBF,pa« 
rallela ducatur CD,cric triangulum DCE , toti trian- 

f;uIo BEF, fimile . Nam squiangula funt , cura angu- 
iBFE ,FBE ,fa)a?qualcs fintangulis CDE , DCE, 
extern ; s 5 8c angulus E , communfs . . Rurfus cum , vt 
demonftratum eft habeant lateracirca arqualesangu- 
los proportionalia, per primam defiu. huius libri fimi- 

lia erunt triangula FBE , & DCE. 

# • • * 

PROPOS. 5. THEOR. j. 

Si duo triangula latera habeant proportioii? 

lia; aquiangula erunt triangula, Scxqualei 
, _ habebunt cos angulos , llib quibus & ho- 
ologa Iatera fubtenduntur . 



1 . 



DVo triansula ABC , DEF , habeant latera pro- 
portfrnaji* , fitguc AB, ad BC , vc Dfc I nd 



&Bf, 
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&BC, adCA, vtEF, adl 
FD * &r denique AB,ad AC, ■ 
vc DH, ad DF . Dicohuiuf- 
modi triangula eflTe aequian- 
gula, angulum fc Ifcet A, 

Z\ \/ arqUatem cffe angula D , fcf 
\ (J- angulum B , angulo £ $ &. 
* demum angulum C , angulo 

F, Sic cnim anguli arquales 
rcfpiciunt latera hoinologa. 
HispoficisfiacanguIusFEG, (a) asqualis angulo B, & 
angulus E F G , angulo C ^ conueniancquc recl* EG, 
FG , in G, punclo f f>) ericque reliquQs angtilusG, rc- 
Iiqno angulo A, irqualis : Aquiangula igicur func 
triangula ABC , EGF ; (c) Quare vc*AB , ad BC , ica 
eft GE, ad EF; vc aucem AB , ad BC > ica ponitur DE, 
ad EF : (d) Igitur vc GE ,ad EF , ica eft DE ,ad £F: 
acpropterea (e) jequaies emnr rcClx GE , DE . Rur- 
fus quoniam fr) vc HC 3 ad CA, ica ert FF, ad FG : Vc 
aucem BC, ad CA , ica elr EF,ad FD;(g;eric vtEF, 
ad FG , it£ eadem fc F, ad F D ; (h) tdcoqtie ccquales 
erunt FD , FG . Quare cum latera EG , FG , aequalia 
finc laccribus DE , DF , vtrunqtie vcriqtie , & bafis EF, 
communis ;(i) Eruncanguii G,&: D, cqualesj<k> ac 

f>ropcerea eciam reliqui anguli reliqurs ferigti* 
isarquales erunt, Qiamobrem cum anguliis G,a?quV 
lis fic angulo A , erk& angtiltts D , cidem angulo A, a 
«qualis ; eodemqtte modoangulus DEF , angula B, & ] 
angHlus EFD , angulo C , arquaiis erit j quod fuic pro- 
poficum. Si ergoduo cnangula latera habeant pro- 
portionalia &c, Quod erat dcmonfhandum * 



« > 



C 4. fex, 
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> 

FROPOS. <?. THEOR. 6. 



Si duo triangula vnnm anguhim vni angulo 
«qualcm, & circuni aequafes aagulos late- 
ra proportionalia habuerint ; asquiangula 
crunt triangula , aequalcfque habebunt an- 
tulos , filb quibus homologa Iatera fubten- 
duntur. 



• - 



i 

» i 



.2 




JN triangulis ABC, DEF, duo angnh" B , & E , fint 
inter fc *quales $ fintque latera A B , B C , propor- 

tionalia bteribus DE , EF, 
hoc eft fi t A B , ad BC,vt 
DB , ad EF . Dico reliquos 
angulos reliquis angulis x- 
quaies efTe, anguluin fci/icet 
A , angulo D , & angulum 
C,anguIo F : Ita enira *qui- 
les anguli homologa rc(pi« 
ciunt latera . Vt in ancece- 
denri demonftratione apgu« 
lo B, fiat atqualis angulus FEG $ & angulo C , angij- 
Jus E F-G j quo ftante , vt in antecedenti propo/itione 
Idi&um fuic, cric triangulum GEF . triangulo ABC, 
i 4^*. \ sequiangulum . Quare (a) vt AB,ad BC , ica eft GE, 
bi i . ?tt | ad EF : Sed vt AB , ad BC, ita ponitur DE, ad EF. (b) 
{ Igitur vt DE, ad FF,itaeft GE, ad eandcmEF iatquc 
c 9 . J»^ | idcirco DE, GE,(c) arquales erune . Itaquecum late- 
| ra DE,EF,*qualia fint lateribus GE , EF ,&quoque 
I anguli ab ipfis contenti arquales ( nam angulo B , cui 
I faftus eft xqualis angulus FEG, arquaJis eft pofitus an- 
, - . fgulus DFI, quare acquales ad inuicem erunt anguli 
«4. frt. I D£F,GEF,) (d) erunt reliqui anguli D,& EFD,je» 
Miquis angulis G , & EFG , acquales. Cum ergo angu- 
, lus G, fit arqualis angula Aj & angulus EFG , angu- 
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lo Cjeruntetiaman<;u1''s A f & CarquaTes angul. D, 
cV EFD;ob idque arquian/^ula erunc crian^ii(a > A5C, 
DEF , quod fiiic propoficum . Si er$o duo criangula 
vnum angulum vni angulo arqualem &c. Quod erae 
demonftrandum. j 



PROPOS. 7, THEOR. 7. 

Si duo triangula vnum ang.Ium vni anguloar- 
. qualem , circum autem alios angulos latera , 
t proportionalia habeant 5 reliquorum vcro fi- ( 
mul vtrumque aut minorem , aut non mt- 
norem refto : Aequiangula erunc triangula, 
& squales habebunt eos angulos , circum 
quos proportionalia funt htera. 

Slnc duo triangula ABC , DEF , fitque an*u!us A, 
1 n!2 :nan S ul ° ABC » arqualis an^ulo D , in manqu- 

10 DEF> & rurfus latera AB,BC,circa anoul Urn ABC, 

proporcionalia latenbus 
Dli , tF , circa an»ulum 
DE F , hoceft favt AB, ( 
adBC , i'aDE,ad EF,| 
hac camen condijione , vt 1 
quilibet reiiquorum arj- ( 
guloium, fir minor refto, 
vcl non minor . Dicoae- 
quiangula efle trbngula, 
_ . - ' anoulosfciliccc ABC,& 

E, ctrca quos fime larer, proportionaha , & aaeufcs 
C,&I,xqualcsefle. i>n>bat. Sit coim primmn tam 

ufnr *' 2 U3m V 'r r€a ° m mor • pofito fi angu 

11 ABC, & E non fiint «quales, fit ABC,maioi quam 
E ; natque ipfi E , arquaii» ABG ; Cum pgiror • &an- 
galui A,an S uloD,ponutura:quaIis, (a)eiit, &re- 

liqiitts 



0 
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I 
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I llquus A6B , reliquo F , arqualis 5 ideoque triangula 
: AGB , DEF , arquungula erunr . Quare vt AB, id 
• 4» j BG , ( b) «ta DE, ad EF : Sed vt DE , ad EF , ita po* 

C I l.qui nit0r AB - fd BC y e igilur AB> ad BG f iw W|1cm 

d | AB, ad BC ; ( d ) ac prbpterca «quales erunt B G , & 

« f r, "« j IC« & (e) prepterea angul i B G C , B C G , «quales. 

Cum fgitur angulus C , ponatur refto minor , erit ic 
angulus EGC,redlo minor ; ideoque ei deinceps GBA, 

fti.pri* j re< ^° ma ' or » cum BGA, BGC , anguli fint duobus 
* I reftis xqiiales . Eft autem oftenfus angulus AGB, anh 
I gulo F, arqiial is . Maior fgitur retfbeft pariter angu* 
J lusE: fcd pofitus eft etiam re&o minor. Quod eft 
1 abfurdum . 

- I Sitdcinde tamangu!usC,quamF,re&ononminor, 
Jeritquevt fupra angulus C, angulo BG C, arqualisj 
; rquare ctiam BGC, refto non minor erit ; ac propterea 
N J anguli BCG, BGC, in triangulo GBC, n©n minores 

{ erunt duobusre&is , fed vel maiores, velarquales duo* 

j ^ us rc # is * °i uoc ' eft abfiirdum 5 (g) funt enim duobus 
| reftisminores. Non ergo inarquafes funt anguli ABC, 
h}i .f r/, I & E,fed «qualesi fh) atque idcirco rcliqui etiam an* 
1 guliC, & F, atquales erunt ; quod eft propofitum. 
jQuarefi duo triangtita vnum angulutm vni angulo 
gquafem , &c t Quod demonftrandum erau 



\ 

X 



1 PROPOS. S. THEOR. S. 



Si in triangulo reftan^ulo , ab angulo rc&e m 
bafinperpendicularisdufta fitj quac adpeir>* 
pendicularem triangula, tiun tori triangulo^ 

I laimipfainterfcfuiitfirnilia» 

1 * » • * * . 4 % . 

m 

M r 

. 4 Tti triangulo BAC, aagulus BACj fft reflus , S qHO 
j 1 X a<l bafin perpcudieularis agatar AD. Dico trian* 
1 \r • gula 
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Ij ADC,fimiIh cfle , & toti erfongiilo ABC, | 

& inter fc . Prob Cum enmi | 
mcriangt.Its ABC , ADB,an | 
guIiBAC,BDA,fintreft»,& j 

& reliqui anqufi ACB, fcf 5 ^ # 
DAB, srqualef. AequtangiH 
)um fgitur eft trian<>iiluni 
DBA, triangnlo ABC,(bj ac 
proptcrea habcne laecra c?rca 
ttquales angulos proporeionalia, &c. hoc eft , erit vt 
CB, ad B A , ita BA, ad BD; & vt BA, ad AC, ita BD, 
ad D4 5 & vt BC, ad CA, ha BA, ad AD, Ita enim 
latera homologa arqualibtis angulis opponuntur, vt 
vult 4. propof. huius libri . Quare fimile eft triangu* 
Jum ADB,toei triangulo ABC. Eode« prorfusmodo 
•ftendctur, triangulurn ADC, fimile efleeidem crian- 
gulo ABC. NamanguIiBAC, ADC,funt refti, & 
anguId$C,communisj(c) cproprcrea reliqui angu- f cp,^ # 
Bl ABC, DAC, arquales . Qu .re (d) ve BC , ad CA, d 4, /V« t 
ita eft C A, ad CDj & vc CA, ad AB, ica CD, ad D A; j 
&vt CB,ad BA,icaCA, ad AD. Sic enun quoque j 
epponuntur homologa lacera atqualibus angulti (ecun- I 
du«n prxfcripta in 4. propof. huius libri • Ilaud fecus 
dcmonflrabicur fimtlia inter fe efle triangula ADR, 
AIX2, cum anguli EDB, ADC, fint re&i ; fc anguli . 
ABDjCAD, nftenfi arotiales 5 ncc nonanguliBADj j 
DCA; Arqtic idcirco fit vt BD, ad DA, fe) ita AD, j C 
adDC 5 &vcDA,adAB,!ca DC,ad CA j &veAB,| 
ad BD, ita CA, ad AD; fi igitur in triangulo redlan- 1 
juloab angulo rcflo in balin perpcndicuiaris dudia ] 
ut*&c. Quod crac demcnftrandum. 

COROLLARIVM, 

* «ftrfW-' . • - l , L v. _ _ • » - . .. ** 



4.K 



^Ex hac propofitione manifeftum cft , perpendicula- 
rcm ,quat in rectangulo criangulo in bafin demircicur, I 
cflc mcdiam propQrcionalem incer duo bafis fegmenta: } 

R Item I 



t-%. 
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Item vtrtUnliket lateram angutom re&um ambien- 
tium mccihim proportionalc efle incer totarrf baflo , & 
itlud fe gmentum bafis, quod ei lateri adiacet . 

Oftehfum enim fuk , efle vt BD, ad D A, ita D A, 
id DCj ac propterea DA, mediam effe pwportiona- 
leminter KD, &DQ. Nec non etiam oftenfum fuitct 
fcvt CB, ad BA 9 ita BA,ad BD ; & idcirco BA, me- 
diam efle proportionalem inter CR, & BD : £t deni- 
que cfle vt B< , ad CA, ita CA, ad CD; ideoque C A f 
mediam exiftere proportioaalcm incer BC, Sc CD. 
Quodfuitpropofitum. t 

PROPOS. 9. PROBL. ». 



A data refta linea imperatam part( 

IIlpHHCt 



I 



I Mperctur vt ex linca AB, auferamus partem ter. 
* tiam # ExA,ducatur r*fta AC , vtcunque ficienc 

angulum RAC; & poftea ex AC, 
indefinite producla abfcindantur 
tot partes arquales cuiushbet ma- 
gmtadinis, quota pars detrahen- 
daex AB, vt inpropofita figura 
tres funt AD, DE , BC ; deinde 
ex C, ad B , retfa ducatur CB, cui 
per D, parallela agatur DF. Quo 
hQo dico DF, cfle partera ter- 
tiam ipfius redac AB. Prob. Nam 
cum in triangulo ABC , Iateri CB, 
t ». f##. , du&z fit parallela DF; (a) erit vt CD, ad D A, ita Bf } 




I 



ad BA. (*b)Componendo i^ictir vt CA, ad AD , ita 
BA,ad AF:fed AC, eft tnpla ipfius AD , per con* 
ft ruftioncm; Ighur & BA, ipfius AF, tripla eritsquare 
AF, eric tertia pars ipfitis AB,vnde parsqu*tfta. A dl- 
tacrgo redra linea impcratam partem abltulimus, 
Quod facicndum crat. - PRO« 
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PROPOS. 10. PROBL. *. 



»5*1 



s 



Datam redtam lineam infedlam fimil itcr fecare, 
vtdataaltera rcfo fe<to foerit, 

It data refta AB, fecanda fimilicef , vt fe&a eft re- 
#a AC,in D, & E;hoc eft in partes,quar funt 
partibus AD,DE, EC, proportignales . Coniunoan- 
inx dat* dux linefc ad punchim A, fecientet iirgit- 
^ lum quemcunque BAC , conne- 
ftantiirque inflmul rcfta BC. 
Deinde cx D, & E, agantur DF, 
EG , reftx parallelat ipfi BC. 
Dicore&am AB, fimiliter efle 
fcftam in F, & G, vt eft fe#a 
AC,in D,&E.Prob. Nam fa) 
*t AD, ad DE, ita eft AF, ad 
10 ; proportionales ergo (unt 
• partes AF, FG, partibus AD, 
DE, QuodfiducaturDK, ipfi FB , parallela fecans 
EG, in H, pundto : (b)erit rurfus vt D 5, ad EC, ita 
DH,adHK,hoccft itaFG,ad GB, (cum DH,HK, 
aqualct fint dnabiK FG,GB, pcr $4. propof lib. pri- 
Quare proportionaltsquoque ernnr partes FG, 
GB, partibus DE, EC. Eademoue ratfo crit deplti- 
rtbus partibus,fi ex E, & C, ipfi AB, parallela: agan- 
tur , &c. Q^uarc datam redam lincam in(e#am fimi* 
" ta altcfartcla kcu iuic . Quod 




crat facicndBm . 



a ». fi». 



I 



PRQ- j 
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f&OrOS. IX. PROBL. ? 



b 7. 



Duabus datis reftis liiicis tertum proporrion*' 

lau adiaucoirc. 



Slm dur reA* AB, AC, ita difpo/ft* vt eficiane 
angttlum A , qttemcunque, fitqtie illis inucniend* 
| tertia proportionalis ♦ hoc eft vt AB, ad AC, ita AC, 
[aiialiam tertiara. Producatur AB,quam antccedcn* 

tem ftatuimus , & capiatur 
ID, squalis ipfi AC t qu* 
conGrcjuens, & media •fle de* 
bet . DeindedtiSt reAaBC, 
agatur ex D, linca DE, pa- 
rallcla ipfi BC ,occurrens jpfi 
AC, produdtx in E . Dic* 
CE, efletertiam proportiona« 
I«n , hoc eft vt AB, ad AC, 
tta AC, ad CE • Cum enim 
in triangulo DA£, latert 
DE, parallela dufta f t redU 
BC: M erit wt AB.ad BD, iu AC, ad CE : (b) fcd 
vt A Sj a( | BD, itaeft eadem AB,ad AC, cum AC, 
pofita ftt rqualis ipii BD • Vt igitur AB , ad AC, tta 
AC^adCfijquodeftpropofitum . Duabus crgo da- 
ttt rccris lineis tertiam propouiona lem ad inuenimus* 
Qtiodcratfacicodum, 




i 



Digitized by Google 



Z / % Th 

- » 

PROPOS. <>■ PROBL. 4 . 



»«1 



edtis lineis quartam propordo 
n&leia inucnirt • 




STm tres liacx reft* A, B, C y quibus inuenienda *t I 
quarta proporcianalis , hoc eft ficuc A , ad B , r ra / 

C, ad aliam qnartaai • Djfpo- j 
Daatur 4ux priarcs I incsc tali- \ 
tcr, vc cornponanc infimul li- I 
aeam reClaai DE, teiiia ver* 1 
C, cubi pr isna A , hoc eft DO, j 
faciac quemcunqtic an^ulum, 1 
nernpc D, fitquc redh DH , ip- 1 
fi C, rqualis. Poftea cx fi,ad 
ducatur linea GH , cui per 
E, ducacur parallda 1 ! • , ac- 
oarreat rcGt D W , produttz in F . Dico H f , c(Tc 
quartam proportionaiera , boc cft vt DG , ad GE, ita 
f)H, ad HF . Prob. Cum cnim in crianguio EDf, la- 
teri EF , dufla fir parallela GH ; (a ) eric ?c DG , ad 
GE, ifa DH , ad Hf . Qujre HF , quarta cft propot- 1 
tioaalis ; quapropter tribus datis refiis lineit , quarta 
proporcioaalisinucQtafuic, Quoderat facienduan, 



PROP- i 3 . P ROBL. $* 

£>uabus datit rt£is lineis mediam profifd^ 

nakm adinucaire. ^ 

Slnc du* rctlx AB ,BC ,qutf>us iaflcnienda c* mc- 1 
dia proporcionalis. Datardux redrx difponantur I 
fccundnm rcflaro Jincaro AC • qua bifariam diuifa (u- ! 

* 1 per { 
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per ipfara conftituatur fem icir cu fus A DC , ita vt tota 
' . „ AC ^ ftc riiamerer. Deindeex 
B, ad AC , erigatur perpendi- 
cularis BD , vfque ad penfe* 
riam * DicoBD , eflemediam 
pmportionalem inter AB,& 
BC . Prob. DudHs enim reftis 
AD | CD 5 eric angulus ADC, 
(*) rcftus eft enhn in femicir- 
culo • Cum igiturex angulo refto ADC,ad bafln 
AC,dud>a fic perpendicularis DB , erit per Coroll. 
Propof. 8. huius lib. media praportjonalis intcr A B, 
& B C • Duabus ergo datis rert is fineis mediam pro- 
portionalem adinuenimus . Quod erat faciertdum . 

PROPOS. 14. THEOR. 9. 




! 



axs 



j Aequalium paralletogrammorum , & vnum vni 
' arqualem habentium angulum , qux circum 
aequales angulos , reciproca funt latera . Et 
quorum parallelogrammorum vnum angu- 
lum vni angulo arqualem habentkim reci- 
proca funt latera, quat circum aequales an- 
gulos j illa fuiu scqualia . 



Slnt duo aequalii parallelogramma APBB , ECGB, 
habenti* angulos DBA , EBG, xquales , Dicola- 

tera circum hofce angulos efle re- 
ciproca , hoc ott efle vrDB , ad BE, 
ita G B ad BF. Coniungantur 
cnim dicta parallelogramma iuxta 
acqua Ies a ulos, ita vt DR, & BE, 
confticuaht vnam lineam reftam. 
Quo pofko, cum anguU D B F, 
GBE, ponancur «quales, (a) erunt 

etiam 



F 


A 


E 








D 
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ethrn G B , BT , vna re&a linea . Producanttir modo I 
AF, & CE, donec cocan.c in H • Quoniam igitur ! 
«qualia func parajlelogramma AB , BC , C b ) eric vt ; b 7.5 
AB, ad FE, ita BC, ad idem FE :led vt AB, ad FE,fc) i c i.fi^ 
ita eft bafis D H , ad bafin B E , ( funt enim parallelo- 
gramma eiufdem altitudin is ) limiHtcrque vt CB , ad 
EF , ita eft bafa GB , ad bafiu B F. lg itur vt Db , ad 
BE , ita GB,ad BF, Quod eft propofitum quanuini 
primam parcem. 

Ecomierfb fint Iatera circa xqualet angnlof DBF 
GBE , reciproca , hoc eft vt DB, ad BE, ita GH,ad BF # 
Dico parallelogramma AB , BC , efle arqualia • Fadia 
namque eadem conftruftione j cum fit vt DB , ad BE, 
ica GB, ad BF : vt autem DB , ad BE , ( d) ica parallc 
togrammum AB, ad paral \c logrammum FE : & vt GB, 
ad BF , ita parallelogrammum CB , ad idem EF : crit- 
quoque vt AB, ad FE , ica CB , ad idem FE , ( e) At- % 
4*t idcirco aequalia erunt parallefogramiDa AB , BC, | 
Aequalium ergo parallelogrammuruin , & VnUta vni 
arqualem habcncium angulum firc. Quod at dcmon- 
it randum • 

f! PROPOS. t *5. THBOfU** 



d i./W 



equatium < tritngnlorom , & vrium Vtk equa* 
lem habenrium angulum , reiiproca ftmt la- 
tera , quat circum sequales angulos . Et quo- 
rum triangulorum vnum angul 
qualem habentium reciproca 1 
qu* circum xquales angulos , illa 
lia. 



Slntduo triangula gqtalia ABC, ADff , habentia 
anguloi BAC, DAE , «qualei . Dico latera circa 
hokc angulos cflc rcciproca , hoc cft cfic n E A , ad 

• •* R 4 AB, 
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| AB , ica CA ,ad AD . Coniun^ootur enicu trfaiguW 

ad aiqulos arquales,ita vt EA»' 
k AB, coraponanc vnam Ii« 
neitn re&am . Quo fadrocua 
. -va^ l anguliBAC, DAE, finc «qua- 
Zil /ri. » ^S^C \ lcs,0) crunc eciam CA, Aii f 

vna refta linea. Duftajgicur 
re#a DB:quoniam enim aequa* 
l _ * Jfc liafuntcrian^ulaBAC, DAE f 

" ' (b) eric vt BAC , ad BAD, kz 

1 DAE , ad kiem 1 AD 5 fed vc triangulum BAC , ad 
fe 1 trian^u!umBAD,(c)ica eftbafisCA , ad ba/in AD f 

I cum ha:c criangula finc eiufdem alt«tudmis : fimiliter- ' 
l que vc D A E , ad D AB, ica eft bafis E A , ad bafin AB. 
j Quare n C A, ad AD , ica eft EA , ad AB ♦ Qusd f uie 
propoficum* 

Iamveioe ccmierfo , fint laceracircaacqualesan* 
gttlos , qui ad A , reciproca , aempe CA , ad AD , vt 
jEA,ad AB. Dico triangula B AC, D AB ,eflesequa- 
J lia . Facta enimeadem conftru&ione, cuoi fic vtCA, 
ad AD , ica E A , ad AB 5 vt aucem CA , ad AD , cdj 
itatriangulum BAC ,ad criangulurn BAD: &: vt EA f 
ad AB , ica criangulum E A D , ad idem rriangulum 
BADj Erievt B AC, ad BAD , ica EAD \ ad idem 
BAD,fe)ac propcerea xqualia erunttrianoufe ABC, 
DAE . ^ualium i^icnr criangulorura , & vaum v*f 
j &c. Quod erat eitehdeJiduM ♦ 



4 i./"'** 



1 
1 




PRO- 



Googl 



4»XOPOS. 16. THEOR. tU 



• - - 



%i quatuor re&x lincx proportionales 

qnod fub extrcmis comprehenditur rc&an- 
guliim , arquale eft ci, quod ftib medijs com- 
prehenaitur, rcftangulo. Et fifub cxtremis 

* comprehenfum reftangulum acquale fiierit | 
ci, quod fub medijs continetur, rcdtangu» 
Io : ilte quatuor xc&x lincx proportionaks 

\ crunt. . 



• »* 
*• / 



Clntouawor reft» prepouioMlw BA ,DC,E ,& 
^ F ; hoc eiHc BA , ad DC , in E , a4 F : fcftte re- 



■ » 



i- 



4 6 



- — =-i 



» - - 




ftangulum BG , comprehcnfufii fub ettrcinis BA , Qc 
F ; reftanguluoi vero HD, comprehenfum fubme- 
di js DC, & £ . Dico re&angula BG, HO, efle atqua- 
lia. Cunn cnim anguii refti A , & C, finc intcrfe 
acqualci , & fit vtBA , ad CD, ita HC, ad AG ; cruni 
latera circa jrqualcs amgulos A, &; C , recrproca : qua- 
re parallclo» raramum (2) BG , squate erlc parallcfo- 
grammo HD. Quod eft propofitu» . 

Contra vera fint iam gqualia redaogula BG,HD, 
Dico quatuor rcclas lincas fi A , CD > HC , AG , effc 
proportionalet , hnc eft , efle vr B v , a d CD , ita HC, 
a4 AG • Cum enim rqualia fiot re&anguta BG,HD, 
habcantq; angulos «qualw A, Sc C, ncmpc rcctos, (bj 

# ccunc 
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erunt larrra cfrca hofce angulot reciproca j Gcur qui- 
dem B A; id ClT, Sai AC ,atf AG . Quarcli quatuoc 
redr* Itne* proportionales fuerint &c. Quod craC 
oftcndcndum. 




a PROpdS. x7. THEOR. ia. • 

Si tres retfbf line* fint ptuporoonale* : quod 
fub extremis comprehenditur retSahgidurn, 
xquale eft ei quod a media- defcr ibfetir, 
quadrato . Et fi fub cxtrcmis comprehen- 
fam redtangulum aequale fit*i , quod a me* 
dfo* Hdcrrbrtitr » qtiadrato : illx trd m ~~ 
ne* proportforales erunt. 



«• » t * * 




Srrit iresTTnb^ea* A^, & C, proporttonalet : n 
quidem A,ad £,ita B ,ad C: fitque re&angulum 

A C . contentum 

A-- — - 

B..— - 1 




»• » f.X • 



4- * 




A C , contentum 
fub extrerais A B, 
BC: & qtiadraeum 
medi* EF.fit EG. 
Dico equalra intee 
fc eflc rertangu* 
!um AC,&qua- 
dratujn EG. Sum- 
pta cnim rcAa D, 



mtif atyuaHii fit ipfi/St ,cmnt quatuor iHieat A,B, D, 
C, ptoportionaicsxvt quidem A, ad B ,tta D, ad C; 
ejjtque quadratum E G , comprehcnfum fttb mediji 
B.&D, proptcr aqualitatem reftarum B,&D,(a)Qu*- 

Ipropter receangulum AC , comprchcnfum fub extrt* 
irtit A, & C, arquale eft quadrato EG , hoc cft redan<- 
gulo fub medi^ B, & D, coznpre henfo : quod cft pro* 
1 poficum . 

1 Sinc 
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9iiK iam squal<a redangulum AC , & quadratum 
EG. Dicoefle vt A , ad B , ica D, ad G, Cumenim 
aequalia fint reftangul^AC , & EG * (b *erit vt AB, 
ad IF, »a FG, ad BC : (O Vt autem 1*3 , ad BC , ita 
eft B, ipfi D, «qualis, ad eandem C . Quare vt A, ad 
B, ita eft B , ad C. Si tres igitur ttCtx lineae fint pro- 
porcionales &c. Quod crac demonftranduin. 



COROlURIVMj 



Ex pofteriori huiui pfopof. parte*dedHcitur 5 quam. 
libet redhm lineam tm mediam proportionalem in< 
ter quafuis aliasduas reftas , quae cemprehenduntre- 
G an g ulum quadr aco iMius atquate # 
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PROPOS. 28. PltOBL. f. 



1« •» 



A data re&a linea dato re&ilineo fimHe, fi- 
nriiliterque pofitum redtiliaeam de- 

fcriberc* 



b 

c 



■ « 
• • • x 



s 



It data refta AB, fupef qnam defcribendutn fic 
_ re&ilineum redlilineo CDEFG, fimile fimiliterq; 
pofitum • Ducantur ex quolibet angulo , vt ex F,ad 
fingulos angulos oppofitos re&ar linear , qu* reftili- 
neumrefbluant intriangulaCDF, DEF, CGF. De*^ 
inde angulo DCF, arqualis ponatur angulus BAI; & j 
angulo (a> CDF , pariter arqualis portatur angulus 1 1 * J 
ABI,coeantque reftae AI,BI,in punfto Ij (cotbunt I 
enitn neceflario , quia duo angull M I, AW, *<)uibus } . 

pro- | 



|2«S8 

i 
I 



EVCU ELEM. 

procedunt \ fint 

duobus rcftisrni- 
norea, cum iinc 




e ir.frt. 



es duobiiff 
angulis CDF, 
DCF, <b) qai 
dutibusre&is sGc 
minoresjfc) erit* 
r r t q l,e reiiquo an- 

guIoCFD, reliquus anguItlsAIB, arqualis ,totumque 
tnangulurn AlB.toti trianguIoCFD , aqttiangulum 
Jeric. RurfusanguIoFDE, arqualis liat an^ulus IBH* 
***** J&angulo DFE,angulus BIH; & quia duo anguli 
• *7»r*'» | EDF ,EFD, (d; minores funt dtrobus re&is , cnint 
I quoque duo angtii i HBI, HIB, duobus reftis minoresj 
ac proinde rcdlae BH, IH, coibunt . Coeanc ergo in 
punfto H; etitque eadem racione triangulum BHI- 
tnan*uloDEF, arqutan*iilum ; vlterius anguhf 
CFG, riatxqualis angulus AIK; & angulo FCG,an- 
gtilus IAK: quia igiturdtioanguli GCF , GFC, (e> 
ramores funtdtrobus re&is, erunt,& duo afigtrfi AIK, 
IAK, duobus reftis minores, quapropter reftx AK, 
IK, conuenient in aliquo pt;n<3o. Conueniant creo 
in lCvcritpariter trianguIum AKI, triangulo GGI*. 
acqu.arjgulum. Atqtieita wocedatur,donec abfoluan- 
cur oaima triangula retfifioei propofici , fi plura exti- 
termc*. Quibus fic pofitis dfco , reftilineum ABHIK, 
. reftilmeo CDEFG, fimilc efie , fimilitcrque pofitiitrr. 
IProb.Ciimenim anguIusIAB, confticueus fit arqua- 
1 KsanguloFCDi&anguIus IAK, angulo FCG 3 eric 
totusangiilusBAK, toti angulo DCG, «qtialis : ea- 
demqueratione angulus ABH, angulo CDE, «qua- 
Iis erit , & reliqui reliquis , v t conftat cx conftru- 
•^.awne)ci;m fingul* partes vnius faft* fint squales 
fingulispartibusalcerius. Quare *quianeuliim eric 
, ntftilineurrj ABHIK, redtilineo CDFFG. Quoniam 
f 4. fex. vcro ( f ; ita eft AB, ad BI, vt CD, ad DF : & ita BI. 
^BH^tPF.adDE^g^eme^quo ica AB, ad 
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Btlj vt CD,ad DE. Qiiare larera circaaqiialcs an^u- 
loi ABH,CDE, proportionalia func , (h) qiieniadino- - 
dum & laccra circa aequales an*uIos H, & I, propor. i 
tionaliafunt .obtriansula arquiangula BHI, DEF . (i) i 4./**. 
Rtirfiu ita eft HI, ad IB, vt EF, ad FD j & ha IB, ad I 



h 4. 



Ia, vc FD, ad FC; & ita I A, ad 1K, vc FC, ad FG. (k) 
Igiturex aequoerit ira HI, ad IK. ve EF,ad FG,& ideo 
lateraquoquecirca*qualesan£uIosHlK , EFG, pro- 
porcionalia erunt j ficque de reliquis . Quapropcer re- 
6tilinea,cumfint squiangula , haheantouc lacera cir- 
ca arqtiales angulos proportionalia , fimilia funt , fimi- 
Iicerquc defcnpta . Adata erqo re<Sa linea , dato re^ 
dtilineo fimile , fimiliterque pofirum reftilincum d&» 
fcnpfimus . Quod faciendurii crar. 

PROPOS. ip. THEOR. i 3 . 
Simjlia triangula inter fe funt m duplicata ratio 



s 



nc Utcrum homologorum. 



Inc fimiliatriangula ABC, DEF, habencia anou- 
los squales B,& E; iccmC, & F, &c. Et ficVc 

AB, adBC,ica DE,t 
ad £F , &c. Dico [ 
cij\»n«ula inccr fe : 
comparata duplica* 
cam iubere ratio- 
fiein eitis , quam ha- 
hcnc Jatera nomof©- 
ga , fciticet BC , & 
EF;velAB, &DE; 
veJ AC, & DFr Hoc 
c/r, fi homologrs !a« * 
leribus RC, EF, inneniauir tertia proporrionalis BG; I 
fta ctfe criangulum ABC, ad crkngulcm DEl, vc cft j 
refta BC, ad cerciam pr oporticnaleni BG; acpro-! 

iflde I 
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Iittdc cum ex defin. 10. lib.j. proportio BC,ad CG,df- 
-•atur duplicata preportionis BC, ad IFj proportio 
Jetiamtrianouliad triangulum erit qttoque duplicata 
* \ * proportionis laterum homoiogorum BC, & EF, Ita vt 
ftihil aliud fit,duo tnangula, vel duas quasiibet figu- 
ras fimiles,fimiliterque pofitas habere propoitionem 
duorum laterum homologorum du p ! icatam , quam ita 
cflc triangulum ad triangulum, vel figura ad figuram, 
vt eft prima linea ad tertiatn , cuni tret iinez ftierinc 
coatinue roportiona les , iu proportione duorum late- 
rum homologorum ; quales hic fu n t tres lincae rediac 
BC. EF, CG,continue proportionales in proportione 
homologorum latcrum BC, EF. Sint ergo pr imum la- 
tera BC, EF, arqualia, ac proinde etiam tertia prepor» 
tionalis CG, illis arqualiserit: ita vt propoitioBC, 
adCG* quae duplicata dicitur proportionis lateris EC, 
ad latus EFj fit proportio arqualttatts • Quoniam igt* 
turtriangula ABC, DEF, habcnt quoque proportio- 
| | ncrn arqualitatis, f a) quod ipfa intcr fc atqualia fint 
• ob anguIosB, & Cangulis E, & F, atquales,& atqua^ 
I litatem iaterum HC, EF, quibus adiacent : erit tnan- 
gulum ad triangulum, vt recla BC, ad recta CG.Cuai 
crgo hatc proportio BC 3 ad CG , dkatur dupMcae* 
pr oport ion is laterum homologorum BC, EF ; dice tur 
quoque proportio trianguh ABC, ad trianguluni 
DEF, duplicata proportionis, quamhabet IatusBC,ad 
latusEF. Quod etiam hinc conltare poteft: quoniam, 
vtdi&umelf ,triangu!a ABC, DEF , gqualia funt, 
koc eft proportionem atqualitatis habent, ficut & late- 
rahomologa BC, EF; Proportio autem arqualitatis 
tantummododuplicataefficit proportionem arqualita- 
tis. fPofitis enim tribus magnitudiriibus asqualibus 
dicetur pnma ad tertiam habere proportionem dupl i- 
catamproportfonis,quam habet prima ad fecundam, 
vt cosjftat ex defiait lone 10. lib. f.cum tamenprima 
ad tertiam habcat proportionem aequalitat u , ficuti & 
prima ad fecnndam > habcbit triangulum ABC , *d 
ulum DEF,proportionem duplicaum eius,quam 

habtt 
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L I 

kabet Iatu« BC, ad laciw EF . 

Sic deirrde Utus BC,maius Ikere EP^ * e* BC,(aj | a lt.fi*: 
abfcindatur BG , tercia proporciona lis i pfo BC, & 

? . ' EF,hocctt/it 
A BC,adEF,vu 

P HF^dBG,du- 
canirque refta 
AG. Quiaer- 
£0 eftvc^B, 
ad BC,icaDF, 
adEF,cricpcr 
mucando , *t 

. ; a AB,adDE,if4 

BC , ad EF ; vt autem BC, ad EF , ita efr per conftru- 1 
tfionem EF,ad BG. VtcrgoAB,ad DE, (b) ica crit |b'if«f»'« 
EF,ad BG . (Juare cum cnangula A B G , DE F, h*- 
beant latera circa an^ulos zquaies B, & E, recrproca, 






triangulum ABC, ad rriangtilunr. ABG , eiufdem alci 
tudims , (e) fca eft bafis BC , ad baljn BCT. Quare vt 
friangttium ABC , ad criangulum DEF, ica eli BC, 
ad BG . Atqui cum crcr JJC , EF , BG,.fim concmuc 
proport ionaics , propor tio primae BC, ad terciam BG, 
diiplicata dicitur proportionisKC , primz ad EF , le- 
cundam. Igitur &trianguium ABC , ad trianguium 
DEF , proporcionem habet dupiiiiaram pioporcionis 
laterH BC , ad Iatu« EF . Siipilia i«itur cr ianguia in- 
ttrfcfunt,&c. Quoderacdcmonnrandum.;: .. 



e f. f##. 

) 



COROLLARIVW., 

• * \ rf*?* « 

Ex hoc fic clarum , quod fi cres rcflae linejr propor- 
tionales fuerint , vt eft prjma ad tertum,ita e fle cnan- 
gulum fuper primam defcrjptum ad triangulum fupcr 
iecundam fimilc, fimiliterque defcriptum . 

PRO- 
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PROPOS. 2#- THEOR. i^^h 

Sirailia polygona in flmilia triangula diuidim- 
tur , & uumcro zaualia , & homologa to- 
tis : Et polygona auplicatam habcnt i 
fe cam rationem , quam 



tJ 





homologumte. ■/'):» 

Slnt fimilia polygona ABCDE , FGHIK , habentia 
anguloi «quales BAE ,GFKj ncc non etiam afc- 

uloi B , G, 
habeant 
latcra 

gttloseqt 
:^*tqtiidS Afr, 
adBC,itaFG, 
ad GH ; & vt 
BC , ad CD; 
ica GH, 3t 
HI, &c. Dtco primum huiuflnodi polygont diuidi 
tnangnla fimilia, quz func numero «ualia . Ab? 
gulis cnim BAE , GFK , redlx educartair ad lingu 
angulos oppofitcs , quae func AC, AD ; FH, FI ; diuf* 
laque cnint polygona in triangula numero arqtulia. 

IQuoniam vero angulus B , arqualis eft an»ulo G , ct 
hypothefi-, & circa ipfos laccra proportionalia f O 
I squiangtila ctunr triangula A BC , FGH ? habentia 
. r Jangti!osBAC,GTH,arquaIcs; Item angiifos ACB, 
P.4h §'*• 1 FHG, homologis lateribns oppoficos: fb) ideoq; ha* 
J bcbunc fatera circa xqualcs angulos propottionaiia: 
j ac propterea intcr fc fimilia etunt . E*dem prorfus ra* 

Iticr.e fimilia eruntcrungula AED, FKI,habentiaan« 
guIo^EAp^EDA^quaUsausuIisKFI; KIF. Dein 





) 
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de («) «jiiia «ft vt AC, ad CR, ica PH. ad HG , ob /i- 1 c 4 . /V* 
mihtudinem criangulorum ABC, FGH, vt autem CB, j 
adCD,itaeftex hypchefi HG, ad HI,ob fimilitudi [ 



nern polygonorum: (d) crit ex cquo vt AC> ad CD, , dii. j«/ 
ita FH, ad HI. Ec quoniam angulus RCD, aequalis ' t 
porrirur «ngulo GHI; eft autem , & ablatus ACB, ' 
oflenfusaequalisablatoFHG ; eric &reliquus ACD, 
reIiquoFHI,arqua!is. (e; Quare triangula ACD, 
FHI,cum habeant latera circa arqmles angulos ACD, j 
FHI, proportionalia, *quiangula erunt /ideoq; /imi- j 
Ha: Quac racio eadem ett de alijs triangulis, fiplura I 
fuerinr. 

Dicovlterius,ha?c triangula efle homologa wtis 
polygonis, hoc eft ita efle quodlibet eriangulum in 
vno poJygono ad fuum correfpondens criangulum in 
alcero polygono, vt polygonum ad poIygonum.Quo- | 
niam enimfimilia funt criangula ABC, FGH , ( f ) i f lv fii. 
crit eorum proportio duplicata prcportionis homolo- ' 
gorum Iatcrum AC, FH % Atque eodem argumento J 
proportio triangulorum ACD, FHI, duplicata cric 
proportionis eorundem laterum hdmologorum AC, 
ThL Quare vt triangulum ABC,ad criangulum FGH, 
ita erittriangqlurn ACD, adtnanjjulum FHl; cum 
vcraque ha:c triangulorum proportio fit duplicata 
ciufdem proportionis Iatcris AC, ad latus FH. Neque j 
di(Ijmili rationc ccndudetur quoquc cfle trian»ulum f 
ADE, ad criangulum riK,v: ACD, ad FHI ; Arque j 
ita deinceps, fi p!ura excitcrinc triangula. Sunt i^i- ! 
tur proportionalia triangula vqiu^ polygbni cu;n J 
triangulis alterius, ita vt triangula vnitis fint ancece- 
dentia, & alccrius confequencia proporcioumn . Vc 
aucem vnumancecedens,ad vnumconfcqucns, (g) ica gis-j«*< 
fiinc omnia anrecedencia, ad omnia confequencia . Igi- 
tur vc quodlibec criangulum vnius polygoni ad fibi 
refpondens criangulum in alcero polygono, ica eric 
totum polyganum ad tocum polygonum ; ideoque 
triangula homologa erunc tctis polygonis. 
Bemum dico, polygona inrerfe proportionem ha- 

bCiC 



•r 
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bere iiuplicatam eius quam habent latera homoI©»a,~ 
hoceft, fihomologislateribus, verbi gtatia AB , T G , 
intiematur rertia linea proportionalis, ita efle po^ygo- 
num ABCD£,ad polygonum FGHIK vt eft prima 
linea AB, ad rertiam inuCntam : ac prqinde > cum pro- 
portio AB,ad illamterttam , dicatar duplicata pro- 
portionis AB,adFG: dicetur quoquf proportio poly- 

(;oniad polygonum dtiplicata prpportionis laterum 
lomologorum AB, FG. Cum eoirn fit, vrrriangulum 
ABC, ad triangulum FGH, ita polyoonum ARCDE t 
ad polygonum FGHIK; Trian«ulum vcro ABC,ad 
triangulum FGH,(h) proportionem habeat duplica- 
tameiu$,qtiam habentlarera homologa AB, FG,hoc 
eft eandem,quam hahec AB,ad illam tertiam inuen- 
tam; habebuhtqiioquc polygona inter (e proportio- 
nemduplicatam proportionis eorundem laterum ho- 
mologorum AB, FG, hoc eft, eandem t quam habet 
AB, ad illam tertiam inuentam . Quate fimil a poly- 
gonainfimiliatriangula dimduntur t &c. Quod dc- 
monltrandum erat. 

COROIHRIVM, 

Hinc fic manifeftnm,qu6d fi fuerint trcs Hne* rc* 
clae proportiorialesjvt eft prima ad tcrtiam , ita cffc 
polygonum fuper primam defcriptum ad polygonum 
fuper fecundam fimile , fimiliterquc defcriptum ; vel 
ita efle polygonum fuper fecundam defcriptum ad 
polygonum fiipcr ceuiam fimile , fimilicerque dc- 
fcnptum » 




1 



PRO. 
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PROPOS. xi. THEOR. ir. 

Qux eidem reftilineo funt fimilia, & int«r fe funt 

fimilia. L 

[ 

STnt rectilinea A,& B, redrilineo C, fimilia . Dico f 
&ipfainterfeeffefimilia. Prob. Cum enim pro- f 
.t?r\ pterfimilkudinemanguli rccli- 1 

linei arquales fint angulis I 
reftil:nei Cj item eadem de 1 
caufa anguli redlilinei B,squa- 1 
les angulis eiufdem reftilinei 
Ci («J erunt -an°uli reftiJinei 
A,a?qualesahguiis rertilinei B. 
Kurfus cumoi) candem firnih- 
tudinem latera re&ilinei A ! , 
proportionalia fint lateribtis 
reJHfineiC; ea videlicet ijs , qur funt circa a?quales 
an^uios : Nec non etiam eandem ob catifam, latei * re- 
ftilirfei B , proportionalia furtt Jateribus eiuffiem j 
re&ilinet C j (b) erunt qunque latera" redlihnei I bj j f mui 
A> lareribus reclilmei B, proportionalia , ea nimi- 1 
mmijs, qnae angulos ambiunt aequales . Quarefe» 
cundum definitionemfimilia cxiftent rcclilinea A, & 
B. Qua? igitur eidcm re&ilineo fuftt fimilia , &inter 
fc funt fimilia t Quod erat oftcndendum, 
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PROPOS. %%. THEOR. r£ 



Si quatuor rtt!be linea proportianales fuermt : & 
ab eisro&iliuca fimilia , fimiliterque clefcri- 
pta, proporrioualiaerunt . Et fi a re<5tis lincfe 
fimilia, fimiliterquedefcripta re&ilinea pro- 
portionilia fuerint: ipfe ctiain rc&a lineai 
proporttonabs cruat . , f irT ^ 

Slnt fn prftnis quatuor re A* AB, Cp, EF, GH; 
proportionates, vt quidcin AB, aW C£>, ita EF, ad 
GH; conftManturqueniper AB, CD,duoquaccunque 

rc&ilinea fimiiia, 



A 



i 



□ 

£ F 



R 
M 



N_0 □ 



□ 
G H 



fimilicerque de- 
fcripta AJB, CKD; 
icemque fuper £1, 
GH,aIia duoquae* 
ciinqw rctfihnea 
fimilia , fimiliterqj 
dcfcripta E F M l, 
GHON. Dco 
etiam hxc redlili- 
neaproportionalia 
efTe ,vt quidem A1B,ad CKD,ttaEFMl,ad GHON. 
(a) Imteniatur cnim rccm A£,CD, tertia pioportio* 
naln P: & redis EF, GH, paricer inueniatur tertia 
proportiona!isQ.(b)Eritq(ie ex arqu> vt AB^adP, 
fta EF, ad Qj Vc autem AB , ad P, rca eft redtilineum 
AIB , ad reftilineum C D, fimile fimiliterquede- 
fcriptiimex ccrollario to. propof. huius libri ; &fi 
fucrinctriangula ex coroll. propof. 19, huiut . Ec 
eadem ratione, vt EF, ad Q^ica redilineum EM, ad 
dx. qut. I frc&ilineutn GO, (O Igitur vt AIB, ad CKD, ita erit 
t M, ad GO« Qjjod eft propofiram, 

D*:rt> 



tri./V*. 
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Deinde fint AIB, CKD, EM, GO, pfoportiona- 1 
lia recbliuea • Dico qiiatiw reAas AB,CD,EF,GH, | 
cffe quoque proporcionalcs , vc quidera AB, ad CD, | 
ita EF, ad GH. (d) Inueniatur enim tribus redis ] dli.ft** 
AB, CD, EF,quarta proportiona! is RS, fiipcr quara 
dcfcribatur re&ilinewn KSVT, fimile, fimiliterque 
poftcum rc£rilineoEM;(e) ob idqfce re&ilineoGQ. Cii.fe*) 
Quoniam igicureft , vc AB,adCD, ita EF,ad RSi 
erit quoqite, v: ia;n oftenfum firit, vt AIB , ad CKD, 
Ita EM, ad RV. Vtaucem AlB,ad CKD, ita quoque 
ponuurEM, ad GO. ( f ) Igitureric vcEM,adRV, ( 
ita EM, ad GO; (g) Atque idcirco squalia crunt RV, 
GO. Quae cum finc fimilia, fimilicerijue pofica , confi- 
ftent ncceflario, (vt mcx oftenderaus) fuper re&ai 
RS,GA,*quales. (h) Quare erit,vt EF, ad RS, ita _ 
EF, ad GH. Ponitur autem EF, ad RS, vc A3,ad CD. 1 
(\) Quapropter eric quoque, vc AB, ad C D, ica EF,ad } . 
GH. Quamobreai fi quncuor re&a: Iinc« proporcio- i 1 IX, l*v 
nalcsfucrinc, &c, Quod crac dcmonflrandttm. 
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PROpOS. i 3 . THEOR- 17. 

Acquiangula piralleiogramma inccr fc habenr 
cain ratiQjLLetn , qu* ex latcribm* compqukur. 



SlOt SMjuiaoguIa para^ 
Ielogramnu AC,CF,, 
habi-ntia angulos BCD, 
ECG, ioccrfc squalcs, 
Dico proportionem eo> 
rnm c2e cofDpofitafe ex 
duarnis proporcionibus, 
quas hafcent duo latera 
vnius circa anguluo 
squalcm, adduo latc- { 
ra alcenu- cir%a w°ulivt\ gqiiafnS :t» vi ao^ceden- f 



?i - 
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Icia proportionum finc m vno paralielogrammo , & 
confcquentia in altero j hoc eft , proportionem paral- 
j lelo^rammi AC, ad parallelogrammum CF, compofi- 

Itam effe ex proporcionibus reclse BC, ad rettani CG, 
& reclae DC, ad re&am CE; vel eciam ex proporcio- 
nibus recla? I5C, ad redtain CE, & reftar DC, ad re- 
clam CG. Ideft, fi fumancur tres lineae , quarum pri- 
ma ftec ad fecnndum , ficuti latus BC , ftac.ad Jacu* 
{ CG,&c rurfus fecundaltecad cerciam,vc Iatus DC,flac 
I ad lacus CEj ita efTe parallelogramraum AC , ad pa* 
rallelograminum CF, v_ eft prima linea ad terciam: 
ac proinde cum ex defin. $ . hums Iibri proporcio pri- 
mjtlinearad ccrtiam componi dicacur ex proportio- 
nibus primar adfecundam, 6\r fecundae ad cerciam; 
proporcionem quoque parallelogrammi AC , ad pa- 
rallelogrammum CF,dici compoficam efle ex ei(dem 
proporcionibus , hoc eic ex proportionibus BC , ad 
CG,& DC, adCE. Coniungantur enim parallelo- 
gramma adangulosxquales, ua vt BC, CG, eificiane 
vnam Iineart| reCraai : Quo pofito cum anguli BCD, 
ECG, fint arquales , (a.) erunc eciam DC, CE, vna li- 
nea re<_}_ . Producancur deinde AD, FG , donec con» 
currant in punfto Hj fumpraque redra I, quacunque, 
(b)inueniarurcribus iiC, CD, & I,quaru propor* 
tionalisK: Itemtribus DC,CE, & K,quarra piopor- 
c *• I tionalis L. Qnoniam igicur eft,(c) vr BC, adCG,ica 
j AC, ad CH. Vc aucem RC, ad CG, ita pofita eft I,ad 
9»/. I K, fd)eric quoque vc AC,adCH,fta I, ad K.Eoclem- 

* I queprorfiisargumencooftendi pocerit efle,vc AC, ad 

t i*f*x. | CF > <ca K > acl t: Wam vc DC, adCE, (c) ica eft AC, 

k I ad CF. Cum ergo pofica fic K,ad 1, vc DC, ad CEj 

Vxi.^fii. j erit quoque HC,ad CF, v: K , ad L : ( f ) ex a?quo 

* I igitur eric, yc AC,ad CF, ita I, ad L: fed proporciol, 
ad L, iuxca 5. de/in.huius iibricomponitur ex propor- 
ronibusBC,adCG; &DC,adC£. Ex his eifdtrn 
ergo proportionibus componectir quoque proportip 
parallelogrammi AC,ad paralieiogrammum CF. Ea} 
dcmqu: racioneoltendemtis , proporc jnem AC , ai 

CF, 
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CF, componi ex propoi tionibus BC, ad CE;& DC,ad I 

CG, dummodo ramen parallelAgramma ica coniun.' 
pntur ad angulos rcdcos, vc BC, CG, efficianc vnam ' 
lineam redtim, &c. Aequiangula ergo parallelo- 
^ramma mter fcrationem habcnc # &c. Quod crai 
•ftcndendum . m 

PROPOS. a 4 . THEOR. ij. 

Ia omni paralldajrammo , qua: circa diame- 
trum funtparallelojramma, & toci, 5c iu-l 
tcr fe funt fimilia . j 

r 

Slt parallelogrammiim ABCD , in quo ducaturdia- 
mctcr AC, & quodlibeteius punctum F, perquod } 

ducantur duse redbrEK ,GH,pa- 1 
rallelac lateribu» parailelogram- j 
mi. Dico parallelogrammaGE, ! 
KH, drcadiametrum , fimilia j. 
efle & roti parallelogrammo , & 




mterle. Quod enim arquiangu 
la finc roti parallclograipmo AB 
CD, facileoftendetur. Naman- 
gulus GAE , idem eft,quiangu- . 
m. . ' llls C>^B;fa)&anguluscxccrnU8|.,g 

AEF , squahs eff intcrno ABC * & angiilus AGF, cx- \ 
ternus incerno ADC* & an°u!usEFG , excernus in- 
terno FKDj & hicexcernui interno BCD. Quarc 
«qHianoulum c ft E G, parallelogrammum parallelo- 
grammo BD : & eadem racione eidem BD, xquianou- 
lum enc HK. Quod poftea latera circa atquales an*u- 
Joshabeanc proportionalia lateribus torius,caJiterdc- 
monftratur. Cum triangulum AGF , squianoukjm 
fir triangujo A BC, & trianoulum A E F, criaVuIo 
Af3C , vr clare conftat ex 2 9. PropoC Jibri primi , V el 
cnam cx Coroll, Propof. 4. huiua Iibri ; (b) crit vt \ 

™?# AD, / * 
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I AD , z d DC , ita AG , ad GF , atque lta Iatera circa 
! arqualesangulcs D,& G , proporcionalia fiint . Rur- 
• 4/'*. J fufquc crit , (c) vt DC, ad CA, ita GF , ad FA • Itcm 
vt GA , ad CD , ita FA , ad FE : Ex aequo igicur , vt 
DC, ad CB, ita eftGF, ad FE , ac propcerca ewaui la- 
tcra circa arquales anguIosDCB, OFE,prbportionalia 
exifhint. Haud aliter demonftrabitur reltqua lacera 
circa xquales angulcs , eflc proporcionalia . Qil 3re 
cundum definitioncm figurarum iimiiium ,fimileerit 
parallelogrammum E G, toti parallelograrrKao B D # 
Eadem prorfns arte oftendi poceric parallelo^ram» 
mtim KH , fimile effe eidcm parallelogrammo BD,(e) 
arque adeo & ipfa inter fs fimilia erunt . In omni er» 

IKo parallelosjrammo ,quae circa diametrum funt &c. 
Quod erac oltendendum . 



FROPOS. 15. PROBL. 7. 



1 



i 



Dato re&ilineo fimilc fimiliterque pofitum , & 
alterni dato sequale idcm couftituerc . 



t44.v#/ J " c reclilineo ABC, arquale vero ipfi D . SuperBC, 
4f ' vnum ' acus r cftilinei , cui fimile debet confticui , (aj 
con fticuacur parallelogrammum BE , in quotti* angu* 




1 



Io xquile reftilineo ABC : 8c fuperre&jm CE, in uti. 

gulo 
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SuIoECF,quia?quaIis fir anguloCBl, parallefogram- I 
murn EF , aequale ipfi D,- critque tim BC,quam LE, 
in diredtum produda. Quod facile demonftratur, 
nam ad redhm EC, fc ad eius punitum C, duft* fvnc 
duae redtx BC,FC ,qu* faciuntduosansalosduobus 
re&is xquales , cum emm duo anguli ECB , LBC, (b> 
fint duobus reflissqualeij & angalus F C E , poficus 
fit *qualisanguloCBL,eruntetiamduoanguJi FCE, m 
ECB,duobus redlisarquales, (c) quare in dtre&um j c i4.fr'. 
crunc BC , & CF j quoquomodo paricer demonftrabi- 1 
tur , lineam LE , efle in diredrum produdhm . Qtio [ . r 
poficoinueniarur iam(d> inter redhs BC, CF, media i'y # 
proportionalis GH ; (c)fuper quam conftituacnr fe&i- | € '■•/'*• 
JineumGHK,fimileipfi ABC, fimilitefquepoficura, 
DicoGHK,a:quaIe eflealcerireailineo D. Probat. 
Cum enim proporcionales fmz tresrecte BC , Qli , & 
CF j erit per Coroll. Propof.i vel 20 Jiuiui libri , vc 
BC, prima ad CF, cercfam, ica re&ilineum ABC, fu- 
per primam BC, ad reflilineum GHK , fuper QH , fe- 
cundam fimile fimilicerqj dcfcriptum : ( tj Vc aucem 
BC, ad CF , ica eft parallelogrammutu BE ,ad paral- ! * *• A*i 
Jelogrammum E F , eiufiiem altitudiuis : ( g ) Igitur I 
cric , vc BE , ad EF , ita ABC , retf ilineum ad rettili- 1 
neum GHK : ( h ) Vc auccm BS , ad EF , ica eft retfili- " 
neum ABC, ad re&ilineum D : propcerea quod paral- 
lelogrammumBE, re<3iJineo ABC * &paralIeio»ram 
mum EF , reflilineo O , conftrudtum eft squale . (i) 
Quare crit vt ABC, ad D, ica ABC,ad OHK ;(k) pro- 
pcereaque sequalia crunc redlilinea D, & GHK ; e(l 
aucem & GHK , fimile ipfi ABC, fimiliccrque poficum 
per conftru&ionem . Dato igitur rc#iIineo fimile, fi- 
tniliterque pofitum, &alccri dawsequalc lAcm egafti- 
CUimus . Qugd crac fa ciendum 9 
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PROPOS. 26. THEOR. 19. 

Si a parallelogrararao ablatuni fit parallelo- 
gramrhum , & fimile toti , & fimiliter pofi- 
tuni , comrnunem ciim co habens angulum; 
hoc circnm eandem cum toco diametrurn> 
confiftit . 

EX parallelogrammo BD , abfcifliim fit parallelo- 
grammum EG, fimilc toti,fimiliterque poficum, 
habens cum ipfo anguliim communemEAG. Dico 

EGjConfifrerecirca dram.trum 
totius BD . Ducantur enim re* 
_ta? AF, CF , qua? fi fuerint'vna 
linea reC_a,pcrfpicuum efr,cum 
AF , fit diameter ipfius EG , & 
A C , diameter iphus B D , pa- 
rallelogrammum EG, confille- 
re circa diametrum A FC , to- 

Itius parallelogramnii . Quodfi 
vero AF , CF , non dicantur efficert vnam lineam re- 
1 «ftam , ducatur totius parallelogrammi diameter AC, 
I fecans latus GF, in H, pundo, perquod ipfi EF ,pa- 
I rallela ducatur KH. Quoniara igitur paralielogram- 
*4\f'*- j maBD, KG, func circa eandem di4metrtira AHC; fa) 
ipfacruntfimiiia, fimiliterque pofita : . Quare (b) eric 
vtBA,ad AD,ita KA,ad AG : fed vt BA , ad AD, 
B ,ica quoque eir EA,ad AG,quod parallelogramnn BD, 
*• j EG ,panajitur etiamfimilia ,fimiliterque pofita. (c) 
I Iglturcrit vc E A , ad AG , itd K A , ad' AG s (d) ac 
propterca aequales erunt ttda? E A , 1C A', , tk to* 
tum : quod eic abfiirdum . Quoquo modo demonftra- 
bicuijineam AHC,nequaquam fecarealiud latus EF,- 
quare dicendum venic lineas AF.FC.conftituere vnarn 
lincam rctUsn j heccft dudia diamcter AC , tranfibir 

rcr 

?;im. ' . * » 
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per pum&um F, & dutfa diamecer AB , cadic in pun- 1 
dtumC. Erao fi i parallelo^rammo parallelogram* ! 
cnum ablacum fic &c. Quod erac derponftrandum, j 

PROPOS, z 7 . THEOR, ie, J 

Omnium parallelqgramraomni fecunlum ean-J 
dem linami applicatorum , deficientiumque j 
figuris parallelogrammis iimilibus , fimiliter- ■ . 
que pofiris ei, quod a dimidia defcribitur; | 
maxim.im illud eft, quoi ad dimidiamap-j 
plicatuf, parallclogrammum fijTiile exiftens! 
dcteCtui 4 1 



* V. 




; 

Sltdata refla AB t ikiifa bifariamioC, & fuperj 
eius dimidiam BC , conftituacur quodcunque pa- 
ralle lo» rammum liCDE ,cuius diamecer BD . Si igi- 

tur coropleacur totum paralfelo- 
gramrrtum A E, erit parallelo- 
grammum AD , fuper dimidiara 
A C , confiftens , applicatuol fe« 1 
cundum AB , deficiens parallc- 1 % 
Jogiammo CE , & exiften* fimi- 1 
le defcdiui C£ . Dico parallelo- 
grammum AD, ad dimidiam 
AC , applicatum deficienfqj pa- 
rallelogrammo C £ , maximusa 
efle omniunf,qu£ fecundum reclam AB, applicancur, 
deficiuncque parallelogrammi* firailibus , iimilicerqj 
poficii ipfi CE. Prob. Stfrrunoenim pun&o F, vccun* 
que in diamecroBD , dueiifqueper F, redlis GFH> 
KF, quaefint parallelae retfis AB,BEjeric paraUelo** 
grammum GK,fecundum re&am AB, applicacum,de- I 
ficiens paraIleIoj>rammo KH , (a) quod ipfi CE, (imile f tt *ff k 
cft > fimilicerque poficum # cunn fic circa ea.ndem dia- J 4 ' * 
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b^.fii. mecrumcutn GE\ Cb) Quoniam vero compfea»£nu 
' Cf ,F£, xqiulia func, fi comnnineaddatui KH, erunt 
quoqu«xqiialiaCB,&KE* (O Eft autcm CH,a?qua* 
leipfi CG , proptcrbafes xquiles AC 5 CB : Quare 
etiam CG , & KE, aqualia erunc , additoquecomrau- 
j niCF,xqiialiaeruntparaUelo£rammiim AF, & gno- 
! mon LMN. Quarecum CE,mjius fit ^nomone IMN, 
• f continf t namq; CE, P"xter didhm ^ndmonem etiam 
paralielogrammum DF. ; ericqwoque AD ,(d)arqua- 
Ic exiftem ipfi CE , propcer bafium xqualitatem AC, 
CB , maiui quam parallclogrammum AF , eodem pa- 
raIlcIoi> r ammoDF, EodcmquemodooitendetHi* AD, 
maiiif dTcomnibusparallelogrammis, qua? ita feciin- 
dum reclam AB ,applicantur , vc ptinctum F , fit in- 
ter puncfca K, & D , hoc eft quar occupanc maiorem li- 
neani femifle AC, habentque minorem alticudinem, 
qium Al > , dummodo def eclus fimiles finc ipfi CE. 

Siveroillud punftum F ,fumacurin diametroBD, 
produ&a extra parallelogrammum C E •> tunc ducta 

per F , refta HM , qux St 
parallela ipfi AB, occurrar- 
quc re<3 is AK , BE, produ- 
ttis in punftis A , Sc M± 
Icem ducla FG , paralleh 
ipfi A H 5 eric parallclo 
fjammum AI , applicatum 
lecundum rettam AB,de/i- 
ciens parallelogramoGM, 
(e) qtrd ipfiCE^fimileeft^fimiliterquepofiium^aioi 
fit circa eandem diametrum cum C E. Dico adhuc 
maiusePe AD, ipfo AF. Probat. Protradh emm CD, 
adI,xqinIeseruntreclxHI ,LM, rt)cnm xqualc* 
g 1*1». fint «qualibns AC, CU j <«) ideoque orqtialia paral- 
hH.p». lelogramma HD , DM 5 (h) Cum igmir DM , corn- 
plemenrum,srquale fit complemento DG ent & HD, 
squale ipfi DG ift aurcro HD , maius quam AI, pa- 
raIIeIogram«o FD 5 qnare & DG , maius ent quam 
HI, tgitm paralitlogrammo FD ; a* propterea com- 

mum 
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i^uni addito AI , matus ertc AD , quam AY , eodem f 
parallelogrammo FD. Eodem prorfus modo concltt-i 
dcs AD , mauis effequocunque paralleloorammo ita J 
applicaco.fccundum redhm AR , vt punftum F , fic vl- 1 
rra D, indiametto BD , prodtifra : hdceft quodoccu- 
pac tninorem lineam femiffe AC , habeatque maiorem 
akicudineni , quam AD > dummodo defeftus exiftat 
ii(«ilis pArallelogrammo C t . Quapropter omnium 
parallcloorammorum fecundum esndem rcttam li« 
ntam ppplicatorum^&c. Qucd demonflrandum erat. 

PROPOS. iS. PROBL. 8. 

rc?! nrpmjaci. :A , I:IG J wm 

Ad datajn rcdtam lineam, dato redfcilinco a> 
quale parallclogrammum applicare deficiem 
figura.pavalleIogramma,cqua: iimilis fit al- 
teri ^■n^elogranv.no dato. OpcMNtt autem 
datumrcftiliifcc.n ,'ciii •rr^aaJc applicandum 
eft, noa efTe njaiijs eo, quod ad dimidiamj 
upplicatur , cum fimiles fuerint defc&us,& 
eius, quod ad dimidiam applicatur,& eius, 
cui fimile dedTe dcba. 

SCHOHVM. 

Antequam huiusTheor, demonflraciontni prdpo» 
namusreferre debcmus vtiliflimum Fclerarij problc 
ma iquodtaleeft . 



Datis duobus rctftilinets inzqaalibu*, 
rhatoris fupva minus iaquircre. 
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Intdata re<2ilinea A ,& B; Aqttidem maiui 
^minus Oporter igimr qaame qngroagnitu 
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dine re&ilincum A, 
fu peret reclilineum 
B . Fiat paraMelo* 
grammnm CDEf, 
Ca) in qilocunq-, an- 
gulo 3?qia/e maiori 
reftihneo A : cV fu- 
per rectam C t) , 
eonftituatur paral- 
lelooramu CDGH, 
in dato angulo D, 
arquale minori refl?»lirieo B . Quonram igttur paralle- 
logrammum CDEF, fuperat parallclograrnmum 
CDGH , para llelogrammo EFHG, fMperabit quoq^ 
figura A,figuram B,eodem paralleloorammo EFHG # 
Qyod fuit propofitum . 

Hispofitis facilius proponitur demonftratio fiipc* 
rioris propofitionis , ctim ad ipfam hoc problema ne- 
ccfTari© requiratur , vt in praxi apparebit • 

A D datam reclam Iineam AB,dato reclilineo C,ap- 
I **p/icandileff parallelogramrnuoi a?quale,deficicns 




IpaTallelogramrjio ,quoi fit fimile alteri dato paralle- 
logrammo D. Sefla AB, bifariam in E, fuper medie- 
ratem E* 0) defcribatur paralIeIo°ratttmumEGFB, 
fimile ipfi D,fimiliterque pofitum, compleaturque to. 
tum parallelogramrrmm AHFB. Si ergo AG, arquafe 
i<ft ipftC >cum fic applicatum ad cleficiens paral- 
I lelo- 
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Iclogrammo BG, fimili ipfi D; fa&umeric, quod pro- 
ponicur. Si vero AG, maius rftquam C ,(neque 
enim miuus efle dcbec . Siquidem per pr^cedcntem 
Propof. ipfum cft omnium applicajorum maxjmum, 
dummododefeftus flnt fimiles, vnde non poteft vllum 
applicari ad AB, quod fit ipfi C, arquale , cum omnia 
fincmtnora. Qmpropter adiumtic Euclidet. Oportet 
*utem datum re&dine^m &c.) eritquoque fibi arqua- 
leBG , maius quamC , Sic i^irur maim rctiilioeo, 
KLMN . ( Qua vero ratione fi: inquircndusexccflui 



modo neceflitas Probl. 



duprum reftilincorum fupra d>cuimus, vnde cernitur * 

anre propofiti,; (b) fi- \ l 1*I 9 * m 
milequidem fimiliterque pofitum ipfi D , feu ipfi BG; L 



ica vt fit BG , xguale rettilineo C , & parallelogram- 
mo KM , fimul fumpris, ob idquc muius quain KM. «I 
Cum igitur ob fimilitudinena fk vc EG,ad GF,ita KL 3 
ad LM,eruntquoque latera ^G , GF , maioia lateri- j 
busKL , LM. Sienim illa hisforent fcqualia , velmi- J 
nora ,e(fec ecum BG , arquale ipfi NL , vel minui , vc " 
conftac . Quare abiciflis reftis G X , GO , quae finc x- 
qualesipfis KL , LM , & completo parallelogrammo 
GQPX,eric hpc ipfi KM : , aeqdale , enemque fimile 
fimiliccrque pdfitum , & piopteiea etiam ipfiBG:(c) 
Atquc adeocirca eandem diamerrum cum B(x confi- 
ftec,quaediameter fit BG . Prorlnrtr? iam rc^tts OP# 
XP ,ericparalIeIogrammum \P, .xd reftjm AB ;ap- 
phcaCMmdeficiensparallclo^rain^ [p , (J)quod !i 1 di+.ftx % 
rnile eft ipfi EF, fimihtcrque po/uu.n , 6c propcerea^ 
ip/lD. Dicoigitur AP , asquale c(5$ ipli icciilineoC. | t 
Prob. Numcum PF , complemenrum (e) arqualefit, e 4lfv 
complemefito PE , fi addacur commune PiJ , crit PjG, , 
arquale ipfi BX , hoc eft ip/i ET , quod aequale eft ipfi r , * 
BX \ (\) propccr bafes aquales K£,EA. Quarefi* j * 0i " f » 
quajityis AX., BO, commune addacur EP,enc AP, { 
arquale gnomoni YQi ; Sed ^nomon YQ 1 ', arqualis j | 
cft recWineo C , ( nam cu n BG , paralit logrammum 
arqua/e fit i^R C,vnacu i) K'M, fixqualia auferaiuur 
KM, & OX , remanebit orbmoh YQ^i^ ipfi C,*qua- 
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J lit . Qoare etiam AP, eidem C, sequaleerit. Ad rev 
•#amer«o AB, applicatum eft paralfclogrammnr» 
APjricficiens parallelogrammo BP , quodfimileeft 
datoparallcIoaramtnoD , & squaleexiftensdatore* 
elilineoC. Qaod faciendum erat. 

HIOPOS. i$>. PROBL. 9. 

Ad daram re&am lineam > dato re&ilinco af- 

Sualc parallclogrammum applicare, exce- 
ens hgtira parallelogramma , qux fimilis 
Cit p^rallelogrammo alteri dato . 

ADdatam redhm lineam AB, datd reftilineo C, 
appiicandum fit parallelogrammum arquale, ex- 
! cedens ptrallelogrammo, quod firaife fit dato alteji 





ni 



»• I paralIelo£ramm« D. DiuiTa AB, Wfariam in E;(a)lV 
I per dimidiam BE, conftitaatur paraIIelQ£rammi:m 
bt< fex E piB >^ m, ' e ipfi D^fimiliterque pofitum.'(bj Poft* 
• ) tnodum vero re&ilineo C, & parallelogrammo EI, 
" arqualc conftituaturparallelogrammum NKGZ 3 fimiIe 
vero fimiliterqtie pofitum ipfi EL; quapropter erit 
NKGZ, maius quam EFLB , quandoquidem faftu.n 
fuit xquale parallelogrammoEL ,vna cum rcctilinco 
C; Cum igiturob fimilitudincm incer NG, & EL,fic 
| vt KG,ad GZ, ita EF, ad FL, erum quoque (acera 
j KG^qz^Iacc^ibusEFjFI^maiora, Si enim iilahis 
; forenc 
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forcnt zqualit , vei rninora , eflet eariter N G , vel J 
arquale ipfi EL , ve! minus , vt perfpicunm efr . Pro- j 
ductis ergo redtrs FE, FL , taliter ,vt re&ar. FN , FM, ( 
arquafes fint redris GK,G2; &c©mpleto parallelo 
^rammo NM ; eru hoc parallelogrammum fimile fimi- 
Jiterque pofitum ipfi EL,cum fit gqualc ipfi NG , &fi- 
miIe,fimiliterquepofitum. fcj Quare NM , & EL, i c i6.fi* 0 
circa eandem diamctnim confiftent * quar fit XF. Pro- 1 
dudtis iam AB, LB, ad G, & D ; & XN , donec paral- 1 
letogrammum compleat #A . Quibus pofitis eritpa-j 
ralleloorammum AX, applicatum ad retlam AB , ex« { 
cedens parallelo^rammoDG ,(d) quod fimileeft ipfi i d 24./V*, 
EL , ac proinde ipfi D. Dico i^ittir AX , arquale efle • 
re&ilineoC. Namcum NA,NB, (e) finr arqualia • & I c ^.fri m 
NB,(f ) arquale complementoBM , crit & NA , ipfi ! f 4j.pi # 
B M , arquale. Communi ergo addito N G , fict AX, I 
arqualegrjomoni EXL s fed onomon EXL , arqualiseft 
rcdilineoC. CNam cum NG,hocefr NM , arquale fit 
reCiiJineoC, vnacum EL , ficommuneauferatur EL, 
remariebuntarqualia gnomon EXL, & rettilineum C.) 
Quarectiam A X , arquale erit re&ilineoC . Adda- 
tamcrgo reclam A B , datore&ilrneo C , arqualepa- 
ralleloorammum applicatum ell AX , excedensparaN 
Mogtammo DG , quod fimile eftakeri dato D. Quod I 
faciendum erat . 



PROPOS. 30. PROBL, 10. 



Propofitam re£tam lincam terminaram extrc- 
ma, ac mcdia ratione fecar* . 

STt rc<3a A B , fecanda extrema , ac media ratione. 
Dcferiptofupereamquadrato AftCD \ ( i ) ad la- I 
tus DA, applicctur rcCianguIum DF , aqualequadra- - 
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to AC je«cedenfquc panljelo^rammo AF , fimili ipfi 

qtudraro AC , ita vt AF , quoqac 
f t quadratum , cum quadrato fo- 
Ium quadratum fic fimile. Secetau- 
tem reft j EF , re&am AB s in pun- 
tb H . Dico A B , in H f feftam 
cfli extrcma , ac media rationt . 
Probatur. Cum eium arqualia po 
fumur re&angulum DF , &qua- 
dratum AC , fi commune dematttr 
DH » remanebum squalia GH , & 
I HC jqa« cum habcant an«nIos xquales AHF f BHE f 
WfM vtpote reftot , (bj crunt latera circa illos reeiproca, 
hoc eft erit vt EH> vel AB , ipfi EH f «qualn.ad HF f 
hoc eft ad AH, ipfi HF f aequalemn AH f adHB.Qtta- 
r» cum fit vt tota A B f ad fegmentu» AH f ita idcm 
fegmencum AH, ad fcgmentum HB f fefta cft AB, ex* 
trema f ac media ratione, perdefin. j. huius hbri. Pro« 
pofitam ergo rcftam lineam cerminatam &c. Quod 
erac facicndum . 

SCHOL! VMJ 



Prwu diuUendi lineam «trema ,ac toedia ratipne 
in ii. Propof. lib.t. propolitafuic, • 

■ 

PROPOS. fi. THEOR. zti 

In re£Ungulis triatigulis figu ra auxuis £ lattrt 
rc#um aneulum fubtcndente defcripta^qua- 
lis cft figuns , quae priori illi fimile* , & fimi!** 
tcr pofitx a latcribus re&um angulum ccn- 
tiacntibM , defcribuntur • 



] £ \t datBm triangulum re&angu!um ABC , habens 
j Cj angulum BAC^ rcftum f dclaibaturque fuper BC, 
[ qux- 
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^cuoque figura rcailinea BCDE , fa)cuifimiles,f 

firailitcrgue pofitarconfti. j 
cuancur luper AB , & AC, I 
fintque BAGF, AHIC. DU 
co fi»uramBD, arqualetn 
cfleduabus figMris AF, AI. 
Dcm iffa eiim ex A,ad BC, 
perpcndiculari A K , cric 
perCoroII. Prop. 8, huius 
Ijb. vcBC,adCA,ica CA, I 
id CK . Quarc vt BC , ad 
C K , prima linca ad tcr* 
ciam , ka figtira BD , fuper prirnam ad figuram CH f 
fijper fecundam fimilem , fimtliterq$ pofitam perCo- 
foll. Propof.19.vei lo.huius libri: & conuertendo vc 
/ CK,ad BC, ica figura CH, ad figuram BD. Haud fecut 
•ftendetur^efleqtio^cvi BK,ad B C , ita figuram 
BG, adfiguram BD 5 cum tres lineae BC, BA, BK, finc 
paritcr proportionalcs &c. Quoniam igicur cft t vc 
CK , prima q*atiricaa ad BC, fccirodara t ica CH , cer- 
ua ad BD, quartam : Icemq; vc BK , quiota quamitas 
ad BC, fecundam m BG, fexta ad BD, quartam t eric f L 
vc prima CK , (bj cum quiota BK , ad BC , fecundam i 
ka ccrcift CH , cum faica BG , ad BD , quartam : func 
autem prima CK t & quinca BK , fimul zqualcs fccun- 
dr BC*Igitur ccrcia CH , 8c Icxta BG, fimul arqualea 
ouoqj crunt quarc* BD j quod fuic propofitum. In rc» 
«an^uliscrgo criiuisaiisfyuta^m***. QfctdcraJ 
0ltcMcnchim # ■ 



« 



T * 
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t <'.;'iwa \hU\ , 3<km «^ffi^tei^JWfia 

PROPOS. 32. THEOR. 22. 



m 



1 



■ ' — \ 

| Siduo trfangula, qu:e cluo latcra duobus lateri- 
bus proportioualia habeant, fecundum vnum 
' anj.ilum compo/ita fucriut , ita vt homologa 
eorum latura ffnt ctiam parallela : tum reliqiu 
illorum triangulorunt lateraia rcdtim liueaui 
collocata reperientur. 



| rjf Abeantcrianqula A3C, DCE , latera AB, AC, 
I £ X Jacenbus DC , DE, proporciomlia , hoceft vc 
L* AB, ad AC,ica DC,ad DE ; com- 

ponanturque ad angufum ACD, 
ica vt h-cra homolbtxa AB , DC, 
3J i 3> kem AC , DE , finc inccr fe pa- 
rallela. Dico reliqua duo Jatera 
Jt£C , CE , rectam lineam compo* 
nere . Probac. Curo enini paral* 
lela? finc AB , DC; (a; erit anga- 
lus A , alterno an^ulo ACD , at- 
qualts ; cademque racione angtt* 
lus D,eidem Av-D , «quatiseritj 
ac proinde A , cV D , incer fe quoque exiftent arquales. 
Qjitoniam i^icur rriangula ABC, DCE , habenc larera 
circa xquales an^ulos A,&D, proportionalia ; f b ) 
ipfa erum incer fe arqtnlia , habcbuntque aequales an- 
guIosB,& DCE : Addms er*o arqualibtis A,& ACD, 
erunc duo ani^uli B,& A,duobus an^ulis DCE, ACD, 
hoceft an<*ulo 'VCE, arquales. Denuo addicocommu- 
[ nt ACS,fient cresarjguli trianguli ABC, duobus an^u- 
C $i.fri. I I ,s ACE, ACB ,a?quales :fed ilh cres (c) Kqualet funt 
ii+.fril • duobusrects. Ergoertam duo ACE, ACB,duoSiis re- 
* f ftisequaleserunc:(d)Quare BC,CE,vna redra lineam 
t contutuem.Ergo fi duo crun^ula,qujB duo iacera dtio- 
1 bus 




J 



V 
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hus lateribus proportionalia habcant &c. Quod erac 1 

dcmonftrandum. 

« • ■ 

PROPOS. jj. THEOR. aj. 

»• • - «■ 

In «quatibus circulis anguii eandem habcnt ra- 
tionem cum peripherijs, quibus infiftunt, fiue m 
- ad centra, fiue ad peripherias tonftituti infi- J 
; ftant. lnfupervero&fe(aores,quippequiad 
, .centra coufiftunt . J<tm « 

qIm duo zqtiales ciraili ABC, DEF, qiwrum centra 
w> G.Sc Hifiimanturqueexcircuds duo quicunque 
arcus, oempe BC, EF, quibus ad cencra quidem iofi- 
ftanc anguli BGC f EHFi ad cucumfereinia* vero an- 



> . •• • 




» » 




«uli BAC , EDF , Dico eflfe uixra defin. 6. lib.f . vc 
BC,ad arcum EF , ita angulum BGC , ad angutum 
EHF>& angulum BAC.ad angulum EDF: & infuper 
feftore» BGC, qui rectis BG, GC, & arcu BC, conti- . 
netur,ad feftorem EHF , quem cotnprehendtinr re- 1 
ftac EH, HF, & arcus EF. Prob. DudHs enim reft is | 
BC, EF, ra) applicenwr ipfis in circulis squales re- 1 a r.f u#: 

&z 9 1 
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j dr, CK , <]u:dera ipfi BC; at vero FM, MN , ipfi EFj 
•drtcancurone rcttx KG, MH, NHj Quoniam igitui; 
b iU». i aquales funr rcftx BC, CK, f b> crunt quoque xqua- 
c *7. , « r . j lesarcus BG,CK;(Oacpropterca , & anguli BGC, 
l CGK, cquales erunc • Eadcm prorfus rationc xqualcs 



j erunt,& arcus EF,FM, MN , &anguli EHF,*HM^ 
• MHN; Quam multiplcx ergo cft arcui BCK> ipffa* 
I arcns BC, tam mulciplex eric angulus BfiK , feu ag* 
f grco?tumano;ulorum propecsncrum G, infiftencium 
' arcui BCK, ipfius anguliBGCj Et <juam njulciple* cft 
[araisFFMN,fp/Iusarcus EF. ram raulciplex crit an- 
iouIuj EHNjfcuaggrc^acum ansulorum prope cen- 
I crum H, *rcuiEFMN, infiflencium, a:iguli EHF f 
1 quidem in tot angulos xqualcs diuifi iunt anguli BGK, 
!EHN,iii^uot xqualcs arcns fe&i func arcus BCK, 
1EFMN. Qudmam verofiarcus BCK 5 xcuialis iucric 
d 17, t*r. arcu j EFMN, (d) neceffario an^ulus BGK , angulo 
BHN, apqualis erit : Ac proinde n arcus BCK, maior 
fuerit arcu EFMN, ncceflario angulu* BGK^snaior eft 



t*. dtf. 



iikiuu cw j rfquemultiplicibas fecundge 
roagnitudink EF,&.quartx E H F; velvna arq.talia 
ertinr, vei vna excedent, fi ca fiimamiJr , oux inter fe 
rf refpondent. (c) Quare qu« proportio eitarcus BC, 
ti I prim* magniri;dinis,ad arcum EF, fecundam i magni- 
* { tiidinem, ea eritanguli BGC, terti* oiagnitudini» ad 
1 angulum EHF.quartam mtgnitudinem . 
| Qnonhm vero vt angnlus BGC, ad anguhun 
I EHFl f f ) ita eft angulus BAC , ad angulum EDF. 
f *o.»«r. . . cnm j,,, ^orum fint dupli, purfpknum cft m jtffi 

S qiioque angulum BAC, ad angulum EDF , vt eft ar» 

l cus BC,ad*ar*um EF. Quod totumcifdemaigumen. 
1 tis demonftrari poteft, quibus vfi fumus m angulis li 
I centraconftitutis,&o. 

1 ^Conftituantur iam in fegmentis BC, CK, *oguIt 
ua^.jBXC,COK, (b>qui «quales ,runt,cum 
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gqualibus arcubus BAC, CBAKjQutre fimilia erunt 1 . 
fegmenta BXC t COK: (\) atque adeo intcr fc xqtia- 1 1 *4* ftr « 
lia, propterea quod funt (uper re&as BC, C K , xqua 1 
les. Addttis igiturtriangulis BCiC, CGK, (k)qux 
xqaaliaqiioque funt f fient fcftorcsBGC, BHF, xqua* 
Ie$. Quamobrem tam rnuicipie* erit fetfor BGlc, fe« 
•ffcoris UGC f quam mttltiplex eft arctis BCk, arcus BC. 
Vari mpdoeflendemus,fedioremEHN f ratn multipli* 
cemefle fe&oris EHF, quam muttiplex cft arcusj 
EFMN f ipfittsarrus EF. Qtioniam verofiarcus BCk f 
rqualisfuerit arcuiEFMN, fecior quoque BGK , fe- 
Atri EHN, xqualiseric; &fi maior, maior j & fimi- 
nor.minorerit. Deficient prppterea vna arcus BCk f 
& fedrorBGk, srquemultiplicia priro* magnitudints 
BC f & tcrtjx BGC , ab arcu EFMN , & feftore EHN^ 
arque mtiltiplicibus fecundx magnirudinis EF^ qua r- 
rxEHF jvcIvna rqualiacrunt jvel vnaexcedent, fi 
ca, quxinrer fe refpondent , liimantur . Qnare (I) 
quz proportio eft arcus BC f primr magnituriinis adJ 
arcumEF, (ccundam magnitudtriem f caerit fcftorisl 
BGC f tertt* magnitudinis ad feftorem EHF , quar- j 
ram magnirudinem. In xqualibus ergo cirailis «ngo- f 
li eandem habent rationem cum pcrilcrijt&c. Qtiod J 
crac demonftrandum » • * . 

■ * 

COIOUARIVM. I. . 

Ex iam demonrtratic fit manif eftum , fic efTe fc£o- 
rem s vc cft angulus aii angul :i m . Nam vti^jttc pn> B 
portiocadcm eft propoitioni arcus aa atcum.Ca) Qua- } axx. j»** 
rc & inui fe cxdem crtint . 

COROILARIVMi. 

Rurfurperfpicuttm cft ,vreftangulus in centrvad 
quatuor reftos , ita efle arcum fubtcnfum illi angulo 
ad cotam circumfercntiam. Et conrra f vt funt quatuor 
re&i ad angulum tn csnrro y ita cfle totam circumfe- * 

rrn- \ 
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ip€ EVCL. ELBM. 

rentiamad trcum illi angulo fubtenfiim . Siquidem 
vteftangulus in centro adangalum rettum incea- 
tro , f b) fu eft ircut illi angulo fubtenfus ad quadran* 
eem angulo rc#o fubtcftfum . Quaproptcr erit , vt an«- 
gutus in centro ad quadrtiplum anguli retti , nempe 
ad 4. re&os , ita arcus illi angulo fubtenfus ad qua* 
druplum quadrantis nimirum ad totam cfrcumferen* 
tiam . Quod eft pfimum . Quoniam vero eft vt an- 
gulus in centro ad 4. rc&as , ita arcut illi angulo fub* 
tcnfus ad totam ctrcumierentiam ; erit conuertendo>vt 
quatuor redli ad angulum in centro f iu tota circum- 
ferentia ad arcum ahgufa» 10 centro fijbtenfum . 
t Quod cft lecundum . 

' *• • ' : 

Elementi Sexti Finis. 



! I V. D. Fulgentius Orighettus Poeniten. 
Re<3or. &c. 
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Fr.Faulus Hieronvmus Giacconus !n. 
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